
Algebra
28. 2. 2010.

1. Permutacije (4568)(1245) i (624)(253)(876)(45) iz S8 predstaviti kao proizvod disjunktnih ciklusa
i odrediti ǌihov red.

2. Pokazati da je H = {π ∈ S8 : π(2) = 2, π(3) = 3, π(6) = 6} podgrupa grupe S8 (u odnosu na kompoziciju
permutacija) i odrediti red te podgrupe.

3. Na�i sve podgrupe od S4 koje imaju 6 elemenata.

4. Dokazati da se za n ≥ 4 svaka permutacija iz Sn mo�e predstaviti u obliku proizvoda dve per-
mutacije od kojih je svaka reda 2.

5. Ako π, σ ∈ Sn, dokazati da πσπ−1σ−1 ∈ An.

6. Ako je n neparan broj, dokazati da (123) i (12 · · ·n) generixu An. Ako je n paran broj, dokazati da
(123) i (23 · · ·n) generixu An.

7. Neka su σ, π ∈ Sn takve da σπ = πσ. Dokazati da σ permutuje one brojeve, koje π ne pomera. Ukoliko
je π ciklus du�ine n, dokazati da je σ = πk, za neko k.

8. Pokazati da A4 sadr�i podgrupu izomorfnu grupi simetrija pravougaonika koji nije kvadrat.

9. Pokazati da brojevi 1, 2, 4, 5, 7, 8 qine grupu u odnosu na mno�eǌe po modulu 9 i da je ta grupa
izomorfna grupi Z6

10. Pokazati da brojevi 1, 3, 7, 9, 11, 13, 17, 19 qine grupu u odnosu na mno�eǌe po modulu 20 i da
ta grupa nije izomorfna grupi Z8.

11. Pokazati da je S3
∼= D3. Odrediti broj izomorfizama izme�u S3 i D3.

12. Neka je G grupa. Dokazati da je f : G → G, definisano sa f(x) = x−1 izomorfizam ako i samo ako
je grupa G Abelova.

13. Dokazati da je podgrupa grupe S6, koja je generisana ciklusima (1234) i (56) izomorfna grupi iz
11. zadatka.

14. Dokazati da je podgrupa od S4, generisana elementima (1234) i (24) izomorfna grupi D4.

15. Neka je G grupa. Pokazati da je Z(G) = {g ∈ G : (∀x ∈ G)xg = gx} podgrupa grupe G (ova podgrupa
se zove centar grupe G).

16. Odrediti Z(Sn), Z(An), Z(Dn).


