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AGesoBe, Wiau KOMyTaTUBHE IPylle Cy OHE IPyIlle y KOjuMa CBaKa IBa
eJleMeHTa KOMYTHUPAajy, Tj. 3a CBaka naBa ejeMeHTa T u y AbGesoBe rpyme
G Baskm: xy = yx. Yecro ce, a To hemMo u Mu ypaauTu, y Ciydajy Oa ce
pa3Marpajy AGesoBe rpyme, 3a omepaiujy y TPYNU KOPUCTU O3HAKA +, &
3a HeyTpaJ 0.

Kao mTo ce cehawmo, mmemapcka rpyma D, Moxke ce 3amaTu ca OBa
remeparTopa r u s naMebhy Kojux Baske peJaiuje:

3HAMO ma Ta rpyIa uMa CIOKEHY U 3aHUMJLUBY CTPYKTYPYy. llpernocraBmmo
na cazxa pasmarpamo Abesosy epyny 3a1aTy ca OBa DeHEPATOPa T, U S U
penamnujama

2s=0, nr=0, s+r=(Mn-1)r+s.

Bumumo ma mam nocuaenma penamuja gaje (n—2)r =0, a u3 Te penanuje u
npyre peaanuje nobujamo ga je 2r = (0. Cazma pasiukyjemMo ABa ciydaja.

1. n=2k+1: Tanga, uz 2r = 0 u (2k + 1)r = 0, mobujamo na je r = 0.
Ilaksie, moBoJbaH je 3ampaBO CaMO jelaH TeHepaTop S W 3a Hera Bayku
2s = 0. Bunumo na je mara rpyna mzoMopdHaA rpynu Zs.

2. n=2k: Bummmo ma je tama penamuja nr = (0 mocienuna peJaiuje
2r =0, Te 3ampaBo UMaMO I'PDYIy ca ABa I'eHepaTopa 7 U S U JBe pejalnuje
2r =0 u 2s = 0. 3armpyuyjeMo ma je rpyma o KOjoj ce padu M30MOPQpHA
rpynu Zo X Zo.

Hamomena: 3ampaBo je rpyma KOjy CMO pa3MaTpalyd HUIITA IPYTo I0
AGenusanuja muenapcke rpyme, Ma CMO OOOWIM PE3yaTar, KOju CMO U
OUEKUBAJIN.

Bumumo ma cmo 6e3 Behux nmpobiaema 6uau y MOryNHOCTH Oa MIEHTU-
¢puKyjeMO O KOjO] ce Tpymm 3aIpaBO palyl CaMO Ha OCHOBY IeHepaTopa
u penamuja mehy wuma. To je Tako y cayuajy npousBosbHe AGenose
rpyle ca KOHAYHO MHOTO reseparopa. Mcmocrasiba ce na je cBaka KOHAYHO
renepucana A6esnoBa rpymna n3oMoOpQHA IMPEKTHOM NPOU3BOAY IUKINYHUX



rpyna. HapaBHo na oBako HEITO HU TPUOIMKHO HE BaKU 33 IPOU3BOJLHE
rpyme!

Y BEIUMO jOII HEKY TEPMUHOJIOTU]Y KAPAKTEPUCTUUHY 38 ABesoBe rpyre.
Axo cy B,C noarpymne Abenose rpyme A, Heka je

B+C:={b+c:be B,ceC}.

3ampaso je B + C majumama moarpyma rpyme A, xKoja camp:ku Kao CBoje
noarpyne u noarpyny B u moarpyny C. Ilpuponso je 3Batm je cymom
noarpyna B u C. Ykonuko 3a te noarpyne Basku u BNC = {0}, roBopumo
0 IUPEKTHOj cyMu moarpymna, y o3uamu BOC. Kao u Kox BEKTOPCKUX MPOC-
TOpa, y ClIydYajy OUPEKTHe CyMe CBAKWU €JIEMEHT Te CyMe Cce Ha jeAMHCTBEH
HAYUH MOKE MPUKA3aTH y 0OJMKY 30mpa jemaHor exeMmeHTa m3 B m jemHor
enementa u3 C. Onmruje, yroauko cy By, ..., B, noarpymne AGesnose rpyte
A, onnma ce mepunuine wuUxoBa cyma By +---+ B, ca:

Bi+- -+ B,:={by++by:b; €B; 3a ce i=1,n}.

OBa cyMa je OUpPEKTHA YKOJIUKO Ce CBAKU EJIEMEHT U3 T€ CyMe Ha TadHO
jelaH HauYWMH MOKE IPEICTABUTU y HaBeNEeHOM OOJnKy. EKBUBaJeHTHO,
CyMa je OUPEKTHA YKOJUWKO 3a CBe 1 = 2,1 BaKU:

Huje temko yBeputu ce na je
Bi®B & -®B, 2By XByx--+XxXB,,

rae HapaBHO B) @ By @ - -- @ B,, o3HauaBa nupektHy cyMy. V3omopouzam
fiBixByx: - xB, =B ®By®---® B,

nat je ca: f(b1,ba,...,by) =by +by+ -+ by.

IIpe mero mro nmpebemo Ha ommrru ciyuvaj, nmo3abaBuhemo ce Hajupe
mojmoM caobodne Abenoge 2pyne (ca KOHAUHO MHOTO TEHEPATOPA).

Hepunumuja 1 Heka je F' Abenosa rpyna n z1,...,x, € F. Tapa je F' cno-
BoaHa ABenosa rpyna ca CUCTEMOM CNOBOAHMX FeHepaTopa [T, ..., Ty] YKONUKO
3a cBaky AbenoBy rpyny A 1 enemeHTe ai,...,a, € A NOCTOjU TauHO jefiaH Xo-
momopgusam f: ' — B 3a koju je f(z;) = a; 3a cBe i = 1, n.

OBo 6u TpebaJio Ja HAC MOACETH Ha cTaB O oapebheHocTu nuHEapHOT mpec-
JIMKaBama n3 npeaMera JiuneapHa anrebpa (IMHEAPHO NPECIUKABALE je Y
MOTIYHOCTHU 3a7aTO Kala je 3a1aTO Ha Da3HUM BEKTOPUMA).

[Mpumerumo majupe ma mebhy caobomuuMm reHeparopuMa He CMe OUTHU
HUKaKBUX pernarnuja. Ipyrum peumma, Basku cienehu cras.

Cras 2 Axo je F' cnobogHa Abenoea rpyna ca cMcTteMoMm cnobofHMX reHepaTopa
[Z1,...,2,] n ako je
mizy + -+ mpe, =0,

3a Heke m; € 7, oHAa Mopa 6utn my; = --- = m, = 0.



Ioxka3. IlpermocraBumo ma 6ap jemam om m; Huje jemnak mynau. Heka je
TO HIpP. Mo. Youumo AbenoBy rpyny Z u enement 1 € Z. Ilo nepunurnmju
cnobonue AGernoBe rpyle, MOCTOjU TAUYHO jemaH xomoMmopduzam f: F — 7
rakaB ma je f(xz) = 1 u f(z;) = 0 3a cBe i # 2. Ho, To 3HAuYM na ce
€JIEMEHT M1x] + -+ - + My Ty, KOjU je mo mpernocrasnu jennak 0 y F') cauka
y esqemeHT mo # 0 y Z. OBa KOHTpaIuWKIMja HAM MOKa3yje Oa Cy CBU My
jenHAKMU HYJIU. O

OsBaj cTaB HaM 1 0o0jammaBa TEPMUHOJIOTH]Y—TIpyna je cJaobomHa 3aTo
mro uma reaeparope Mmehy kojuma He mocroje Bese (kao y mecmu: ,,Ocrahy
caobonan, neliy ce Besatu, BaskHO je camo ... “).

Wcnocrasma ce na cy ase ciaobonne AGesoBe rpyle ca UCTUM OpojeM
c10BOMHUX reHepaTopa U30MOopdHE.

CraB 3 Heka je F' cnobogHa ABenosa rpyna ca cMcteMoM cnoboAHUX reHepaTopa
[€1,...,2n] 1 F' cnoBogHa ABenosa rpyna ca cucteMoM cnoBogHuX reHepaTopa
[®),...,2)]. Tapaje F =< F'.

IToka3. Ha ocuoBy nmedununuje camobomae AGesose rpyne, mOCTOjU TAYHO
jeman xomomopdusam f: F — F' u Tauno jemam xomoppusam g: F' — F 3a
koje je f(x;) = o} u g(x}) = x; 3a cee i = 1,n. Ho, Tana je 3a cse i = 1,n,
(go f(z;)) = z; m (fog)(a) = z}. Kako n mmeHTUYHNM XOMOMODP(YU3IMIU
idp, omHOCHO idps uMajy ucTa CBOjCTBA, TO, HA OCHOBY j€AMHCTBEHOCTH,

3aKBbYyUyjEMO Ia je

gof=idp, fog=idp.
Onasne canemu na je FF = F. O

CraB 4 [pyna Z™ je cnobogHa Abenosa rpyna ca cnobofHUM CUCTEMOM reHepa-
Topa

Iloka3. Tpeba nora3aru na Cy UCIOyHEHU HABEIEHU YCJIOBU U3 Oe(OUHU-
uuje. Y Ty CBpXy, Heka je A mpousBossHa AbesoBa rpyma u aj,...a, € A.
Tana je xomomopdusam f:Z" — A 3amar ca:

flmy,ma,...,my) :=miar + maas + -+ - + Myan.
Huje temro nposepuru na je f 3amcra xomomopduzam. Ocum Tora
f(1,0,...,0) =mq, f(0,1,...,0)=ma, -+ ,f(0,0,...,1)=m,.

Hapasno, jacuo je m ma je OBO jeauHVM HAUYWH A4 CE€ 333 TPAKEHU XOMO-
Mop(pu3aM. (]

ITakne, cBaka ciaobomua AGesmoBa rpyna ca KOHAUHUM CUCTEMOM TeHEep-
aTopa u3oMopdHa je jemHoj on rpyma Z" 3a Hexo n > 1. Basku u Bume on
TOTA.

CraB 5 Ako je Z" = Z°, oHpa je r = s.



Ioxka3. IlpermocraBumo ma je r < s. Y noka3dy heMo KOPUCTUTU 3HAMHE
Jluneapue anredbpe. Hamme, mpumerumo ma ce y rpynu Z° Hajalde u eje-
MEHTU KAaHOHCKe 0a3e BEKTOPCKOr mpocTtopa R®, Tj. BekTOpU

er=(1,0,...,), e3=1(0,1,...,0), ... ,es=1(0,0,...1).

To 3HaumM na cy CBU HaBeIEHU Da3HU BEKTOPU LEJOOPOjHE JIMHEapHEe KOM-
OuHamuje om r BEKTOpAa

f(,0,...,0), f(0,1,...,0),..., f(0,0,...,1),

rzae je f m3omopdusaMm KOju HOCTOJU IO ImpeTnocTaBiu. 10 3HAYM Ja TUX T
BEKTOpAa UMHU TeHeparpucy npoctopa R® koju je mumensuje s. Ho, 3mamo
Ia He MOKE Mame Ol § BEeKTOPa M€HEePUCATU BEKTOPCKU IPOCTOP AUMEH3Uje
s. Crora mopa 6utu r > s. Kako cmo npernocrasuim na je r < s, nobujamo
ma je r =s. O

Ila pesumupamo. Csaka ciobomuna AGesnoBa rpyna ca KOHAUHO MHOTO
remeparopa M30MOD(HA je TadyHO jemHoj on rpyuna Z" 3a HeKo n > 1.
ITocebno, mBe ciaobomue AbesoBe rpyle ca KOHAYHO MHOIO I€HEpPaTopa
cy M30MOp(dHE aKO U caMO aKO MMajy ucTu Opoj reHeparopa.

[TosabaBumo ce cama moarpynama ciaobomaux AGemoBux rpyma. Y
caydajy rpyle ca jeIHUM FeHepaTopoM, Tj. OECKOHAUHE IUKJIUYHE T'DYIe,
oaroeop HaMm je nobpo mozuar. Ceaka moarpymna ciobOgHE IPYyIE Ca je THIM
CcI000MHUM TE€HEPATOPOM I je TeHEepPUCAHA €JIEeMEHTOM nx 3a Heko n > 0.
Ciyuaj y KOMe MMaMO BUIIE T€HEPATOPa je 3HATHO CJO:KEHU)U.

ITomro hemo y moka3mma KOju Clene YecTO IPENAa3UuTH Ca jeTHOT CUC-
TeMa reHepaTopa Ha APYTU, KOPUCHO je uzasojutu ciaexehy memy.

JIema 6 Ako je [x1,23,...,T,] cucTeM cnoboaHux reHepatopa u to,...,t, € Z,
oHAa je n
[xl +toxo + - + T, To, ... axn]

CUCTEM CJ'IO60£|H NX reHepaTopa.

IToka3. Kako je jacHo ma ce reHepaTopu n3 IPBOT CHCTEMa HA jeAUMHCTBEH
HAYMH MOT'Y M3PAa3UTU IMPEKO MeHePATOPA U3 APYTOr CUCTEMA, TO PE3yJITaT
HEIOCPETHO CJIEIN. O

I[Ipebumo wa raaBuu pesysarar o moarpymnama ciaobomaux AbGemoBux
rpyma ca KOHAYHO MHOTO FeHepaTopa.

Teopema 7 Heka je F' cnobogHa Abenoea rpyna ca n cnobofHUX reHepaTopa 1
R noprpyna of F. Taja noctoju cuctem cnoBofHUX reHepaTopa [T1, T2, ..., Ty]
rpyne F' v HeHeraTueHu uenu 6pojesun di,ds, ..., d, 3a Koje je

R= <d1$1> ©® <d21’2> DD <dnxn>;

npu vemy d; | diy1 3aceei=1,n—1.



Hanomena. Ilpe mokasza oBe Teopeme, morpebuo je mcrahu ma je moryhe
na Heru on OpojeBa d; Oymy jemmaku 0. Ho, Ty ce mompa3symeBa ma ako je
Heru dy jemsak 0, To cy u cBu d; 3a i > k (momto d; | d;y1 — joumr MoskeMO
na ,monHeceMo “ na Hamumemo na 0 | 0, anu na 0 menu Heku 6poj paznuuuT
oxn 0 3amcra HeMa HUKAKBOr cMucuaal).

IToka3 teopeme. [loka3 m3Bomumo mo Opojy n, Tj. mo 6pojy ciaobomHux
reHepaTopa rpyle.

n=1: Y oBoM cayuajy je cBe jaCHO Kao mTo cMO Beh HamoMmewyiu.

I[IpernocraBumo ma je n > 1 u ma je tBpheme Tauno 3a ciobomgHe rpyme
ca Mame on n reHeparopa. Hapasmo, ykomuko R = {0}, memamo mra na
[OKa3yjeMo, Tana Cy CBU d; jeAHAKU HYJIU, & U CUCTEM CIODOIHUX TeHepa-
Topa je Mma koju. lIpermocraBumo ctora ga je R HeTpuBmMjaJHA TOATPyIA.
Bpoj dy 3amajemo ca:

dy :=min{m; > 0: 3a HeKu cucTeMm CIO0BOIHUX TEHEPATOPA

[z1,...,2,] 1 HEKE M2, ..., MYy € ZymyT1 + -+ + Mpx, € R}.

Ila mojacunMo Maso kako cMmo 3anxanu dp. llocmarpamo cse moryhe cuc-
TeMe ciaobomHUX reHeparopa (oOparTuTe HaKHBy HA UMEEHUIY Ha pa3Ma-
TpaMo cucmem, nakie ypebery n-Topky, a He CKym — Kao 1 y JluHeapHO]
anrebpu Ga3a je ypebena n-Topka BekTOpa, a HE CAMO CKyI BEKTODA) U
CBe JIMHeapHe KOMOUWHAIje eJIeMeHATa TOT CHUCTEMAa, KOje MPUManajy MO~
rpymu R. Kako je moarpyna HeTpumBHjajHA, TO 33 CBAKU CUCTEM IOCTOjU
Oap jemHa HeTpUBUjaJHA JUHEAPHA KoMOuHamuja y Toj moarpynu. Ocum
ToTa, Kako je R moarpyma, ca CBAaKMM CBOjUM €JIEMEHTOM CAIP/KU U H-ETOB
CYIPOTAH €JEMEHT Te€ CTOTa MMa JMHEeAPHUX KOMOWHAINWja Ca MO3UTUBHUM
roepunujenTuMa. Tarobe, mepMyToBameM IJIAHOBA CUCTEMA IOCTIKEMO
na je Oam mpBr KOEDUIUMjEHT MMO3UTWBAH. Y CBAaKOM ciydYajy, di jecre
nob6po meduHUCAH MO3UTUBAH 1I€0 OPOj.

ITokaskumo Hajupe ma mocToju 6ap jemaH CUCTEM CJIOOOTHUX TeHepaTopa
[y1,---,yn] TaraB ma diy; € R.

Ha ocuoBy ne¢ununuje di, IoCcTOju HEKM CUCTEM CIOOOIHIX F€HEPATOPA
[€1,...,2,] 1 meau 6pojeBu Mo, ..., M, TAKO Ia

dix1 + moxo + - -+ + mpx, € R.

Hoxasxumo na tazna di | m; 3a cse i = 2,n. IIpeTmocTaBUMO na TO HUje
TAYHO U HEKA HIP. di He meaud ms. 10 3HAUM ga mocToje meau OpojeBu ¢ u
r 3a KOje BayKu:

m2:d1q+7", 0<r<ds.

Tana je

dizy +moxo + -+ mpx, = dix;+ (dig+r)Te + -+ Mpxy,

dl(xl + qu) +rry 4+ MmpTy
= raxo+di(x1+qra)+ -+ mpty.



Ha ocumoBy Jleme 6, cucrem [z3,x1 + qa,...,%,] je TakoDe cucrem cio-
Gomarx reHepaTopa (3amTo?), a IPBU KOeYUIM]EeHT y IPUKA3Y jeTHOT ejie-
MeHTa 13 R y ToM cucremy je Mamu on di, KOjU je IO NPETHOCTAaBIU Ha-
jMamu TakaB. 3akmydyjemo na di | m; 3a cse i = 2,n. To 3maum ga je
m; = dqt; 3a cBe i = 2,n u Heke t; € Z. Ilakae,

dl(LL'l +loxo + -+ tnxn) € R.

Tpaxenu cucteM je [x1 + taa + -+ + tnln, Loy ..., Tpl.

Iarme, mokasaau cmo na 3a 6ap jeman ciaobOIaH CUCTEM TeHepaTopa
[y1,Y2,---,yn] edement dyy; npumana R. Heka je Ry = (ya,...,yn) N R,
rae je ca (ya,...,Yn) HAPDABHO O3HaUeHa moArpyna ox F kojy rexepuury
Y2, .-+ Yn. IBpOUMO Oa je Tama

R = (diy1) ® Rs.

Hajope je
(diy1) N R2 C (y1) N (Y2, ..., yn) = {0},

MOINTO CY Y1,Y2,---,Yn CIAOOOMHU reHepaTOopu U Mehy muMa HeMa HETPUB-
njanaux Beza. Crora je cyma (diy1) + R; 3amcra muperrtHa. la Gucmo
MOKAa3ajJu na je Ta cyMma jemHaka R, y3amMumo ma koju ememeHt ¢ € R. To
3HAYU 1a je 3a Heke m; € Z:

T =m1yr + may2 + ... + MpYn.

YKOIUKO M1 HUje OebuB ca dj, IOCTOoje ¢ U 11 TAKBU Ja je my = diq1 + 71,
npu uemy je 0 <r; < dj. Ho, Tana

Y1 +moye + ...+ myy, = —qdiy; € R,

a Kako je 0 < r; < my, To mpotuspeun u3bopy d;. Hariue, saucra di | my,
Te je my = q1dy. Hobujamo nma je

x=q(diyr) + (mays + -+ + mpyn) € (diya) + Ry

Kako je Ry momrpyma cinoGomue AGenoBe rpyme ca Mame OX T TEH-
eparopa, 0 MHIYKTUBHO] XUIOTE3U CJIEeIud & 3a HEKM CJI00O0maH cucTeM
reeparopa [zs,...zs] Te crobonue rpymne u meke d; > 0 Takse ma d; | ditq
3a 1 =2,n— 1 Basxku

Ry = (dazo) ® - ® {dpzp)-
Ilakie, 3aucra je
R = (diy1) ® (daza) @ -+~ @ (dn2n)

38 HeK:u ciIoBOJaH CUCTeM TEeHEPATOpa [yi,22,...,%2,] caobomme rpyme F.
Ocraje camo ma ce moraske na je di | do. Ho, mocrymamo xao u panwuje.



Yromnuko dy me menu ds, 3anurmmeMo do y 0bauky do = qdy + r, tae je 0 <
r < d;. Rako je
dlyl + d2z2 + R dnzn S R;

TO mobujamo
rzg +di(y1 +qz2) + - +dpzn € R,

a gako je 0 < r < dy u [22,y1 + q22,...,2,] jemaH cucTeM CIOBOMHUX TeHe-
paropa, TO CMO HOOMJIM KOHTpaguknujy ¢ obsupom Ha m3bop Opoja dj.
Ilakne, 3aucra d; | dy u HOKa3 je 3aBpIueH. O

WcropucTuhemo nperxomaHo mobujeny TeopeMy O MoArpynaMma caobomHe
rpyime 3a oKa3 YMeHUIe Ja je CBaka KOHAYHO reHeprcana AbGesoBa rpyma
M30MOpQHA IUPEKTHOM MPOU3BOLY IUKINYHAX CPYHA.

Teopema 8 Heka je A koHauHo reHepuicaHa AbBenosa rpyna. Taja nocrtoje nosu-
TUBHU uenu Bpojesn dy,...,d; v npupodaH 6poj s Takeu Aa d; | d;;1 3a cee
t=1,k—1wnpaje

S
A2Zg, X Lgy, X -+ X La, X L°. (1)
ITokas. Kaxko je A koHAUHO TeHEpPUCAHA, TO TOCTOjU KOHAYHO MHOTO €JIeMe-
HATA a1, ...,4, € A Tako na je A= (aj,...,a,). Heka je F cinoGonua rpyna
ca n reLeparopa i, ...,T,. Ha ocHOBY medpumHULM]jEe CIODOAHE IPYIIE U UMH-

jemure nma cy a; reHeparopu rpyne A, nobujaMo ma mocToju enmMopduzam
f:F — A zanar ca f(x;) = a; 3a i = 1,n (moacetTuMo ce nma je emmMop-
¢usam 3anmpaBo xoMoMopdusam kKoju je ,ua“). Ha ocHOBY mpBe Teopeme o
uzomopousmy rpyna ciaemu na je F/R = A, rme je R = Ker(f). Ha ocuosy
TeopeMe O MoArpyrnama CJIo0O0MgHe IpyIe, CIeIU Ja MOCToje CI00O0IHU TeH-
eparopu Yi,Y2,--.,Yn TPyne F u HeHEraTUBHU Ieau OpojeBu d; TAKBUA Oa
je R = (diy1) @ (day2) ® -+ © (dpyn). Karo je F'= (y1) ® (y2) ® -+ © (yn)
(samTo?) TO MOGHMjamo

A= F/RZ((11) © (y2) © -~ @ (yn))/((d1yn) © (day2) @ - © (dnyn))

= ((y1) % (y2) X -+ x (yn))/({d1y1) X (day2) X -+ X (dnyn))
= (y1)/(diyr) x (ya2)/(daya) X -+ X (Yn)/{dnYn)

Kako je (y;) & Z 3a cBe i = 1,n, To nobujamo na je

Z, d;i =0
(ya)/(dsys) = ¢ {0}, di=1
de dz >2
TpaskeHu pe3yaTar CJaemnu. 0

Hamomena. Y cayuajy ma je d; = 1, rpyna Zg, je 3ampaBO TPUBUjaTIHA
rpyna m Te rpyle U He OUIeMO y (GaKTOPU3ANUju TAKO & je MPUPOIHO
3axreBaru xa je d; > 2y ¢popmyiau (1) 3a cse i.



IIperxonua TeopeMa yCTaHOBJ/LABA [& CE CBAaKa KOHAYHO I'€HEPUCAHA
AGenoBa rpyma MosKe IPEACTABUTU Y OOJIMKY NPOU3BOAA IUKIUYHUX. Y
KOjoj Mepu je Taj mpumka3 jemmHcTBeH! Ha TO mmrame HaM OATrOBOD naje
caeneha Teopema.

Teopema 9 [petnocrtasumo fa je
La, X -+ X Lgy, X LT = Lgy X -+ X L, X L7,

npu vemy je d; > 2, e; > 2 3ace 4,j; d; | dit1, Kao n e; | e;11 3a cee 4, 5. Taga
jek=1,d;=e;3acBeiunr=s.

Ilokas oBe Teopeme mehemo maBatu. Hamomenumo camo ma ce 6pojeBu
d; HA3UBAJY U UHEGPUJAHMHY OeAument, a TPUKa3 y OOJIUKY MTPOU3BOIA
HOpMaJiHa (opMa.

Bpartumo ce Ha cam mouerak oBe Jsekmuje. Bumeam cMo Kako cMo 06e3
Behux mpobGiema Ha OCHOBY CKyIla FeHepaTopa U peianuja koje mehy muma
BayKe YCIEJM Y TOM je IHOCTaBHOM IPUMEPY & UAEHTUPUKY]EMO O KOjOj ce
AGenoBoj rpymm paau, OZHOCHO YCIEIU CMO [a j€ HPUKAKEMO y OOJUKY
OUPEKTHOT MPOU3BOJAA NUKINYHUX rpyna. ONUImMo yKPATKO MOCTYIAK Yy
OIIITEM CIYYajy.

I[Ipernocrasumo na je AbGemosa rpyna A 3amaTa reHEpaTOPUMA I1, - . . , Ty
U pejanujama

a11T1 + @122 + -+ A1 Ty = 0

ao1x1 + aooxs + -+ + aspxy, =0
Am1T1 + Q2T+ + Qpp®y =0

[IIra oBo 3ampaBo 3mauu?! Hwumra apyro mo ma je A 3amaTo Kao KOJIWU-
HUK ciobomue rpyme F' ca n camobomHux reHeparopa W meHe moarpymne R
TeHepUCaHe eJIEeMEeHTUMA Zj a;jxj, 3a 1 = 1,m. Hapasro na ce mpuponro
ojaBibyje MaTPUIA

ail a2 -+ Qin
ai1 a2 -+ Gln
Am1 Am2 o Qmn

TeopeMa KOjy CMO IOKa3aJU 3alpaBO KaKe A Ce€ OBA MATPUIA €JIEeMEH-
TapHUM TpaHCHOpMAUjaMa Ha BPCTAMA U KOJOHAMA MOYKE CBECTU HA Ma-
rpuny [d;;] Tako ma je d;; = 0 3a cBe @ # j u ma dy | dig1,41 38 cBe i.
Ilo3BoJseHe TpaHChOpMALIjE CY:

e Mmuokeme BpcTe miam KOJIoHE ca —1

e JlonaBame BpCTU (KOJIOHM) ApyTe BpCTe (KOJOHE) MOMHOKEHE HEKUM
nenuM Opojem

Pan ca Bpcrama mema penanuje mehy reseparopuma, IOK pa ca KOJIOHAMA
Mema TeHepaTope.



