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Greska poviSene taCnosti (neparan broj ¢vorova simetri¢nih u odnosu
na sredinu intervala, p(x) parna):
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Osnovna formula pravougaonika (p(x) = 1)
f(x) ~ Lo(x) (n= 0,1 = 0)
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Neparan broj ¢vorova simetri¢nih u odnosu na sredinu intervala, p(x)
parna = vazi formula poviSene taénosti
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Osnovna formula trapeza (p(x) = 1)

f(X)%L1(X) (n:1,t0:—1,t1 =1)
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Cvorovi su simetriéno rasporedeni u odnosu na sredinu intervala, pa
se moze iskoristitiLema 1 = ¢y = ¢;
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Paran broj ¢vorova (simetricnih u odnosu na sredinu intervala, p(x)
parna) = vazi "obi¢na" formula greske:
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Osnovna formula Simpsona (p(x) = 1)

f(X)%LQ(X) (n:27t0:—17t1 :0,t2:1)
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Cvorovi su simetriéno rasporedeni u odnosu na sredinu intervala, pa
se moze iskoristitiLema 1 = ¢y = &

si(n = 2= azc, (x) 222 Sy(f) = bza;<f(a)+4f(a—£b)+f(b)>



(Drugi nacin za odredivanje koeficijenata) Kvadraturna formula mora
da bude ta¢na za polinome §to je moguce veéeg stepena.
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Primer za Simpsonovu kvadraturnu formulu (n = 2):

f( ) = Po(x) =

f Po(x)dx = f1dx = (b — a)=cof(x0) + c1f(x1) + C2f(x2) = Co + €1 + C2

f( ) =Pi(x) =x:

f Py (x)dx = fbxdx = J(B? — &) =cof(x0) + c1f(x1) + Caf (%) = coa+ ¢ &2 + cob
a

f( ) = Pa(x) = x*
f Py (x)dx = fxzdx = 1(b° — &) =cof(x0) + C1f(x1) + Caf(X2) = cod + C1(252)? + cob?

Simetrija = ¢y = ¢
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Regavanjem sistema: [ f(x)dx ~ cof(a) + c1f(252) + cof(b)
a



Neparan broj ¢vorova simetri¢nih u odnosu na sredinu intervala, p(x)
parna = vazi formula poviSene taCnosti:
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Opsta formula pravougaonika (p(x) = 1)

f(x) ~ Lo(x) na svakom od m podintervala duzine h
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Ocena greske osnovne formule: |Ro(f)| < £72° ma 1F3®)(x)|
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Opsta formula trapeza (p(x) = 1)

f(x) = L1(x) na svakom od m podintervala duzine h

/f(x)dx ~ Z g(f,q +£)
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Opsta formula Simpsona (p(x) = 1)
f(x) =~ Lo(x)
Ne Zelimo da koristimo sredi$nju taCku svakog intervala [x;_1, x;] nego
radimo na sa x;_1, Xj, Xj+1, tj. zahtevamo paran broj intervala 2m.
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Rungeova ocena greske

In - priblizna vrednost integrala sa korakom h
Iy - priblizna vrednost integrala sa korakom H = 2h

= I+ My h¥
| = Iy + Mo H*
M; = M> = M (aproksimacija)
Ih— Iy = M(H¥ — h*) = M = Ji=l,
Ih—1 Ih—1 H=2h f,—1
R, = Mhk = h H hk hk(h%(jnhk 2h 721h

k - red metode



Greska racuna u kvadraturnim formulama

Sn(f) = Z cif(x;)
Ako su vrednostl f(x;) date sa tacnoScu e:
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Kako je svaka kvadraturna formula tacna za f(x) = 1:
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Rgr < (b — a)e (ako su ¢; > 0)



