Jluneapua mudepeHnUjaaHa jeAHAYMHA IPBOI Pela je jeaHadynHa 00JIMKA

(1) y'(x) + p(z)y(z) = q(z),

rae ¢y p,q: I — R menperkunne ¢pyurnuje Ha uarepsaixy I. Yronuko je jom ¢(z) = 0, jeqnaunny Ha3UBAMO jOUI U
xoMoreHa (unauve je mexomorena). Jla 6u pemwmnu jenHauuny (1), pemasaMo IPBO H€H XOMOT€HU L€0, OITHOCHO
jemmauuny y' + p(z)y = 0. Ilpeypebusamenm Te jemmauune noduja ce
/
Y 4py =0 T = —p) & (nly)) = —p() & Iy = - / pa)de +C & Jy| = e TP,

Kako je C' mpowsBosbHa KOHCTaHTa, TO je e mpomsBosban mosumTuBaH 6poj. Jlabe, Kako je M3pas HA HECHO]
CTpPaHU CTPOTO MO3UTUBAH, U KAKO je y HENPeRuAHA QyHKIMja (1 BUIIE, UMM IOMUEEMO ¥ TO TOApa3yMeBaMo 1a
je oHa 1 mupepeHnUjabuiHa) TO CaMoO ¥y je WM CTPOrO MO3UTUBHO WJIM CTPOTO HeraTwuBHO. Ha Kpajy BUIUMO
jom u ma je y(x) = 0 takobe pememe. U3 pemema jemsauuue, 3a cBako z je y(x) = +e e~ Ir@dr 5 35010
CTAJHOCTU 3HAKA Yy MMaMO na je uiu y(x) = eCe= JP@)dz 34 cpe 2, mum y(z) = —eCe= IP@)dz 34 cpe 7. Kaxo je
e® mpowusBosman nosuTuBaH 6poj u —e’
MOKEMO jeITHAOCTABHUjE 3aIUCATH Ca

IIPOM3BOJLAH HETATWBAH U Kako je jom u y = () pememe, TO cBa pememna

y(a) = Ce= [P,

rae je C € R.

Pememe mexomorene jemHaumue MO:kKe ce majbe Hahu MeTOMOM Bapujallije KOHCTAHTH, KOja Ce CaCTOju O
caeneher. Ilpernocrasumo ma je C takobe ¢yHKIMja om & U 3aMeHMMO Tako mobujeHo y y jemmaumay (1).
Iobwuja ce

(C(x)e™ I P@A) 4 p(2)O(z)e™ I P@ = O (z)e S P@d2 L O(z)e™ S PO (_p(2)) 4-p(2)C(x)e™ PO = O ()¢~ [ P,

a ma Owu C(x)e_fp(w)d’” O6uno pememe, nociaenmu nobujern m3pas tpeba na je jemHak ¢(r), OOHOCHO na je
C'(z) = q(x)el P@)dz O pare je

C(z) = /q(m)efp(m)dmdx +C,
a CcBa pelema Cy obJIuKa

y(x) = </ q(z)e]p(m)dmdz + C) e*fp(x)dx'

Hamomena: YKoauko je mo3HaTo jenHo pememe yi(x) jemmauune (1), emenom y(z) = y1(z) + 2(x) ce nobuja

(z)
(y1(2) + 2(2)) + p() (1(2) + 2(2)) = q(2) & yi(2) + 2'(2) + p(@)y (2) + p(2)2(2) = q(2),

a Kako je y; pememe 1O je yi(z) + p(z)y(x) = q(z), omarme mmamo na je z'(z) + p(z)z(z) = 0, ommocuo 2 je
pememe onrosapajyhe xoMorese jemnHavuwHe.
BepuynujeBa jennaumna je jenHaunHa obIuka

(2) y'(x) +p@)y(e) = q(x)y*(x),  a#0,1,
rze Cy omeT p W ¢ HempekumHe GyHEmAje Ha HexoM mETepBaty I. Cvemom u(z) = y'~%(z), mobujamo
dy dydu 1 du 1 du
dr  dudr % dr (1 —a)y=dz’
Tarobe, nupexkTHO Braumo 1 na je y*u = y. 3aMeHoM Tora y jemHauuny (2) mobuja ce
o
A pay” @u(a) = gl (@),

omHOCHO, ckpahuBameM Y%, ce mobuja

'+ pla)u(e) = ql).

ITO je NWHeapHa MudepeHNUjaHa jeqHAUNHA, KOjy 3HAMO A3 PEIMUMO.
PuxrarujeBa jenmaumna je jemHaumHa 0OJIMKA
(3) Y (2) = p(a)y® (@) + q(@)y(x) + r(2),

re Cy OIeT p,q U T HeIpekuaHe GpyHKIUje Ha HeKOM uHTepBauay /. PukartujeBa jenHauuHa He MOKe Ia Ce peun,
Openv3Huje, y ONIITEM CIydajy He Mo:xke (HApaBHO, 3a oxpebeHe p,q m r MOMke) EKCIUIMIUTHO Oa ce mobuje
daMunuja QYHKIUja Ka0 Yy OIPETXOMHUM CJIyYajeBHMa KOja Canp:KU CBa pemema Purarujese jemnaumnue. Mnaxk,
IBEHA pellekha uMajy onapeheHo mpaBMIIHO MOHAMIAKE, IMTO NeMO NaJhe BUIETH.

IIpBo, ykouuko je y; pememe jemuauuse (3), cmenom y(z) = y1(z) + z(z) mobujamo

(y1 () + z(m))/ = p(z)(y1(z) + z(:c))2 + q(z) (y1(2) + 2(2)) + r(z)
yi(z) + 2 (z) = p(a)yi () + p(z)2y1 (x)2(2) + p(2) 2% (2) + q(2)y1 (2) + q(2)2(z) + ().



Kaxko je y; pememe, 10 je y; = p(2)yi(x) + q(x)y1(z) +r(z), a 3amMerom y mpeTxomHo H00UjeHy jeHAUMHY Oajbe
UMaMO

2 (x) = p(z)2y1 (2)2(2) + p(2)2* (x) + q(2)2(2),
mTo je DepuynaujeBa jemmaumba u MOKe na ce permu oaroBapajyhom cmenom. Jlakiae, yKOJMKO 3HAMO HAPTUKY-
JapHO pememe PukarujeBe jenHauumue, MOKeMO ma Habhemo ommre.
Ilame, yKOJMKO Cy NO3HATA OBa pellemha PuakTujeBe jeIHAUWHE Y U Y2, JOTATHO CE€ MOXKE YIPOCTUTU jell-
HauuHa. Kako je

yi (@) = p(a)yi(z) + a(2)y: () + 7 ()
Yo (@) = p(a)y3 (x) + a(x)y2(x) + (),
TO O4Y3UMAaKEM IPEeTXONHUX u3pasa ox y(x) mame nobujamo
y'(x) = y1(x) = p(x) (v* — yi(2)) + q(2) (y(x) — yi (2))
y' (2) — yo(z) = p(2) (v* — v3(2)) + q(2) (y(z) — y2()),
OIHOCHO

Y(@) =i (@) = (y(@) =1 @) (p@) (y(@) + 3:(@)) + a(@))
y/(@) = o) = (y(@) = 12(2)) (P(@) (y(@) + 12(a) + (&) ).

Hememem ca y(z) — y1(x) n y(z) — y2(z) pecnexrusHO 06€ jemHaunHe M MHTErpabemeM nobuja ce
in(y(a) ~ 12(@) = [ p(e) (@) + 1a(@)do + [ ala)do + €
in(y(a) - 12(@)) = [ p(a)(0l) + a())d + [ gla)do +Ca,

OaKJIe, OLy3UMMameM IPETXONHE NBE jeJHAUMHE HaJbe nobumjamo

In(y(z) —y1(2)) — In(y(z) - y2(2)) = /p(m) (11(2) = y2(2))dz + C1 = Ca.

CpebuBamem u ysumamem na je C; — Cy omer mpouwsBOJbHA KOHCTAHTA, KOjy hemo osuauutu ca C, nobuja ce

Xr) — Yy1\r
in B0 — o)1 (0) — pale)) o+ C.
OHOCHO
y(l') _ yl(x) _ Oefp(:r) (yl(z)fyg(z))dz
y(@) = ya2(x)
re CINYHOM apryMeHTaIljoM Kao 3a JmHeapHy jenHauuny ysumamo aa je C' € R. OmaBne BUIMMO na YKOJIUKO
3HAMO [BAa PEIlema, CBA OCTaJIa MOYKEMO jeQHOCTAaBHUje Hero mperxomno, Hahw u3 mperxomue ¢opmyise. Ha
Kpajy YKOJIWKO CYy ¥Y1,Y2 U Y3 pelema PuraTujeBe jennauynne, Tamga 3a CBAKO PEIICHE Y BAKU

?

sy
ylx)—y2(z)
ys(x)—yi(z) c,
y3(z)—y2(z)

rme je C € R. Baucra, 13 npeTxoaHOr UMaMO 2 3a IIPOU3BOJLHO PENIEHE Y BAKU
Y(@) = 91@) _ oo (1 @) (@)) da
y(x) — ya(x)
a KaKo je U Y3 pelleme, OIeT U3 IPeTXOoJHe (POopMye je
y3(z) —y1 (=) _ Oefp(m) (y1(m)—y2(m))dm.
y3(x) — y2(2)
HememeM Ta mBa m3pasa mnodbujamo skemeHo TBpheme.



