Anaymsa 1B Maj 2012.

3agamnu

(1)

Hexka je

Hahu rpanuvny BpesHOCT HU3A Ty = YPn.

N3paaynaru
e
——dx.
o |lz—=2|+ ]z -3
N3paaynaru
™
cosx
/ —dx.
. 1l+e
MNszpagynaru
/ i zsin??? ¢ d
x
o sin?"2 gz + cos2012
Hexka cy aq,...,a; mo3uruBau peannn Opojesu. lokazaTtu ga je
lim {/a} +---+ay = max a;.
n—oo 1<5<k

Heka je f:[0,1] — [0, 400 mHenpexunna dyuxmmja. Jokasatn ma je

i ( /O 1 (f®)" dt) T max f(t).

WcnuraTy KOHBEPreHIIHjy pena

0o 1

E / x"e " d.
n=0"0

Heka je f :[0,1] — C dbyukuuja narerpabunna no Pumany. Jokasaru aa
pen

Z ﬁ/ f2 ™ "x)dx
n=1 1
KOHBEprupa U W3pavdyHaTH HErOB 36up.
Hoxazaru 1a 3a =,y € R Baxku dhopmya
cos(z + iy) = cosz coshy — isinx sinh y,

rae cy sinh, cosh xunepGOIMYKY CHHYC B KOCHHYC, & § = v/—1.

Heka je Y. 2, HeANCOTYyTHO KOHBEPTEHTAH PeJi KOMILUIEKCHHX OpOjeBa.
JlokazaTu na 3a ceaku 6poj ¢ € C nocroju nus w, € S' ={z € C||z| =1}
TaKaB JIa je

o
Z Hnzn = C
n=0

1



(9)

(12)

Heka je 7(n) 6poj meanrespa npupognor 6poja n. Jdokasaru ga 3a |z| < 1

BaXK1
o0 n e

z
E = E 7(n)z".
1—2n
n=1 n=1
HoxkazaTu 7a je ykymad Opoj HEHEraTUBHUX pelena HesapucHux Jlnodan-
TOBUX jeqHaunHal

r+2y=n—1,
2r 4+ 3y =n — 3,
3z +4y =n—95,

jemHak n + 2 — 7(n + 2).
Hoxkazaru ja cy pyHkmuje

{1 zax#0 g(x):{o zax ¢ Q

)
0 Bax=0 % sax ="t m € ZmneN, m,n HecKpaTupu

uaTerpabmare mo PuMany Ha CBAKOM MHTEPBATY |a, b], au 1a BrUXOBa KOM-
nosunyja f o g HEje HU Ha JeJIHOM.

Hexa je > @, HEAIco/yTHO KoHBeprenTat pesy Ru s, = |ag|+- - +|an|.
Hahwu rpanuuny BpemHOCT HU3a

sign(an,)

VIF s,

Ha mu pen Y, anby, KOHBEprEpa?
Mcnurarn KOHBEPreHujy peia

o) <1 n ) 2]{:7‘_)2
S(ES 2T
n n

n=1 k=1

b, =

Konsoayyuja nn3osa a, u b, KOMIIJIEKCHUX OpojeBa je HU3

n
an*bn = E akbn,k.
k=0

AKO HU3 @, KOHBEPIUpa Ka Goo U PeX » . b, amcomyTHO KOHBeprupa,
JOKa3aTH 1 je
o0
HILH;O ap * by = o Z by,.

n=0
Heka je a, = (—1)"(n+1)"Y2 1 ¢;, = ap x a,,. Jlokazarn 1a pem y oo o an
KOHBEPTHUPAa, a Pe Z;ozo ¢, mueeprupa. OBaj nmpumep nokasyje ma je
moryhie na ce dpopmannum KormmjeBuM MHOKEHEM JIBa, KOHBEPIEHTHA, Pejia
J00Hje TuBepreHTaH pel.
Hexka je ap = 2,bp = -1 ma, = 2" ', b, = 1 3an > 1. Joxasaru 1a

o0 o0 . (o)

penosu Y~ an u Y~ by museprupajy, a na pes -~ (an *b,) Kousep-
rupa. OBaj mpumep nokasyje ja je moryhe na ce dopmannnm Korujesum
MHOKEhEM JIBA JUBEPTEHTHA Pejia M00hje KOHBEPTEHTAH PeJl.

L1j. 6poj pemema z,y € NU {0} npee jesuauune + 6poj perema z,y € NU {0} apyre +---.



(16)

(18)

Heka je f : [1,+00] — R menpexknnnaa dyHKImUja TakBa 1a

/O+OO f(z)dx

KOoHBepTupa. JloKasary ma mocToju HeOrpaHWdeH pacTyhu HU3 @, TaKaB Ia

je
+oo >
[ s@ds =3 f(an),
0 n=1
Hahwu cee menpexkugne dbynkmuje f : R — C 3a xoje je

/ e'f(x —t)dt =sinz
0

3a cee x € R.
Hahu cBe nrrerpabunmme dynxmmje f[0, 1] — C 3a xoje je

. <>+f<+3 < 1(5)

f(1/m) =

1] u
+oo[— C menpekuaua GyHKIUja, TAKBa, 13 HA3

zn:/o fn+1t)dt

KOHBEPTHPA KA Zoo. JlOKazaTu ma Hu3
1

Cn = f(nt) dt

0

3a cee = € [0,
Hexa je f : [0,

KOHBeprupa 1 Hah¥ HmeroBy TPaHHYHY BPeIHOCT.
Heka je f : [a,b] — C menpeknnna dyukmmja. IIpernocrasumo qa Baxku

b
/f@ﬂﬂﬂ=

3a cBaky menpekunHy byHKIHjy ¢ : [a,b] — C. Hokaszaru ma je f = 0.

ITurama

(1)

(2)
3)
(4)
()

Ha mu repheme y 3amarky (20) BaxKu ako ce NPerrnocTaBKa y HeMy 3aMeHn
c1abujoM MIPEeTIOCTABKOM

b
/f@ﬂﬂﬁ=

3a cBaky Hernpekuany Gbyukumjy ¢ : [a,b] — C raksy ma je g(a) = g(b) = 0?
Heka je a,, Hus peasnux 6pojeBa, Takas 1a pes Zn 0 a? komseprupa. Jla
JTH KOHBEPrUpa pej y oo an?

Ha HOCTOJI/I HH3 peajHux 6pojesa a,, TAKaB 13 pes, ZZOZO a,, KOHBEPTHPA,

apem Y. an 3 nuseprupa?

Jla 1M 1mocroju HenpeKuaHA IIO3UTUBHA, d)yHKLU/IJa f [1,+00[—]0, +o00[
TaKsa J1a peji o, f(n) konseprupa, a unrerpas fl f(x) dz nuBeprupa?
Jla M TOCTOjM HEmpeKWIHA ITO3MTHBHA dpyHKLu/IJa f o [1,400[—]0, 4+o00]
TakBa gapen .-, f(n) queeprupa, a uHTErpa fl f(x) dz xouseprupa?



(6) Ja om mocroju mHenpekmmna moswrusHa Gymkmuja f @ [1, +0o[—]0, +o0]
TaKBa 8 WHTErpaJ ffoo f(z) dx xouseprupa, a f(x) He Texu Hyju Kaz
T — +00?

(7) Ja mm mocroju Henpekmmna moswrmbHa GymKmEja [ @ [1, +00[—]0, +o0]

KOja je HeOrpaHWYeHa HA CBAKOM WHTEpBaNy [a,+0o[, @ > 0, a mATErpas
-+ oo
0
(oo} . .
(8) Heka )~ a, neancosyTHo KoHBeprenTas ped. a au nocroju uus b, koju

KOHBEPIHpa Ka HYJIH, TAKaB /8 PeJ Y - o by, auseprupa?
(9) Ma am 1OCTOjU CTENeHU Pejl Y oo Cn2™ KOju KOHBEPrHpa y Camo jeHO]
Tauku z € C?

f(z) dz xouseprupa?

(n)
(10) Ja mm mocroju dyrknmja f : R — R unjun Mekoperos pex > £200) gn

n!

KOHBeprupa 3a cse ¢ € R, amm jemmakocr f(z) = Y.~ %x” BaKM
camo y tauku x = 07

(11) Hexka je z,, mu3 nosuruBaux 6pojeBa, takas ja je liminfx, = 0. Ha au
MIOCTOjM HU3 MO3UTHUBHUX OpOjeBa G, KOju KOHBEPTHPA KA HYJH, TAKaB I
> o an AuBeprupa u ga je liminf a,/z, = 0?7 a mm mocroju HE3 mo3-
WTUBHUX peajHux OpojeBa b, Taxkap maa pen ZZOZO b, kKoHBeprupa u ma je
limsup b, /x, = 07 [da i1 mocroje HU30BU IMO3UTHBHUX peajHux Gpojesa
¢n ¥ dy TAKBH Ja pen y. -, Cn, KOHBEPrHpA, pex ». . d, Auseprupa u
en/dn = xp?

(12) Heka cy > oo g@n 1 Y by KOHBEPreHTHH DEJIOBU Ca HO3UTUBHUM 4Jla-
"oeuMma. Ja qm pen

i max{a,, by}

n=0
KOHBeprupa?
(13) Ha sawm unocroje ouaiajyfiu HU30BM LO3UTUBHUX Deannux Opojesa a, u by,
TAKBU 2 PEIOBH Y- o a, Uy b, nuBeprupajy, a pex

o0
Z min{an,, b, }
n=0

KOHBepTupa?

(14) Heka je dymxmmja f : [0,1] — C wmuarerpabmmaa no Pumany. la qwm je
dbyurmmja © — f(|z|) naTerpabunna no Pumany wa maTepsany [—1,1]7

(15) Heka dymxmmja f : [a,b] — C mma koHa9aH suMec y cBakOj Tauku. Jla mm
je f unrerpabuina 1o Pumany?

(16) Heka je dyukimmja f : [a,b] — R orpannuena. [a an je dynxkimja h(z) =
inf{f(t) | t € [a,z]} naTerpabunna mo Pumamy?

(17) Heka cy dynkmmje f,g : [a,b] — R wmaTerpabunne no Pumany. la sm je
dbyuxmmja h(x) = max{f(x), g(x)} narerpabmmna mo Pumany?

(18) Heka je f : [a,b] — C menpexumuna dbynknuja knace C. la 1u konBeprupa
HU3

b
- / F(t) sin2 (nt) dt?
(19) Hexka je f(z) =e* =3 " Lz" Ilra je f(C)?

n=0 n!

(20) Hexka je g(z) =cosz =", %22" [Ira je g(C)?

Oprosopu: Jla. C\ {0}. C.



