
REXEǋA DRUGOG KOLOKVIJUMA IZ MATEMATIKE 19.07.2025.

Grupa 1

1. (6 poena) Izraqunati povrxinu figure ograniqenu krivama y = 2x2−3x i y = x2−x.
2. (6 poena) Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine xy′ − y = xe−

y
x .

3. (6 poena) Iz xpila od 52 karte izvlaqimo 2 karte istovremeno. Kolika je verovatno�a
da su obe karte u znaku herc?
4. (7 poena) Na stolu se nalaze tri kutije. U prvoj kutiji su 3 crne i 2 bele kuglice,
u drugoj 2 crne i 2 bele, a u tre�oj 1 crna i 3 bele kuglice. Nasumiqno se bira jedna
kutija i iz ǌe se izvlaqe dve kuglice istovremeno.

(a) Odrediti verovatno�u da su obe izvuqene kuglice crne.

(b) Ako su obe izvuqene kuglice crne, odrediti verovatno�u da je odabrana prva
kutija.

REXEǋA

1. Preseqne taqke grafika funkcija y = 2x2 − 3x i y = x2 − x su rexeǌa jednaqine
2x2 − 3x = x2 − x, tj. x2 − 2x = 0. Rexeǌa ove jednaqine su x = 0 i x = 2. Treba jox
videti u datom intervalu koji je grafik ”gore”, a koji ”dole”, xto vidimo sa slike.
Tra�ena povrxina je

P =

∫ 2

0

(x2 − x− (2x2 − 3x))dx =

∫ 2

0

(−x2 + 2x)dx =

(
−x3

3
+ x2

) ∣∣∣∣2
0

= −23

3
+ 22 =

4

3
.

2. Data jednaqina je homogena diferencijalna jednaqina. Podelimo jednaqinu sa x i
dobijamo

y′ − y

x
= e−

y
x .



Sada mo�emo da uvedemo smenu z = y
x , y = xz, y′ = z′x + z kojom se homogena jednaqina

svodi na jednaqinu koja razdvaja promenǉive

z′x+ z − z = e−z

z′x = e−z

ezdz

dx
=

1

x

ezdz =
dx

x∫
ezdz =

∫
dx

x

ez = ln |x|+ c

Jox ostaje da vratimo smenu z = y
x i dobijamo da je opxte rexeǌe date jednaqine

e
y
x = ln |x|+ c.

3. Oznaqimo sa A doga�aj da su obe izvuqene karte u znaku herc. U xpilu je ukupno
52 karte, pa kako izvlaqimo dve karte o�ednom, ukupan broj razliqitih izvlaqeǌa je
C52

2 =
(
52
2

)
. Sa druge strane, u xpilu je 13 karata u znaku herc, pa je broj povoǉnih

ishoda C13
2 =

(
13
2

)
. Konaqno, tra�ena verovatno�a je

P (A) =

(
13
2

)(
52
2

) =
13·12
2·1

52·51
2·1

=
1

17
.

4. Oznaqimo sa A doga�aj da su izvuqene dve crne kuglice, a sa H1, H2 i H3 hipoteze
da je odabrana prva, druga, odnosno tre�a kutija. Primetimo da je P (H1) = P (H2) =
P (H3) =

1
3 .

(a) Verovatno�u doga�aja A raqunamo pomo�u formule potpune verovatno�e, pa izraqu-
najmo najpre slede�e uslovne verovatno�e:

P (A|H1) =

(
3
2

)(
5
2

) =
3

10
, P (A|H2) =

(
2
2

)(
4
2

) =
1

6
, P (A|H3) = 0.

Sada mo�emo izraqunati verovatno�u doga�aja A:

P (A) = P (H1)P (A|H1) + P (H2)P (A|H2) + P (H3)P (A|H3) =
1

3
· 3

10
+

1

3
· 1
6
+

1

3
· 0 =

7

45
.

(b) Uslovnu verovatno�u doga�aja H1 pri uslovu A raqunamo pomo�u Bajesove for-
mule:

P (H1|A) =
P (H1)P (A|H1)

P (A)
=

1
3 · 3

10
7
45

=
9

14
.



Grupa 2

1. (6 poena) Izraqunati povrxinu figure ograniqenu krivama y = 2x2 − 4x i y = x2.
2. (6 poena) Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine x2y′ − y2 − xy = x2.
3. (6 poena) Iz xpila od 52 karte izvlaqimo 2 karte istovremeno. Kolika je verovatno�a
da su obe karte broj 10?
4. (7 poena) Na stolu se nalaze tri kutije. U prvoj kutiji su 2 crne i 3 bele kuglice,
u drugoj 2 crne i 1 bela, a u tre�oj 1 crna i 4 bele kuglice. Nasumiqno se bira jedna
kutija i iz ǌe se izvlaqe dve kuglice istovremeno.

(a) Odrediti verovatno�u da su obe izvuqene kuglice bele.

(b) Ako su obe izvuqene kuglice bele, odrediti verovatno�u da je odabrana tre�a
kutija.

REXEǋA

1. Preseqne taqke grafika funkcija y = 2x2−4x i y = x2 su rexeǌa jednaqine 2x2−4x =
x2, tj. x2 − 4x = 0. Rexeǌa ove jednaqine su x = 0 i x = 4. Treba jox videti u
datom intervalu koji je grafik ”gore”, a koji ”dole”, xto vidimo sa slike. Tra�ena
povrxina je

P =

∫ 4

0

(x2 − (2x2 − 4x))dx =

∫ 4

0

(−x2 + 4x)dx =

(
−x3

3
+ 2x2

) ∣∣∣∣4
0

= −43

3
+ 2 · 42 =

32

3
.

2. Data jednaqina je homogena diferencijalna jednaqina. Podelimo jednaqinu sa x2 i
dobijamo

y′ −
(y
x

)2

− y

x
= 1.

Sada mo�emo da uvedemo smenu z = y
x , y = xz, y′ = z′x + z kojom se homogena jednaqina



svodi na jednaqinu koja razdvaja promenǉive

z′x+ z − z2 − z = 1

z′x = z2 + 1

xdz

dx
= z2 + 1

dz

z2 + 1
=

dx

x∫
dz

z2 + 1
=

∫
dx

x

arctg z = ln |x|+ c

Jox ostaje da vratimo smenu z = y
x i dobijamo da je opxte rexeǌe date jednaqine

arctg
y

x
= ln |x|+ c.

3. Oznaqimo sa A doga�aj da su obe izvuqene karte broj 10. U xpilu je ukupno 52 karte,
pa kako izvlaqimo dve karte o�ednom, ukupan broj razliqitih izvlaqeǌa je C52

2 =
(
52
2

)
.

Sa druge strane, u xpilu imamo 4 karte sa brojem 10, pa je broj povoǉnih ishoda
C4

2 =
(
4
2

)
. Konaqno, tra�ena verovatno�a je

P (A) =

(
4
2

)(
52
2

) =
4·3
2·1

52·51
2·1

=
1

221
.

4. Oznaqimo sa A doga�aj da su izvuqene dve bele kuglice, a sa H1, H2 i H3 hipoteze
da je odabrana prva, druga, odnosno tre�a kutija. Primetimo da je P (H1) = P (H2) =
P (H3) =

1
3 .

(a) Verovatno�u doga�aja A raqunamo pomo�u formule potpune verovatno�e, pa izraqu-
najmo najpre slede�e uslovne verovatno�e:

P (A|H1) =

(
3
2

)(
5
2

) =
3

10
, P (A|H2) = 0, P (A|H3) =

(
4
2

)(
5
2

) =
3

5
.

Sada mo�emo izraqunati verovatno�u doga�aja A:

P (A) = P (H1)P (A|H1) + P (H2)P (A|H2) + P (H3)P (A|H3) =
1

3
· 3

10
+

1

3
· 0 + 1

3
· 3
5
=

3

10
.

(b) Uslovnu verovatno�u doga�aja H3 pri uslovu A raqunamo pomo�u Bajesove for-
mule:

P (H3|A) =
P (H3)P (A|H3)

P (A)
=

1
3 · 3

5
3
10

=
2

3
.


