PEHIEIHLA IPYTOI' KOJIOKBUNJYMA N3 MATEMATHUEE 19.07.2025.

I'pyna 1

1. (6 moena) Vzpauynaru noBpmvHy UIype OrpaHudeHy KpMBaMa y = 2z —3:E ny=a>—2z.

2. (6 moena) Hahu ommre pememe mudepenunjanue jennauuse xy’ —y = ze -5

3. (6 moena) V3 mmuia ox 52 kapre U3BIaYMMO 2 KapTe UcTOBpeMeHo. Koawmka je BepoarHoha
na cy obe Kapre y 3HaKy Tepy?!

4. (7 moena) Ha crony ce mamase Tpu KyTuje. Y IpBOj KyTuju cy 3 upHe u 2 Geje Kyriauie,

y opyroj 2 upuae u 2 bexne, a y tpehoj 1 upra un 3 6ene kyruumne. Hacymuuno ce bupa jenna
KyTHja 1 U3 Hbe ce M3BJadue JBe KyIJIUIE NCTOBPEMEHO.

(a) Ompenutu BepoBatHOhy na cy o6e m3ByueHe KyTuume LpHE.

(6) Ako cy obe u3BydeHe Kyriume HpHE, OApemuTyu BepoBaTHONy ma je omabpana mpsa
KyTHja.

PEITEHA

1. Ilpeceune Tauke rpadura ¢ymrmaja y = 222 —3x u y = 22 — x cy pemema jemHaumHe
222 — 3z = 22 — 2, 1j. 2% — 22 = 0. Pemema oBe jemmaumue cy v = 0 u 2 = 2. Tpeba jom

BUIETH Y AATOM MHTEPBAJy KOju je rpa¢uk "rope”, a Koju ’ mose” | mITO BUAUMO Ca CIIUKE.

Tpaskena moBpumuHa je
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2. Jlara jemHauymHa je XOMOTeHa Nu(epeHNUjanHa jenqHaunHa. llomenmMo jemmauwmnHy ca = u

nobujamo
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Cana moxemo ma yBememo cMmerHy z = 2,y = w2z, 3 = 2'x + 2z KOjoM ce XOMOreHa jemHAUMHA

CBOIM HA jeNIHAUMHY KOja Pa3aBaja MPOMEHJLUBE
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Jomr ocraje ma BpaTumo cMeny z = £ u mo6ujaMo na je OmmTe Pemene JaTe jeIHAUMHE

3. Osmaummo ca A morabaj ma cy obe u3ByudeHe KaprTe y 3HAKY Tepy. Y MNUIY je YKYIHO
52 Kapre, Ia KaKO U3BJIAYMMO ABE KapTe OhHenHOM, YKyIaH OpOj Pa3iuyuUTUX W3BIAYEHA je

C5? = (522). Ca gpyre crpame, y mnuiy je 13 Kapara y 3HaKy Tepy, 1a je Opoj MOBOJLHUX

ucxona C33 = (123). Kounauno, Tpaskena BepoBarnoha je

(13) 13-12 1
P(A) = 522 = 53%1 T
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4. Ozmaunmvo ca A norabaj ma cy usBydene nse mpHe kKyraune, a ca Hy, Hy m Hz xunorese
na je omabpana mpBa, apyra, oguocuo tpeha kyruja. IIpumerumo na je P(Hy) = P(Hs) =
P(H3) = %
(a) Beposarunohy norabaja A pauynamo momohiy popmyie normyne BeposarHohe, na uspagy-
HajMmo Hajupe ciaexnehe ycnosHe BepoBaTHOhE:
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Cana moskemo m3pauynaTty BepoBaTtHohy morabaja A:
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P(A) = P(H1)P(A|Hy) + P(H2)P(A|H2) + P(H3)P(A|Hs) =

(6) Ycnosuy Bepoarnoliy morabaja H; mpu ycaoy A pauymamo nomohy Bajecose ¢op-
MyJie:
P(H)P(AIHY) _ 515 _
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I'pyma 2

1. (6 moena) V3pauynaTu TOBpIIMHEY (UType OrpaHwdeny kpuBaMa y = 222 — 4z u y = 12,
2. (6 moena) Hahu ommre pememe mupepennujaine jemmauune r2y — y? — xy = 2.

3. (6 moena) M3 mmuia ox 52 kapre U3BIaYMMO 2 KapTe UCTOBpeMeHo. Koawmka je BeposarHoha
na cy obe kapre 6poj 107

4. (7 moena) Ha croay ce mamnase tpu Kytuje. Y UpBoj KyTuju cy 2 upHe u 3 6eje Kyriuue,

y npyroj 2 upue u 1 6esa, a y tpehoj 1 upua u 4 6ene xkyraumne. Hacymuuno ce bupa jemana

KyTHja U U3 He Ce U3BJaue ABe KyTJulle NCTOBPEMEHO.
(a) Onpenntu BepoBaTHONY nma cy obe u3BydeHe Kyrauie Gese.

(6) Aro cy obGe m3BydeHe Kyraune Oese, onpeantu BepoBaTHONy nma je omabpana tpeha
KyTH]a.

PEITEHA

1. IIpeceune Tauke rpadura dynrmmaja y = 222 —4r u y = 22 cy pemema jeqnaunne 2r2 — 4z =
2%, 1j. 2% —4x = 0. Pemema oBe jemmaumue cy * = 0 u = 4. Tpeba jom Bumet: y
[aTOM MHTEDBaJy Koju je rpa¢uk “rope”, a kKoju ”moise”, mTo BUAUMO ca ciuke. TpaskeHa
MOBPINIUHA je
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2. JlaTa jemHaumHa je XOMOTeHA MUpepeHNrjalHa jenHaunna. [logenuMo jeqaunny ca 2 u

nobujamo
2
O
T

Cana moxemo ma yBememo cMmery z = 2.y = xz, 3 = 2'x + 2z KOjoM ce XOMOreHa jemHAUMHA



CBOIM HA jeIHAUMHY KOja Pa3/iBaja MPOMEHJbUBE
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Jomr ocraje ma BpaTumo cMeny z = £ u nobujaMo na je ommTe pememe JaTe jeIHAUnHe
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3. Osmaunmo ca A norabaj ma cy o6e n3Byuene kapre 6poj 10. Y mnouiy je yrynHo 52 Kapre,
Ma KaKO M3BJIAUMMO IBe KapTe oheHoM, ykymas 6poj paszauuuTux ussiadema je Ch2 = (522).
Ca npyre crpane, y mmuiry umamo 4 kapre ca 6pojem 10, ma je O6poj MOBOJBHUX MCXOIA

1 .
C4 = (2) Komauno, Tpaskerna BepoBaraoha je
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4. Osmaunmo ca A morabaj ma cy usBydene nse Oese kyraune, a ca Hy, Ho m Hs xunorese
na je omabpana mpBa, Apyra, oguocHo tpeha ryruja. Ipumerumo na je P(Hy) = P(Hs) =
P(H3) = 1.

(a) Beposaruohiy morabaja A pauynamo nomohy ¢gopmyie normyne BepoBarnolie, na uspady-
HajMo Hajmpe ciaenehe ycioBHe BepoBaTHOOE:

P(A|Hy) = E?,; = %, P(A|Hy) =0, P(A|Hs) = Q _

Cana moskemo m3pauynaTu BeposaTtuohy morabaja A:

1 3 1 1 3 3
P(A) = P(H,)P(A|H:) + P(H2)P(A|H3) 4+ P(H3)P(A|H3) = 3°70 + 3 0+ 35710

(6) Ycaosuy Beposaruohy morabaja Hs npu ycnoBy A pauymamo momohy DGajecose ¢op-
MyJte:
P(H3)P(A|H3) +-2 2
P(H3|A) = =35 __,




