
Metodika nastave matematike A i Metodika nastave matematike i raqunarstva 14. II 2015.

1. Dato je prvih n qlanova rastu�eg geometrijskog niza. Ako je zbir prvog i posledǌeg qlana
jednak 66, proizvod drugog i pretposledǌeg jednak 128, a zbir svih n qlanova jednak 126,
odrediti n.
2. Koliko se petocifrenih brojeva deǉivih sa 6 mo�e sastaviti od cifara 0,1,2,3,4 i 5, ali tako
da se cifre tih brojeva ne ponavǉaju?
3. Dokazati da je :

(1 + cosα+ i sinα)n = 2n cosn
α

2

(
cos

nα

2
+ i sin

nα

2

)
.

4. Rexiti sistem jednaqina u skupu R:

3x2 − 7xy + 4y = 22

5x2 − 8xy + 5y2 = 50

5. Odrediti realne brojeve m i n tako da je polinom p(x) = x4 − 3x2 − 4 deǉiv sa
f(x) = x2 +mx+ n, a zatim odrediti ǌihov koliqnik.
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Metodika nastave matematike 1 i Metodika nastave matematike i raqunarstva 28. I 2015.

1. Elementi skupa S su taqke, takve da su svake tri nekolinearne i svake qetiri nekomplanarne.
Ako je elementima skupa S odre�eno dva puta vixe ravni nego pravih, koliko pravih i koliko
ravni odre�uju elementi skupa S?
2. Dokazati da za sve prirodne brojeve n ≥ 1 va�i:

1√
1

+
1√
2

+ · · ·+ 1√
n
> 2(
√
n + 1− 1).

3. Odrediti sve kompleksne brojeve z tako da:∣∣∣∣ z + 4

z̄ + 12

∣∣∣∣ = 1 ∧Re
( z̄
z

)
= −1

2
.

Zatim odrediti sve t ∈ C tako da t4 = z.
4. Rexiti nejednaqinu u skupu R:

√
x +
√
x− 1 >

√
x + 1.

5. Rexiti jednaqinu 3x3 + 2
√

3x2 − 21x + 6
√

3 = 0, ako je proizvod dva ǌena rexeǌa jednak 1.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A i Metodika nastave matematike i raqunarstva 11. VI 2015.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n va�i:

1

1 + x
+

21

1 + x21
+

22

1 + x22
+ · · ·+ 2n

1 + x2n
=

1

x− 1
+

2n+1

1− x2n+1 .

2. Ukrotiteǉ izvodi u cirkusku arenu pet lavova i qetiri tigra, pri qemu �ivotiǌe izvodi
jednu za drugom tako da dva tigra ne idu jedan za drugim. Na koliko naqina se �ivotiǌe mogu
rasporediti?
3. Izraziti sin 7α preko sinα.
4. Rexiti jednaqinu u skupu R: √

x+ 5− x
√
x+ 1 =

√
x+ 1− 2.

5. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma x200 − 3x199 − 1 sa x2 − 4x+ 3.
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Metodika nastave matematike A i Metodika nastave matematike i raqunarstva 9. VI 2016.

1. U koliko permutacija od n elemenata stoji m elemenata (m < n) jedan pored drugog:
a) u nekom zadatom poretku;
b) u proizvo	nom poretku?

2. Realni brojevi a, b i c, koji su istog znaka, obrazuju aritmetiqki niz. �ihovi kvadrati, u istom poretku,
obrazuju geometrijski niz. Odrediti koliqnik tog geometrijskog niza.

3. Ako je |z1| = |z2| = 1 i z1z2 6= −1, dokazati da je broj w = z1+z2
1+z1z2

realan.

4. Rexiti jednaqinu u skupu R:
5
√
3 + x

3
+

5
√
3 + x

x
=

64

3
x.

5. Dokazati da je polinom p(x) = nxn+1 − (1 + nα)xn + (α − 1)(xn−1 + · · · + x) + α de	iv polinomom q(x) =
x2 − (α+ 1)x+ α, za α 6= 1.

Sve odgovore deta	no obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 8. II 2019.

1. Zbir prva tri qlana geometrijskog niza je 91. Ako tim qlanovima dodamo redom 25, 27 i 1, dobi�emo tri
broja koja obrazuju aritmetiqki niz. Odrediti sedmi qlan datog geometrijskog niza.
2. Odrediti vrednost parametra a tako da je jedan od korena jednaqine x3 − 7x + a = 0 jednak dvostrukom
drugom korenu.
3. Odrediti sva rexeǌa (x, y) ∈ R2 sistema jednaqina

x

y
+

y

x
=

26

5
, x2 − y2 = 24.

4. Odrediti kvadratnu jednaqinu sa realnim koeficijentima ako jedan ǌen koren z = a + bi (b > 0)
zadovoǉava jednaqinu (z + 2i)2 + 4z − 4iz̄ + 28 = 0.
5. a) Koliko ima desetocifrenih brojeva od cifara 1,2,3 ako se cifra 3 pojavǉuje u svakom taqno dva puta?
b) Koliko od tih brojeva je deǉivo sa 9?

Ispit traje 3h. Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 19.februar 2016.

1. Iz kompleta od 52 karte izvuqeno je 10 karata. U koliko sluqajeva se me�u izvuqenim kartama
nalazi:
a) taqno jedna dama;
b) taqno dve dame;
v) bar jedna dama;
g) bar dve dame?
2. Odrediti sve x ∈ R tako da je

√
8− x+

√
x− 3 > 3.

3. Koje uslove treba da zadovoǉavaju koreni jednaqine x3 + px+ q = 0, za p, q ∈ R, da bi qinili
aritmetiqki niz?
4. Koriste�i matematiqku indukciju, dokazati da je za svaki prirodni broj n:

1

n+ 1
+

1

n+ 2
+

1

n+ 3
+ · · ·+ 1

3n+ 1
> 1.

5. Odrediti realni deo kompleksnog broja

(−1 + i
√
3)15

(1− i)20
+

(−1− i
√
3)15

(1 + i)20
.
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Metodika nastave matematike A 12. II 2018.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n ≥ 2 va�i:

4n

n+ 1
<

(2n)!

(n!)2
.

2. Ispitati da li je polinom f(x) = x991 + x344 + 1 deǉiv sa q(x) = x2 + x+ 1.
3. Rexiti nejednaqinu u skupu R:

√
x− 1 +

√
x− 2 <

√
x+ 3.

4. Rexiti jednaqinu u skupu C: z8 + 255z4 − 256 = 0.
5. U ravni je dato n taqaka (n ≥ 4) i kroz svake dve od ǌih konstruisana je prava. Ako nikoje dve
od ovih pravih nisu paralelne i nikoje tri se ne seku u istoj taqki, na�i broj preseqnih taqaka
(ne raqunaju�i n zadatih taqaka).

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti. Ispit traje 3h.
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2. Ispitati da li je polinom f(x) = x991 + x344 + 1 deǉiv sa q(x) = x2 + x+ 1.
3. Rexiti nejednaqinu u skupu R:

√
x− 1 +

√
x− 2 <

√
x+ 3.

4. Rexiti jednaqinu u skupu C: z8 + 255z4 − 256 = 0.
5. U ravni je dato n taqaka (n ≥ 4) i kroz svake dve od ǌih konstruisana je prava. Ako nikoje dve
od ovih pravih nisu paralelne i nikoje tri se ne seku u istoj taqki, na�i broj preseqnih taqaka
(ne raqunaju�i n zadatih taqaka).
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Metodika nastave matematike A 10. II 2017.

1. Na krugu je dato n razliqitih taqaka. Koliko ima razliqitih nezatvorenih izlomǉenih
linija bez samopreseka, sastavǉenih od n− 1 du�i qija su temena razliqite taqke iz datog skupa
taqaka?
2. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da je za sve n ≥ 2:

4n

n+ 1
<

(2n)!

(n!)2
.

3. Rexiti sistem jednaqina u skupu R:

x2 + xy = 16

y2 + xy = 48.

4. Odrediti vrednost parametra a tako da je jedan od korena jednaqine x3 − 7x+ a = 0 jednak
dvostrukom drugom korenu.
5. Odrediti sve z ∈ C tako da je |z + 1| = |z + 4| = |z − i|.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 27. I 2017.

1. Koliko razliqitih petocifrenih brojeva se mo�e napisati od cifara 1, 2, . . . , 7 tako da se
cifre ne ponavǉaju, a da je zbir posledǌe dve cifre paran broj?
2. Dokazati da je broj 23n+2 − 28n− 4 deǉiv sa 196, za svaki broj n ≥ 0.
3. Rexiti nejednaqinu u skupu R: √

x− 2

1− 2x
> −1.

4. Za koje realne vrednosti a i b je polinom p(x) = x4 − 3x3 + x2 + ax+ b deǉiv polinomom
q(x) = x2 − 2x+ 2
a) bez ostatka;
b) sa ostatkom 1;
v) sa ostatkom x?
5. Ako je x+ 1

x = 2cos α, dokazati da je tada:

xn − 1

xn
= ±2i sin nα.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 26. I 2018.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n ≥ 1 va�i:(
1− 4

1

)(
1− 4

9

)
· · ·

(
1− 4

(2n− 1)2

)
=

1 + 2n

1− 2n
.

2. Brojevi 2 i 3 su nule polinoma p(x) = 2x4 + ax3 + 7x2 + 82x+ b, gde su a, b ∈ R. Odrediti a i b,
kao i sve nule polinoma p.
3. Rexiti sistem jednaqina u skupu R:

x2 + xy + y2 = 19(x− y)2

x2 − xy + y2 = 7(x− y).

4. Rexiti sistem jednaqina u skupu C:∣∣∣z − 12

z − 8i

∣∣∣ = 5

3
,

∣∣∣z − 4

z − 8

∣∣∣ = 1.

5. Skup A je sastavǉen od prostih qinilaca broja 2310. Koliko qetvorocifrenih, a koliko
xestocifrenih brojeva se mo�e napisati pomo�u elemenata skupa A, ako tra�eni brojevi sadr�e
po dva razliqita prosta qinioca?

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti. Ispit traje 3h.
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Metodika nastave matematike A 25. I 2019.

1. Dat je niz (fn)n∈N tako da je f0 = 0, f1 = 1 i fn+1 = fn + fn−1 za n ≥ 1. Dokazati da je

fn =

(
1+
√
5

2

)n
−
(

1−
√
5

2

)n
√
5

.

2. Odrediti sve polinome p ∈ R[x] tako da je xp(x) = (x− 3)p(x+ 1).
3. Odrediti sva rexeǌa x ∈ R jednaqine x2 − 2x+

√
x2 − 2x+ 6 = 6.

4. Dokazati da za n ∈ N va�i (
√
3− i)n + (

√
3 + i)n = 2n+1 cosnπ6 .

5. U ravni je dato 10 razliqitih taqka od kojih nijedna qetvorka ne pripada istoj kru�nici i
nijedna trojka nije kolinearna. Odrediti broj kru�nica koje su odre�ene datim taqkama.

Ispit traje 3h. Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A i Metodika nastave matematike i raqunarstva 8. VI 2017.

1. Odrediti vrednosti realnih brojeva x i y tako da 2x− y, x+ 2y − 5, x+ y, 4x− 3y + 8 budu
uzastopni qlanovi aritmetiqkog niza.
2. Iz grupe od sedam muxkaraca i qetiri �ene treba odabrati xest osoba tako da me�u ǌima
budu bar dve �ene. Na koliko naqina se to mo�e uqiniti?
3. Rexiti jednaqinu 8x3 + 4x2 − 34x+ 15 = 0 ako je poznato da za dva ǌena korena va�i
2x1 − 4x2 = 1.
4. Rexiti nejednaqinu 4

√
x+ 7 > |x− 5| u skupu R.

5. Rexiti sistem jednaqina
∣∣ 2z+1
z−1

∣∣ = 2 ∧Re
(
z+8
z̄

)
= 1 u skupu C.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 7. VI 2019.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za sve prirodne brojeve n ≥ 1 va�i da

1
√
1
+

1
√
2
+ . . .+

1
√
n
≥ 2(
√
n+ 1− 1).

2. Studentu filozofije na raspolagaǌu je biblioteka sa 50 kǌiga iz psihologije, 60 kǌiga iz sociologije i 70 kǌiga iz
filozofije. Za ispit je potrebno da uqi iz 10 kǌiga, od qega su bar xest iz filozofije i bar dve iz drugih oblasti. Na
koliko naqina student mo�e da izbere literaturu, uzimaju�i u obzir samo broj kǌiga iz razliqitih oblasti?
3. Odrediti sve z ∈ C tako da:

|z2 − 2i| = 4,
∣∣∣ z + i+ 1

z − 1− i

∣∣∣ = 1.

4. Odrediti realne brojeve a, b i c tako da je polinom p(x) = x4 − x3 + ax2 + bx+ c deǉiv sa q(x) = x3 − 2x2 − 5x+ 6.
5. Rexiti nejednaqinu u skupu R:

1
√
1 + x

−
1

√
1− x

≥ 1.

Ispit traje 3h. Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 31. VIII 2017.

1. Dokazati da je broj 32n+1 + 2n+2 deǉiv sa 7, za svaki broj n ≥ 0.
2. Odrediti realne brojeve a, b, c tako da polinom p(x) = x4 − x3 + ax2 + bx+ c bude deǉiv
polinomom q(x) = x3 − 2x2 − 5x+ 6.
3. Rexiti jednaqinu x 3

√
x−1

3√
x2−1

−
3√
x2−1

3
√
x−1

= 6 u skupu R.

4. Rexiti sistem jednaqina
∣∣ z̄−1

2z−6

∣∣ = 1
2 ∧Re

(
2z̄+3
z+1

)
= 1 u skupu C.

5. U skupu od 1000 taqaka ima taqno 10 qetvorki kolinearnih taqaka. Koliko je najvixe
razliqitih pravih odre�eno ovim skupom taqaka?

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 30. VIII 2018.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n ≥ 1 va�i:

2 + 22 + 23 + . . .+ 22n−1 + 22n < n(22n+1 + 1).

2. Odrediti vrednost parametra a ∈ R tako da je jedan od korena jednaqine x3 − 7x+ a = 0 jednak
dvostrukom drugom korenu.
3. Rexiti jednaqinu u skupu R: x(x+ 1)(x+ 2)(x+ 3) = 9

16 .

4. Rexiti jednaqinu u skupu C: z3 = 1√
2
+ i√

2
.

5. Na svakoj stranici kvadrata zadate su po qetiri proizvoǉne taqke od kojih nijedna nije teme
kvadrata. Koliko ima trouglova qija su temena zadate taqke?

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti. Ispit traje 3h.
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Metodika nastave matematike 1 i Metodika nastave matematike i raqunarstva 29. VIII 2016.

1. Odrediti koliko se xestocifrenih brojeva mo�e sastaviti od cifara 0,1,2,3,4,5 uz uslov da
se svaka cifra pojavǉuje taqno jednom i da su parne cifre jedna uz drugu.
2. Dokazati da je broj 5n+2 + 26 · 5n + 82n+1 deǉiv sa 59, za svaki broj n ≥ 0.
3. Rexiti jednaqinu

√
x2 − 4x+ 4 +

√
x2 + 4x+ 4 =

√
x2 − 6x+ 9 u skupu R.

4. Polinom p(x) stepena ne maǌeg od tri daje pri deǉeǌu sa x+ 1 ostatak 4, a pri deǉeǌu sa
x2 + 1 ostatak 2x+ 3. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma p(x) sa (x+ 1)(x2 + 1).
5. Odrediti realni i imaginarni deo broja z =

(
1+i
1−i

)n
, za n ∈ N.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike 1 i Metodika nastave matematike i raqunarstva 12. VI 2014.

1. Tri broja qiji je zbir 26 obrazuju geometrijski niz. Ako se sredǌi qlan uve�a za 4, dobije se
aritmetiqki niz. Koji su to brojevi?
2. Rexiti sistem jednaqina u skupu R :

3x2 − 2xy + y2 = 9

5x2 − 4xy + y2 = 5.

3. Odrediti sve korene polinoma p(x) = x3 − 3
√
3x2 + 7x−

√
3, koriste�i Vietove formule i

qiǌenicu da se dva korena polinoma p razlikuju za
√
2.

4. Rexiti jednaqinu z2 + |z| = 0 u skupu C.
5. Koxarkaxki tim sastoji se od pet bekova, qetiri centra i tri krila. Na koliko naqina se od
ǌih mo�e sastaviti petorka, ako u ǌoj moraju da igraju bar dva beka i bar jedan centar?

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 9. septembar 2015.

1. Dokazati da je broj 32n+1 + 2n+2 deǉiv sa 7, za svaki broj n ≥ 0.
2. Odrediti realne brojeve a, b, c tako da polinom p(x) = x4 − x3 + ax2 + bx+ c bude deǉiv
polinomom q(x) = x3 − 2x2 − 5x+ 6.
3. Rexiti jednaqinu x 3

√
x−1

3√
x2−1

−
3√
x2−1

3
√
x−1

= 6 u skupu R.

4. Rexiti sistem jednaqina
∣∣ z̄−1

2z−6

∣∣ = 1
2 ∧Re

(
2z̄+3
z+1

)
= 1 u skupu C.

5. U skupu od 1000 taqaka ima taqno 10 qetvorki kolinearnih taqaka. Koliko je najvixe
razliqitih pravih odre�eno ovim skupom taqaka?
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Metodika nastave matematike A 1. II 2022.

1. Odrediti vrednosti realnih brojeva x i y tako da 2x− y, x+ 2y − 5, x+ y, 4x− 3y + 8 budu
uzastopni qlanovi aritmetiqkog niza.
2. Iz grupe od sedam muxkaraca i qetiri �ene treba odabrati xest osoba tako da me�u ǌima
budu bar dve �ene. Na koliko naqina se to mo�e uqiniti?
3. Ako je |z1| = |z2| = 1 i z1z2 ̸= −1, gde su z1, z2 ∈ C, dokazati da je broj z1+z2

1+z1z2
realan.

4. Rexiti sistem jednaqina u skupu R:

x2 − xy + y2 = 300

2x2 − xy − y2 = 500

5. Ostatak pri deǉeǌu polonoma p(x) sa x+ 1 je 1, a pri deǉeǌu sa x− 1 je 3. Odrediti ostatak
pri deǉeǌu ovog polinoma sa x2 − 1.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike A 24. VI 2022.

1. Primenom matematiqke indukcije dokazati da za svako n ≥ 2 va�i:

1

n+ 1
+

1

n+ 2
+ · · ·+ 1

n+ n
>

13

24
.

2. Rexiti jednaqinu 8x3 + 4x2 − 34x+ 15 = 0 ako je poznato da za dva ǌena korena va�i
2x1 − 4x2 = 1.
3. Rexiti nejednaqinu 4

√
x+ 7 > |x− 5| u skupu R.

4. Rexiti sistem jednaqina
∣∣ 2z+1
z−1

∣∣ = 2 ∧Re
(
z+8
z̄

)
= 1 u skupu C.

5. Fudbalski tim se sastoji od 11 igraqa i sastavǉa se od igraqa koji mogu igrati na odre�enim
mestima. Na koliko naqina se od 13 igraqa mo�e sastaviti tim ako:
a) svaki od igraqa mo�e igrati na svakom mestu;
b) dva igraqa mogu biti samo golmani?

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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Metodika nastave matematike 1 4. VI 2022.

1. Korix�eǌem matematiqke indukcije dokazati da je broj 2n3 − 9n2 +13n+25 pozitivan, za svaki
prirodni broj n.
2. Odrediti sve kompleksne brojeve z koji zadovoǉavaju jednakost (5− 3i)z4 − 3− 5i = 0.
3. Odrediti realne brojeve m i n tako da je polinom p(x) = 2x4 + 5x3 − 17x2 +mx+ n deǉiv
polinomom q(x) = 2x2 − x− 6, a zatim odrediti i ǌihov koliqnik.
4. Rexiti jednaqinu u skupu R:

√
2x+ 14−

√
x− 7 =

√
x+ 5.

5. Odrediti koliko se trocifrenih brojeva mo�e sastaviti od prostih qinilaca broja 3570 tako
da se cifre tog broja ne ponavǉaju. U sluqaju da je qinilac dvocifren broj, pri formiraǌu
tra�enog trocifrenog broja koristi se ceo broj.

Sve odgovore detaǉno obrazlo�iti.
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3. a) Ako nacrtamo grafik funkcije f(x) = x2 − 8x+ 12, vide�emo da je vrednost funkcije ve�a
ili jednaka od nule za x ∈ (−∞, 2] ∪ [6,+∞), kao i da je vrednost funkcije strogo maǌa od nule za
x ∈ (2, 6). Tako da je za svako x ∈ (−∞, 2] ∪ [6,+∞) taqna jednakost

(x2 − 8x+ 12 =) |x2 − 8x+ 12| = x2 − 8x+ 12.

Za svako x ∈ (2, 6) imamo da |x2 − 8x+ 12| ̸= x2 − 8x+ 12, jer je sa jedne strane pozitivna vrednost,
a sa druge negativna. Tako da je jednaqina taqna samo za x ∈ (−∞, 2] ∪ [6,+∞).

12. a) Imamo da je y1 = x1−2
x1

i y2 = x2−2
x2

. Tra�ena jednaqina je oblika m(y − y1)(y − y2) = 0.
Kada zamenite ovde xta su y1 i y2, dobijamo izraz u kome se pojavǉuju samo x1x2 i x1 + x2, xto
znamo qemu je jednako iz Vietovih formula polazne jednaqine (po x). Ovde nema nixta intuitivno
koliko vidim, samo raqun. Probajte sami ovo jox jednom da zavrxite ovako kako sam Vam pisala,
pa ako ne ide javite se da Vam otkucam ceo raqun.

b) Dakle, tra�ena kvadratna jednaqina po y je my2+6y+6−m = 0. Za rexeǌa y1, y2 ove jednaqine
imamo Vietove formule

y1 + y2 = − 6

m
, y1y2 =

6−m

m
.

Kako je dodatni uslov da y2 = 2y1, iz prve formule sledi da je y1 = − 3
m . Iz druge formule

imamo da 2y21 = 6−m
m , i kada ovde zamenimo uslov y1 = − 3

m , dobijamo kvadratnu jednaqinu po m:
m2 − 6m+8 = 0. Rexeǌa su 2 i 4, tako da je za ove vrednosti parametra m jedno rexeǌe jednaqine
my2 + 6y + 6−m = 0 dva puta ve� od drugog.

v) Za m = 2, polazna jednaqina po x je 3x2−5x+2 = 0, qija rexeǌa su 1 i 2
3 . Za m = 4, jednaqina

je 3x2 − 7x+ 4 = 0, qija rexeǌa su 1 i 4
3 .

10. Iz Vietovih formula imamo da je

x1 + x1 = 1, x1x2 = 15.

Poxto je x2 rexeǌe jednaqine, va�i da je x2
2 − x2 + 15 = 0. Isto va�i za x1, pa je −2x2

1 + 2x1 =
−2(x2

1 − x1) = −2 · (−15) = 30. Tako da je

x3
1 + x3

2 − 2x2
1 − x2

2 + x1x2 + 2x1 + x2 − 15 = x3
1 + x3

2 + x1x2 − (x2
2 − x2 + 15) + (−2x2

1 + 2x1) =

= x3
1 + x3

2 + x1x2 − 0 + 30 = (x1 + x2)
3 − 3x2

1x2 − 3x1x
2
2 + 15 + 30 =

= 13 − 3x1x2(x1 + x2) + 45 = 46− 3 · 15 · 1 = 1.

11. Za rexeǌa y1, y2 jednaqine y2 − by + a − 1
4 = 0 va�i da y1 + y2 = b i y1y2 = a − 1

4 . Kako za
rexeǌa jednaqine x2 − ax+ b− 4 = 0 va�i da

x1 =
1

y1
, x2 =

1

y2
,

iz Vietovih formula imamo da

a = x1 + x2 =
1

y1
+

1

y2
=

y1 + y2
y1y2

=
b

a− 1
4

b− 4 = x1x2 =
1

y1
· 1

y2
=

1

y1y2
=

1

a− 1
4

.

Sledi da je

a =
b

a− 1
4

, b− 4 =
1

a− 1
4

.

Iz prve jednakosti je b = a(a − 1
4 ) i kada to zamenimo u drugu: (a − 1

4 )(b − 4) = 1, posle sre�ivaǌa
dobijamo da je

a3 − 1

2
a2 − 63

16
a = 0.

Rexeǌe ove jednaqine su

a1 = 0, a2 =
9

4
, a3 = −7

4
.

Odgovaraju�a rexeǌa za parametar b su:

b1 = 0, b2 =
9

2
, b3 =

7

2
.



Metodika nastave matematike A 12. I 2022.

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da za svaki prirodni broj n va�i:

1

1 + x
+

21

1 + x21
+

22

1 + x22
+ · · ·+ 2n

1 + x2n
=

1

x− 1
+

2n+1

1− x2n+1 .

2. Elementi skupa S su taqke, takve da su svake tri nekolinearne i svake qetiri nekomplanarne.
Ako je elementima skupa S odre�eno dva puta vixe ravni nego pravih, koliko pravih i koliko
ravni odre�uju elementi skupa S?
3. Izraziti sin 7α preko sinα.
4. Rexiti jednaqinu u skupu R: √

x+ 5− x
√
x+ 1 =

√
x+ 1− 2.

5. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma x200 − 3x199 − 1 sa x2 − 4x+ 3.
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1

1 + x
+

21

1 + x21
+

22

1 + x22
+ · · ·+ 2n

1 + x2n
=

1

x− 1
+

2n+1

1− x2n+1 .

2. Elementi skupa S su taqke, takve da su svake tri nekolinearne i svake qetiri nekomplanarne.
Ako je elementima skupa S odre�eno dva puta vixe ravni nego pravih, koliko pravih i koliko
ravni odre�uju elementi skupa S?
3. Izraziti sin 7α preko sinα.
4. Rexiti jednaqinu u skupu R: √

x+ 5− x
√
x+ 1 =

√
x+ 1− 2.

5. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma x200 − 3x199 − 1 sa x2 − 4x+ 3.
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