
Test iz Algebre 1 (I), Jun 2 17. oktobar 2025.

1. (3) Qemu je jednak inverz elementa axa−1, gde su a i x elementi grupe G? Qemu je jednak n-ti
stepen tog elementa, gde je n prirodni broj? Izraqunati.

2. (3) Xta je diedarska grupa? Opisati je. Navesti bar 5 podgrupa grupe D5.

3. (3) Kako definixemo skup generatora za neku grupu G? Navesti po jedan generatorni skup
za grupe Z, Z5, D4.

4. (3) Neka je a element reda k u grupi G. Napisati qemu je jednak red elementa am, za prirodni
broj m. Primeniti napisano za raqunaǌe reda broja 18 u grupi Z24.

5. (4) Xta je izomorfizam izme�u dve grupe? Ako je f : G → H izomorfizam, dokazati da je i
f−1 : H → G izomorfizam.

6. (3) Definisati alterniraju�u grupu reda n i napisati kog je reda ta grupa. Navesti jedan
generatorni skup za ovu grupu.

7. (2) Definisati Ojlerovu grupu Φ(n) i napisati kog je reda.

8. (4) Xta je centar grupe G? Dokazati da je to i podgrupa od G.

9. (2) Napisati koju relaciju dobijemo kada primenimo 1. teoremu o izomorfizmu na homomor-
fizam f : Z → Zn, gde je f(x) ostatak pri deǉeǌu sa n. Opisati bli�e pritom xta su jezgro
i slika navedenog preslikavaǌa.

10. (4) Neka je G grupa. Dokazati da je sa g ·x = gxg−1 definisano dejstvo grupe G na samoj sebi.

11. (3) Dokazati da u komutativnom prstenu sa jedinicom R va�i da je a · 0 = 0, za bilo koji
element a ∈ R.

12. (2) Definisati glavni ideal u komutativnom prstenu sa jedinicom.

13. (2) Formulisati Kinesku teoremu u ostacima.

14. (2) Neka je F poǉe i p(x) nerastavǉiv polinom iz F[x] \ {0}. Xta mo�emo re�i o skupu
F[x]/⟨p(x)⟩?


