
Sedmi doma�i zadatak iz Analize 1 (I smer): osnovne teoreme diferencijalnog raquna

1. U kojim taqkama kriva y = arccos
2x

1 + x2
mo�da nema tangentu? Da li ima levi i desni izvod u tim

taqkama?

2. Na�i apsolutne maksimume i minimume funkcije f na datom intervalu: a) f(x) = x2 − 1, za
−1 ≤ x ≤ 2; b) f(x) = 4 − x2, za −3 ≤ x ≤ 1; v) f(x) = − 3

√
x4, za −1 ≤ x ≤ 8; g) f(x) = −√5− x2, za

−√5 ≤ x ≤ 1; d) f(x) = 2− |x|, za −1 ≤ x ≤ 3; �) f(x) = |x− 5|, za 4 ≤ x ≤ 7.

3. Na�i lokalne ekstremne vrednosti i intervale monotosti funkcije f : a) f(x) = 2x2 − 8x + 9;

b) f(x) = x3 + x2 − 8x + 5; v) f(x) =
1

3
√

1− x2
; g) f(x) =

1
cos2 x

− 2 tg x; d) f(x) =
x + 1

x2 + 2x + 2
;

�) f(x) =

{
3− x, x < 0,

3 + 2x− x2, x ≤ 0
; e) f(x) =

{
− 1

4x2 − 1
2x + 15

4 , x ≤ 1,

x3 − 6x2 + 8x, x > 1.

4. Dokazati da kubni polinom ima najvixe tri realne nule.

5. Dokazati da izme�u svake dve nule polinoma xn + an−1x
n−1 + · · · + a1x + a0 le�i nula polinoma

nxn−1 + (n− 1)an−1x
n−2 + · · ·+ 2a2x + a1.

6. Na�i broj rexeǌa jednaqine x3 − 6x2 + 9x− a = 0 u zavisnosti od realnog parametra a.

7. Dokazati nejednakosti

a)
b− a

cos2 a
≤ tg b− tg a ≤ b− a

cos2 b
, 0 ≤ a < b <

π

2
;

b) cosx ≤ 1− x2

2
+

x4

24
, x ≥ 0.

8. Neka je funkcija f dva puta diferencijabilna na (0, 2), neprekidna na [0, 2] i neka je f(0) = 0,
f(1) = 1 i f(2) = 2. Dokazati da postoji c ∈ (0, 2) takvo da je f ′′(c) = 0.

9. Na�i slede�e limese primenom Lopitalovog pravila: a) lim
x→0

ax − asin x

x3
;

b) lim
x→0

(
1

log(x +
√

x2 + 1)
− 1

log(x + 1)

)
; v) lim

x→0

(
sin x

x

) 1
x2

; g) lim
x→∞

xn

ex
.

10. Neka je f diferencijabilna na [a,+∞) i neka je lim
x→∞

(f(x)+f ′(x)) = c ∈ R. Dokazati da je lim
x→∞

f(x) =
c.


