
Qetvrti doma�i zadatak iz Analize 1 (I smer): raqun sa malim o, neprekidnost

1. Dokazati da va�i:

a) o(xm) + o(xn) = o
(
xmin{m,n}) , x → 0, o(xm) + o(xn) = o

(
xmax{m,n}) , x →∞;

b) o(o(f)) = o(f), x → a;

v) f · o(g) = o(fg), x → a;

g) o(f)o(g) = o(fg), x → a.

2. Na�i slede�e limese:

a) lim
x→0

√
x2 + 4x + 5−√5

x
;

b) lim
x→0

1− cos xsin x

x3
;

v) lim
x→π

√
1− tg x−√1 + tg x

sin 2x
;

g) lim
x→0

m
√

cosx− n
√

cosx

x2
;

d) lim
x→∞

(√
x + 1 +

√
x− 1−

√
2x

)
;

�) lim
x→0

(
ax+1 + bx+1 + cx+1

a + b + c

) 1
x

.

3. Odrediti konstante a i b takve da va�i x log x
x+1 = ax + b + o(1), kad x →∞.

4. Odrediti a i b tako da va�i lim
x→+∞

x
(

3
√

x3 + ax2 + 1 + 3
√

x3 + bx2 + 1− 2x
)

= −2.

5. Ispitati neprekidnost i vrste prekida funkcije f : a) f(x) = sin x
|x| , x 6= 0, f(0) = 1;

b)f(x) = 1

1+e
1

x−1
, x 6= 0, f(0) = 1; v) f(x) = x + [x]; g) f(x) =





x2 + 1, x < −1,

ax + b, −1 ≤ x ≤ 3,

ex − 7, x > 3.

6. Neka je data funkcija f(x) =
{

x(π
2 − arctan 1

x ), x 6= 0
c, x = 0.

Na�i konstantu c tako da funkcija bude

neprekidna na R.

7. Da li postoji funkcija f koja nije neprekidna takva da je
a) f2 neprekidna? b) f3 neprekidna? v) |f | neprekidna?

8. Dokazati da je Dirihleova funkcija f(x) =

{
1, x ∈ Q,

0, x /∈ Q prekidna u svakoj taqki iz R. Dokazati

da je funkcija g(x) = xf(x) neprekidna u nuli, a prekidna u svakoj taqki iz R\{0}.


