
ANALIZA 3-I
Doma�i 3: Izvodi vixeg reda. Tejlorova formula

1. Na�i:

(a) dz
dt ako je z = ex

2+y2

, x = a cos t, y = a sin t (a = const);

(b) dz
dx ako je z = ln(x2 − y2), y = ex;

(v) z′u i z′v ako je z = ln(x2 + y2), x = uv, y = u
v .

2. Na�i:

(a) z
x i z

y ako je z3 − 3xyz = a3 (a = const);

(b) dz ako je xyz = x+ y + z;

(v) y′ i y′′ ako je (xy − α)2 + (xy − β)2 = r2 (α, β, r = const).

3. Pokazati da za funkciju f(x, y) = xy x2−y2

x2+y2 , f(0, 0) = 0 va�i ∂2f
∂x∂y (0, 0) 6= ∂2f

∂y∂x (0, 0).

4. Na�i parcijalne izvode drugog reda funkcija:

(a) z = ln tg y
x ;

(b) z = arctg x+y
1−xy .

5. Pokazati da funkcija z = φ(x)ψ(y) zadovoǉava jednaqinu z · ∂2z
∂x∂y = z′x · z′y (ako su φ i ψ dvaput

diferencijabilne funkcije).

6. (a) Ako je f ∈ C2(R), u = f(r), r =
√
x2 + y2 + z2, dokazati da je ∆u := ∂2u

∂x2 + ∂2u
∂y2 + ∂2u

∂z2 = F (r).
(b) Za f(r) = 1

r pokazati da je ∆u ≡ 0.

7. Izvesti pribli�ne formule s taqnox�u do qlanova drugog reda za izraze:

(a) cos x
cos y ;

(b) arctg 1+x+y
1−x+y .
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