
ANALIZA 3-I
Doma�i 2: Izvodi funkcija vixe promenǉivih

1. Na�i parcijalne izvode funkcija:

(a) f(x, y) = ex
2−y2

;

(b) f(x, y, z) = 2y
√
x+ 3y2

3
√
z2.

2. Pokazati da funkcija z = y ln(x2 − y2) zadovoǉava jednaqinu
1

x
· z�x +

1

y
· z�y =

z

y2
.

3. Odrediti diferencijale funkcija:

(a) z = arctg
x+ y

x− y
;

(b) u = xy2z
.

4. Pokazati da je funkcija f(x, y) =
xy�

x2 + y2
, f(0, 0) = 0, neprekidna u (0, 0) i ima par-

cijalne izvode koji su ograniqeni u okolini te taqke, ali da nije diferencijabilna u

(0, 0).

5. Pokazati da je funkcija f(x, y) =

�
x3y

x6+y2 , (x, y) �= (0, 0),

f(0, 0) = 0
prekidna u (0, 0), ali da u toj

taqki ima parcijalne izvode.

6. Pokazati da funkcija f(x, y) = (x2 + y2) sin
1

x2 + y2
, f(0, 0) = 0, ima u okolini taqke (0, 0)

parcijalne izvode koji su prekidni u (0, 0) i neograniqeni; ipak, ona je diferencija-

bilna u (0, 0).

7. Na�i izvod funkcije f(x, y) = x2 − xy + y2 u taqki (1, 1) u pravcu l koji gradi ugao ϕ sa

pozitivnim smerom x-ose. U kom pravcu je taj izvod: (a) maksimalan; (b) minimalan;

(v) jednak nuli?

8. Na�i izvod funkcije z = ln(x2 + y2) u taqki M(3, 4) u pravcu ǌenog gradijenta.

9. Pokazati da funkcija f(x, y) =

�
x3−xy2

x2+y2 ,

f(0, 0) = 0
ima izvod u svakom pravcu na R2, ali nije

diferencijabilna u (0, 0).

10. Odrediti Jakobijevu matricu i determinantu sistema funkcija x = r sinϕ cos θ, y =
r sinϕ sin θ, z = r cosϕ.
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