
ANALIZA 2-I
Odre�eni integral (zadaci za ve�bu)

1. Po definiciji izraqunati integrale:
(a)

∫ 1

0
ex dx;

(b)
∫ 2

1

1

x2
dx (uputstvo: koristiti vrednosti funkcije u taqkama ξi =

√
xi−1xi).

2. Koriste�i ǋutn-Lajbnicovu formulu izraqunati integrale:

(a)
∫ 4

1

1 +
√
x

x2
dx;

(b)
∫ −2
−3

dx

x2 − 1
.

3. Dokazati da za sve prirodne brojeve m i n va�i:
(a)

∫ π
−π sinmx · cosnx dx = 0;

(b)
∫ π
−π sin

2mxdx = π.

4. Na�i izvod funkcije F (x) ako je:
(a) F (x) =

∫ x
0
e−t

2

dt;
(b) F (x) =

∫ 0

x

√
1 + t3 dt;

(v) F (x) =
∫ 2 ln x

ln x

et

t
dt.

5. Koriste�i se Lopitalovim pravilom na�i graniqne vrednosti:

(a) lim
x→+∞

1

x2

∫ x

0

√
1 + t4 dt;

(b) lim
x→+0

1

x3

∫ x2

0

sin
√
t dt.

6. Izraqunati slede�e graniqne vrednosti koriste�i se integralnim sumama:

(a) lim
n→∞

(
n

12 + n2
+

n

22 + n2
+ · · ·+ n

n2 + n2

)
;

(b) lim
n→∞

1

n

(
sin

π

n
+ sin

2π

n
+ · · ·+ sin

(n− 1)π

n

)
;

(v) lim
n→∞

1p + 2p + · · ·+ np

np+1
, p > 1.

7. Izraqunati integrale:

(a)
∫ ln 2

0

√
ex − 1 dx;

(b)
∫ 1

0

x2
√

1− x2 dx;

(v)
∫ π/4

0

dx

1 + sin2 x
;

(g)
∫ e

1/e

| lnx| dx;

(d)
∫ π/2

0

e2x cosx dx.

1



8. Dat je integral In =
∫ 1

0
(1 − x2)n/2 dx, n ∈ N. Dokazati da je In =

n

n+ 1
In−2 za n = 2, 3, . . . , a zatim

izraqunati In.

9. Izraqunati povrxinu figure ograniqene graficima funkcija y = arcsinx i y = arccosx u ravni
xOy .

10. Izraqunati du�inu krive y =
x∫
−2

√
3t4 − 1 dt, za −2 ≤ x ≤ −1.

11. Izraqunati du�inu krive y = lnx, x ∈ [
√
3,
√
8].

12. Odrediti povrxinu omotaqa tela koje nastaje rotacijom oko x-ose dela parabole y2 = 4 + x od
temena do taqke sa apscisom x = 2.

13. Izraqunati povrxinu povrxi dobijene rotacijom krive y = x3

9 , 0 ≤ x ≤ 2, oko x−ose.

14. Izraqunati povrxinu figure u ravni xOy koja je ograniqena krugom x2+y2 = 8 i parabolom y2 = 2x
i smextena je u poluravni x ≥ 0.

15. U taqki P (3, 2) parabole y2 = 2(x − 1) konstruisana je tangenta. Izraqunati zapreminu tela koje
nastaje obrtaǌem oko x-ose figure ograniqene ovom tangentom, parabolom i x-osom.
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