5.7. CAS

1. Numericki redovi
Zadaci:
k

=
1. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju redova
prratiap senel Z‘ln(k+1)

2. Stepeni redovi
1. Stepeni red je red oblika

Y ax =a,+ax+ax’+...
k=1
2. Poluprecnik konvergencije stepenog reda je dat sa

L la
r=1lim
k—>oc0
77y

,a€ R.

Za x e (—r,r) stepeni red apsolutno konvergira, za x e (—oo,r)U (r,40) stepeni red

divergira a u krajevima intervala x = £r posebno ispitujemo konvergenciju.

3. Osobine stepenih redova — za svako xe (—r,r) vazi

k+1

X =) . 3 oo X . 3 oo t
(a) !(;akt jdt_kz_;akit dt_kzz(;ak Pt
(b) (iakxkj =iak(xk), =i:l<akxk_1 .
k=0 k=0 k=1

4. Vaze sledeéi razvoji
oo k
L In(l-x)=-%", xe[-1]),
o k
oo k

2. In(+x) =3 (=1)"" % xe (-11],

im0 k!
o . x2k+1
4. sinx= (~1) , XER,
p (2k +1)!
) 2k
5. cosx = (— )k al , XER,
2 Gy

Zadaci:
1. Odrediti oblast konvergencije i na¢i sumu reda



(a)ik(k+1)x" (b)zk +2xk ()z( —+kj(x+1)k (d)z4k+1

. L = 2 : .
3. Odrediti oblast konvergencije i sumu reda z = 1) x* a zatim na osnovu toga naéi
k=1 -

sumu reda z ” (k 1)

4. Razviti funkcuu u Maklorenov stepeni red i odrediti oblast konvergencije dobijenog
reda

(@) f(x)=xsin?3x b) f(x)= m (c) f(x):ln(x+\/1+x2)

5. Razviti funkciju u Tejlorov stepeni red i odrediti oblast konvergencije dobijenog reda
(@) f(x)=
() f(x)=1In(4+3x—x) u okolini tacke x, = 2.

! 5 u okolini tacke x, =3

Domacdi
1. Odrediti oblast konvergencije i na¢i sumu reda
= (x=2)" x 2 = (k+1)x*
(a) 23—k, (b) Z s © Zs—k,
k=0 k=0

2k

(d) Z Tl) (e) Z(k +(=1)3 )xk

2. Odrediti oblast konvergencije i sumu reda z k*(x— 2)"_1 a zatim na osnovu toga naci
k=1

- k=172
sumu reda z(l)—k
k=1 3

I k+1
3. Odrediti oblast konvergencije i sumu reda Z—i(k 21) 2kl
)k+1
naci sumu reda
Z (4> 1

5. Razviti funkcuu u Maklorenov stepeni red i odrediti oblast konvergencije dobijenog
reda

@ F(W=2e, (b) f(x) =1+ 22 , © )=

(ct1)
@ f(x)=x" 1n51/5+x§ .
5—x

6. Razviti funkciju u Tejlorov stepeni red i odrediti oblast konvergencije dobijenog reda
(@) f(x)=1In(3~-x) u okolini tactke x, =2

(b) f(x)=e*" uokolini tatke x, =1.

a zatim na osnovu toga




