
Pismeni ispit iz Geometrije 3, 11. septembar 2016.

1. Odrediti prirodnu parametrizaciju lanqanice y = ach x
a , a > 0, a zatim parametrizaciju �ene involute

sa poqetkom u taqki (0, a).

2. Kriva α(s) za koju va�i κ(s) > 0, τ(s) 6= 0, parametrizovana je du�inom luka i le�i na sferi polupreq-

nika r. Dokazati da va�i ρ2 + (ρ′σ)2 = r2, gde je ρ = 1
κ , σ = 1

τ .

3. Dat je helikoid r(u, v) = (u cos v, u sin v, v), u > 0, v ∈ R.

(a) Dokazati da su glavne linije na helikoidu date formulom v = ±arshu+ const.

(b) Parametrizovati helikoid tako da mu koordinatne linije budu glavne linije, a zatim dokazati da

je ta parametrizacija konformna.

4. Dat je konus z =
√

8(x2 + y2).

(a) Odrediti formule lokalne izometrije izme�u datog konusa i dela ravni.

(b) Odrediti najkra�e rastoja�e na konusu izme�u taqaka A(0, 1, 2
√

2) i B(0,−1, 2
√

2).

(c) Odrediti jednaqine krivih koje polove ugao izme�u izvodnica i paralela na konusu.

Γ1
11 =

GEu − 2FFu + FEv
2(EG− F 2)

Γ1
12 =

GEv − FGu
2(EG− F 2)

Γ1
22 =

2GFv −GGu − FGv
2(EG− F 2)

Γ2
11 =

2EFu − EEv − FEu
2(EG− F 2)

Γ2
12 =

EGu − FEv
2(EG− F 2)

Γ2
22 =

EGv − 2FFv + FGu
2(EG− F 2)
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