
Pismeni ispit iz Geometrije 3, 13. jun 2016.

1. Dokazati da je jedina ravanska kriva (do na direktnu izometriju) qija je oznaqena krivina κz(s) = 1√
s

(s je prirodni parametar) kru�na involuta.

2. Neka je α : I → R3 prirodno parametrizovana kriva takva da vektor polo�aja svake taqke α(s) le�i u

rektifikacionoj ravni krive u toj taqki. Dokazati da je odnos torzije i krivine date krive linearna

funkcija po prirodnom parametru s.

3. Dokazati da tangentna ravan hiperboliqkog paraboloida z = x2

a2
−y2

b2
u proizvo	noj taqki seqe paraboloid

po dvema pravama koje su simetriqne u odnosu na glavne pravce paraboloida, a zatim parametrizovati

dati paraboloid kao pravolinijsku povrx.

4. Pseudosfera je rotaciona povrx r(u, v) = ( cos vchu ,
sin v
chu , u− thu), u ∈ R, v ∈ (0, 2π), dobijena rotacijom oko

z−ose traktrise u xz−ravni.

(a) Dokazati da je formulama x = v, y = chu, data lokalna izometrija pseudosfere i povrxi h(x, y)
qiji su koeficijenti prve fundamentalne forme E = G = 1

y2
, F = 0.

(b) Dokazati da su geodezijske na pseudosferi svi meridijani, kao i krive date jednaqinom ch 2u+ (v−
D)2 = 1

C2 , C,D = const.

Γ1
11 =

GEu − 2FFu + FEv

2(EG− F 2)
Γ1
12 =

GEv − FGu

2(EG− F 2)
Γ1
22 =

2GFv −GGu − FGv

2(EG− F 2)

Γ2
11 =

2EFu − EEv − FEu

2(EG− F 2)
Γ2
12 =

EGu − FEv

2(EG− F 2)
Γ2
22 =

EGv − 2FFv + FGu

2(EG− F 2)
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