
Pismeni ispit iz Geometrije 3, 18.01.2016.

1. Dokazati da je ravanska kriva qija je oznaqena krivina κz(s) =

√
2

s
logaritamska spirala (do na direk-

tnu izometriju).

2. Data je povrx f(u, v) = (sin2 u, ln(cosu), 12 sin 2u+ 2v), u ∈ (−π
2 ,

π
2 ), v ∈ R.

(a) Izraqunati geodezijsku i normalnu krivinu koordinatnih linija date povrxi. Koje koordinatne

linije su geodezijske na datoj povrxi?

(b) Dokazati da je povrx f lokalno izometriqna delu ravni.

3. Data je povrx h(u, v) = (u+ v, shu cos v − chu sin v, chu cos v + shu sin v), (u, v) ∈ R2.

(a) Odrediti tip svih taqaka na povrxi.

(b) Odrediti vrednosti realnog parametra q tako da su linije u = qv na povrxi glavne, a zatim

vrednosti parametra tako da su te linije asimptotske.

(v) Odrediti jednaqine krivih na datoj povrxi koje polove ugao izme�u koordinatnih linija.

Γ1
11 =

GEu − 2FFu + FEv
2(EG− F 2)

Γ1
12 =

GEv − FGu
2(EG− F 2)

Γ1
22 =

2GFv −GGu − FGv
2(EG− F 2)

Γ2
11 =

2EFu − EEv − FEu
2(EG− F 2)

Γ2
12 =

EGu − FEv
2(EG− F 2)

Γ2
22 =

EGv − 2FFv + FGu
2(EG− F 2)

Pismeni ispit iz Geometrije 3, 18.01.2016.

1. Dokazati da je ravanska kriva qija je oznaqena krivina κz(s) =

√
2

s
logaritamska spirala (do na direk-

tnu izometriju).

2. Data je povrx f(u, v) = (sin2 u, ln(cosu), 12 sin 2u+ 2v), u ∈ (−π
2 ,

π
2 ), v ∈ R.

(a) Izraqunati geodezijsku i normalnu krivinu koordinatnih linija date povrxi. Koje koordinatne

linije su geodezijske na datoj povrxi?

(b) Dokazati da je povrx f lokalno izometriqna delu ravni.

3. Data je povrx h(u, v) = (u+ v, shu cos v − chu sin v, chu cos v + shu sin v), (u, v) ∈ R2.

(a) Odrediti tip svih taqaka na povrxi.

(b) Odrediti vrednosti realnog parametra q tako da su linije u = qv na povrxi glavne, a zatim

vrednosti parametra tako da su te linije asimptotske.

(v) Odrediti jednaqine krivih na datoj povrxi koje polove ugao izme�u koordinatnih linija.

Γ1
11 =

GEu − 2FFu + FEv
2(EG− F 2)

Γ1
12 =

GEv − FGu
2(EG− F 2)

Γ1
22 =

2GFv −GGu − FGv
2(EG− F 2)

Γ2
11 =

2EFu − EEv − FEu
2(EG− F 2)

Γ2
12 =

EGu − FEv
2(EG− F 2)

Γ2
22 =

EGv − 2FFv + FGu
2(EG− F 2)


