
Pismeni ispit iz Geometrije 3, 27.6.2015.

1. (a) Odrediti krivinu elipse
x2

a2
+
y2

b2
= 1.

(b) Dokazati da je kriva α(t) = (a cos t, a
√
2

2 cos t − b
√
2

2 sin t, a
√
2

2 cos t + b
√
2

2 sin t), t ∈ R, elipsa (a, b su pozitivne
realne konstante).

(v) Odrediti jednaqinu ravni i elipsoida u qijem preseku le�i trag krive α.

2. Neka je α(s), s ∈ I, prirodno parametrizovana kriva krivine 0 < κ(s) < C, C = const i r(s, t) povrx data sa
r(s, t) = α(s) + ε(cos tN(s) + sin tB(s)), s ∈ I, t ∈ (−π, π), ε = const > 0, gde su N(s), B(s) normalno i binormalno
vektorsko po	e krive α.

(a) Dokazati da je data povrx regularna za dovo	no malo ε.

(b) Odrediti broj asimptotskih pravaca u svim taqkama povrxi (diskutovati i obrazlo�iti odgovor).

(v) Dokazati da u svakoj taqki povrxi postoje taqno dva glavna pravca, kao i da se oni poklapaju sa pravcima
vektora brzine koordinatnih linija akko je kriva α ravanska.

3. Dat je konus x2 + y2 = z2, z > 0.

(a) Odrediti formule izometrije izme�u (dela) datog konusa i (dela) xOy ravni.

(b) Dokazati da se skup svih geodezijskih linija na konusu sastoji od izvodnica konusa i krivih oblika

γ(t) =

(
D cos t

cos( t√
2

+ C)
,

D sin t

cos( t√
2

+ C)
,

D

cos( t√
2

+ C)

)
, t ∈ R, C,D = const, D 6= 0.

(v) Odrediti jednaqine krivih na datom konusu koje zaklapaju ugao
π

3
sa izvodnicama konusa.

Γ1
11 =

GEu − 2FFu + FEv

2(EG− F 2)
Γ1
12 =

GEv − FGu

2(EG− F 2)
Γ1
22 =

2GFv −GGu − FGv

2(EG− F 2)

Γ2
11 =

2EFu − EEv − FEu

2(EG− F 2)
Γ2
12 =

EGu − FEv

2(EG− F 2)
Γ2
22 =

EGv − 2FFv + FGu

2(EG− F 2)
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