
Pismeni ispit iz Geometrije 3, 15.6.2015.

1. Odrediti ravansku krivu (do na direktnu izometriju) qija je oznaqena krivina kz(s) =
1√
2s

(s je

prirodni parametar).

2. Neka je α(s), s ∈ I, prirodno parametrizovana kriva krivine razliqite od nule i r(s, v) povrx data sa

r(s, v) = α(s) + vT (s), s ∈ I, v ∈ R, gde je T (s) tangentno vektorsko po	e krive α.

(a) Ispitati regularnost date povrxi i dokazati da je deo povrxi v > 0 izometriqan delu ravni.

(b) Odrediti sve geodezijske linije me�u koordinatnim linijama date povrxi.

(v) Ako je data kriva kru�ni heliks α(t) = (cos t, sin t, t), t ∈ R, odrediti parametrizaciju date povrxi
i eksplicitne formule izometrije iz dela (a).

3. Neka jeM regularna povrx qije su sve taqke hiperboliqke.

(a) Dokazati da se oskulatorna ravan proizvo	ne asimptotske linije α na povrxi M poklapa sa

tangentnom ravni povrxi.

(b) Dokazati da u tangentnoj ravni svake taqke date povrxi postoje dva asimptotska i dva glavna

pravca, pri qemu glavni pravci polove uglove izme�u asimptotskih pravaca.

(v) Ako jeM jednograni hiperboloid x2 + y2 − z2 = 1, odrediti dve familije asimptotskih linija na

hiperboloidu.
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