Geometrija 3
septembar 2, 19.9.2014.

. Neka je a: I = R3, 0 € I, prirodno parametrizovana kriva koja u tacki s = 0 ima krivinu &g, torziju 7 i Freneov reper
2 3

[Ty, No, Bo]. Definigimo krivu 8 : R — R3 sa B(t) = a(0) + tTp + %KJONO + %/ﬁ?oT@Bo. Dokazati da su krivina, torzija i

oskulatorna ravan krive 8 u tacki ¢t = 0 iste kao krivina, torzija i osklulatorna ravan krive « u tacki s = 0.

. Neka je M C R? regularna povrs &ija je srednja krivina jednaka nuli H = 0 (minimalna povrs).

(a) Dokazati da su sve tacke na povrsi M hiperbolicke ili planarne.

(b) Dokazati da u svim tackama povrsi M koje nisu umbilicke postoje tacno dva asimptotska pravea, koji su medusobno
normalni i polove uglove izmedu glavnih pravaca.

. Dat je elipsoid 22 +y2 + % = 1. Odrediti glavne, Gausovu i srednju krivinu elipsoida, kao i geodezijsku i normalnu krivinu
paralela na datom elipsoidu.

. Dat je paraboli¢ki cilindar svojom parametrizacijom r(u,v) = (u2,u,v), (u,v) € R2.
(a) Dokazati da je dati cilindar izometri¢an ravni i odrediti najmanje rastojanje izmedu tacaka (0,0,0) i (1,1, 1) mereno

po cilindru. (Mozete koristiti / ViZ2+1de= (t\/ t2+1+1n (t + V2 + )) + const).

(b) Odrediti sve geodezijske linije na datom cilindru.

GFE,—-2FF,+ FE, GE, - FG 2GF, - GG, — FG,

Fl — Fl A Fl —
1 2(EG — F?) 127 9(EG - F?) 22 2(EG — F?)

2 _ 2BF, — BE, — FE, o _ EGu—FE, 2 _ EGy—2FF, + FG,
e 2(EG — F?) 127 9(EG - F?) 2 2(EG — F?)

Geometrija 3
septembar 2, 19.9.2014.

. Neka je a: I — R3, 0 € I, prirodno parametrizovana kriva koja u tacki s = 0 ima krivinu kg, torziju 75 i Freneov reper
2 3

[Ty, No, By]. Definigimo krivu 8 : R — R3 sa 3(t) = «(0) + tTp + %H()NO + %H()T()Bo. Dokazati da su krivina, torzija i

oskulatorna ravan krive 5 u tacki ¢t = 0 iste kao krivina, torzija i osklulatorna ravan krive o u tacki s = 0.

. Neka je M C R? regularna povrs ¢ija je srednja krivina jednaka nuli H = 0 (minimalna povrs).

(a) Dokazati da su sve tacke na povrsi M hiperbolicke ili planarne.

(b) Dokazati da u svim tackama povrsi M koje nisu umbilicke postoje tacno dva asimptotska praveca, koji su medusobno
normalni i polove uglove izmedu glavnih pravaca.

. Dat je elipsoid 2 +y2 + % = 1. Odrediti glavne, Gausovu i srednju krivinu elipsoida, kao i geodezijsku i normalnu krivinu
paralela na datom elipsoidu.

. Dat je paraboli¢ki cilindar svojom parametrizacijom r(u,v) = (u?,u,v), (u,v) € R2.
(a) Dokazati da je dati cilindar izometrican ravni i odrediti najmanje rastojanje izmedu tacaka (0,0,0) i (1,1,1) mereno

po cilindru. (Mozete koristiti / Vi2+1dt= (t\/ t24+1+1In (t +Vit2 4+ )) + const).

(b) Odrediti sve geodezijske linije na datom cilindru.

1 _ GEu—2FF, + FE, 1 _ GE,— FG, 1 _ 2GF, — GG, — FG,
T 9(EG - F?) 127 9(EG - F?) 2 2(EG — F?)

2 _ 2BF, — BE, — FE, o _ EGu—FB, 2 _ BGy—2FF, + FG,
1 2(EG — F?) 127 9(EG - F?) 22 2(EG — F?)



