Geometrija 3, drugi kolokvijum 2012. Prezime i ime, broj indeksa, grupa

1. Skicirati sledece povrsi i ispitati njihovu regularnost :

(b) g(u,v) = (u,u®,3v), u,v €R; (b) f(u,v) = (shucosv,shusinv,u), u>0,v € [, n]

2. Povrs je data jednacinom f(u,v) = (2ucosv,2usinv,u?), u > 0, v € (0,27). Izraéunati:
(a) koeficijente I i II kvadratne forme;
(b) Gausovu, srednju i glavne krivine;

(c) ugao izmedu krivih u +v=3iu—v =1



3. Izracunati povrsinu povrsi z = /3(z? + y2?) izmedu ravni z = 1 1 2 = 5. Izracunati geodezijsku i
normalnu krivinu krive u preseku povrsi i ravni z = 5.
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4. Dokazati da na parabolickom cilindru r(u,v) = (u, %, v) vazi:

(a) v — parametarske linije su geodezijske;

(b) prirodno parametrizovana u — parametarska linija a(s) = r(u(s), vo) je geodezijska ako je
u?(1 + u?) = const.
_ GE,—2FF, +FE,

_ GE,-FG, . 2GF, -GG, - FG,

F%l F%2 — o9/ 12\ 1122
2(EG — F?2) 2(EG — F?)’ 2(EG — F?2)
2 _ 2BF, — EB, - FE, 2. _ BGu - FE, 2. _ BGy—2FF, + FG,
1 2(EG — F2) 127 9(EG - F2) 22 2(EG — F?)

5. Data je povrs r(u,v) = (bucoswv,businv,v), u > 0, v € (—m, 7).
(a) Odrediti asimptotske linije.

b) Dokazati da su linije krivine date sa v = + In(bu + v/25u2 + 1) + const.
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