Matematka 1
Z.adaci za vezbe

1 Skupovi

1.1. Dokazati da za skupove A,B,C C X vazi

(a) (AUB)UC =AU (BUCQC) (g) ANX=A

(b)) AUB=BUA (h) AnA=A4

(c) Aub=A (i) AuU(BNnC)=(AUB)N(AUC)
(d) AUA=A () An(BUC)=(ANnB)U(ANC)
(e) (ANB)NC=ANn(BNC) (k) (AUB)¢ = A°n B°

(f) AnB=BnA (1) (AnB)*=A°UB*

1.2. Pokazati da za skupove A,B,C C X vazi

(a) A\B=A\(ANB)=(AUB)\B
(b) (ANB)\C=(A\C)N(B\C)
(c) (AUB)\C =(A\C)U(B\C)

1.3. Za skupove

(1) A=1{1,2,3,4,5}, B={0,1,2,3,4} i C = {-2,-1,0,1,2}
(2) A=[0,2], B=(1,3]U{5}iC=[0,1]U(2,4)
(3) A=(1,3), B=[1,4)iC = [2,3]U {1, -1}

izracunati

a
b

(a)

(b)

() B\ A
)
)

(d) AA(BACQC)
(e) B, X=AUBUC
1.4. Odrediti partitivni skup skupa A = {a, b, c}
1.5. Dokazati da za skupove A,B,C, D C X vazi
(a) (AUB)xC=(AxC)U(BxCQC) (c) AXCUBxDC(AUB) x (CuUD,)
(b) (ANB)xC=(AxC)n(BxC) (d) AxCNBxD=(ANB)x (CND)
2 Kompleksni brojevi

2.1. Predstaviti kompleksni broj u algebarskom zapisu:



(@) z=(2-9)2+i)? - (3-2)+7 (c) z = (i

%42 2 i
(b) 2= (z‘l;jil) (d) == 255

2.2. Odrediti realni i imaginarni deo kompleksnog broja:

_ 1 -1 1,,V3
(a) z=5 -1 (c) =372
2 2
(b) 2= 7 (d) z=(1+4)*
2.3. Predstaviti kompleksni broj u trigonometrijskom zapisu:
(a) z= -3 (c) z=1+1
(b) z=—i (d) z=—-1+iV3
2.4. Odrediti moduo i argument kompleksnog broja:
(a) (—4+ 3i)3
(b) 1+cosT +isin %
2.5. Predstaviti kompleksni broj u algebarskom zapisu:
3 i N 12
(a) 2= (4 +5)° (¢) == (1)
(b) == (V2 —iv2)® (f) z= eV
11 _
(C> z= \/1?:—‘;2&) (g) z = 6\/5+27 Qém
(d) 2= (~V3 i) (h) z=e3"
2.6. Izracunati:
(a) V1 (d) V=1+i
(b) v/ —1—iV3
(c) Vi (e) v/—64
2.7. resiti jednacine
(a) 22 =1-14V3 (b) 2> =1+cosZ +sink (c) 2+ =0

2.8. Predstaviti kompleksni broj u Ojlerovom zapisu:

(a) 5 (c) VB+i
(b) <20 (d) V2+iv2

3 Matematicka indukcija

3.1. Dokazati da za sve prirodne brojeve n vaze sledeéi iskazi

3.2. Koristeé¢i matematicku indukciju dokazati da je

(a) 1+2+4...4n="r (e) 14+z+a2+..
2 _ n(n+1)(2n+1)
(b) 1+4+...+n° = 45— () 14345+
(c) 148+... 4nd ="
-
(d) 12+ 23+ nry = wbr (g) 24+4+6+

antl—1

ot = z € R\ {1}

rx—1

s+ (2n—1) =n?

.+ 2n=n(n+1)



(a) )27t 4 320t (d) 7]117F2 4 52l
(b) 9n3 + (n+1)% + (n+2)3 (e) 30|n° + 5n3 — 6n
(c) 3|5™ + 2ntt (f) 64]32"F3 + 40n — 27

3.3. Dokazati da za prirodne brojeve vaze slede¢e nejednakosti

3:7-11-...(4n—1 (2n+2)2"+1
(@) S <\ me (d) (2n)! < =50a—

(b) 2" >n2 zan>5
n 2n)! 1-3-5-...(2n—1 1
() g7 < En!))Q (e) 2~4~6~(.A.2n L < \/ 3nt1

3.4. Ako je niz zadat rekurentnom formulom a,10 = 5anr1 — 6ay, ag = 2, a1 = 5, dokazati da je za
svakon >0 a, = 2™ + 3".

4 Analiticka geometrija u prostoru

— — —
4.1. Neka su 7, b, < jedini¢ni vektori za koje vazi: d+b+7 = ﬁ Izracunati < 7, b >+ <

%
b, d>+<7,d >

— - -
4.2. Izracunati intenzitet vektora @ — b ako je |@| =13, | b ‘ =191 ‘7 + b ‘ =24

— — — —
4.3. Ako je (7 +3b)L(7 d—5b )i (7 —4b)L(7 ad—2b ), odrediti ugao koji zaklapaju vektori

d
aib.

— T T e
4.4. Datisuvektori @ =p i +qj — ki b = i + k. Odrediti realne parametre p i ¢ tako da

vektori @ i b budu ortogonalni, a vektor a zaklapa ugao § sa pozitivnim delom x-ose.

— = —
4.5. Odrediti parametar p € R takav da vektor @ = 2pi + j + (1 —p)k zaklapa jednake uglove sa
.= B S
vektorima b =—14¢ +35 1 d =57 — 57 +8 k

S T T
4.6. Odrediti pzau"a_11>1e‘czau“_p> € R takav da vektori @ = 3i + 45 +5k, b = pt +25 +2k i
7= 92 + 145 + 16k budu koplanarni.

- = = I
T =17 +2 J — 2k koplanarni.

ﬁ
4.7. Ispitati da li su vektori @ = Z +3] —Sk b=171+7—Fk i c;
Ako jesu, izraziti vektor ¢ kao linearnu kombinaciju vektora aib.
_>
4.8. Neka su dati vektori @ = (=1, 0, 5), b = (2, =8, —4) i ¢ = (=3, —2, 3). Izracunati:
%
(a) [I3 b — 3]
%
(b) @ x b
(c) <dx7?¢,d>
ﬁ
d) <dxb,e>
(e) prop(d —7)
T T S —
4.9. Dati su vektori @ = i + J =2k, b =1 —J - 2k i z —|— J + k Odrediti realne
paramete o, B1iv takodavazi ¢ =ad +8 b +’y(7>< b).

4.10. Date su tacke A(2, 1, 0), B(—1, 3, 3) i D(1, 0, —5). Odrediti koordinate tacke C' tako da
¢etvorougao ABC'D bude paralelogram, a zatim izracunati njegovu povrsinu.

4.11. Da li su tacke A(0, 1, —2), B(3, —1, —1), C(4, 0, =5) i D(—2, —4, 0) koplanarne? Kolika je
zapremina tetraedra ABCD?

4.12. Odrediti tacku prodora prave p : ’”TH = yTJ“S = Z:45 kroz ravan a: 3x +y —4z+5=0.

4.13. Odrediti rastojanje izmedju prave p: *+1= —2y+6 =2z+4 iravnia: —xz+3y+52—7=0.



4.14.

4.15.

4.16.

4.17.

4.18.

4.19.

4.20.

5

5.1.

5.2.

5.3.

5.4.

5.5.

5.6.
5.7.

U kakvom polozaju stoje prave p i g?

(a) p: :—1+2t y=3—1t, z2=-54+3t q: t=2+s, y=-3+4s, z=3—2s, t,s€R
— 3 — — -1 _

(b) p: =t =7 = 222, q0 =ty = 5
r+5y+2z=0 . z+3 z—1

. 7:i:
(c) p: x—z+4=0 97 3 —2 5

Odrediti rastojanje izmedju mimoilaznih pravih
p: %‘4:%1:%1 ig:x=-24t y=4-3t, 2=2, teR.

Odrediti jednac¢inu zajednicke normale mimoilaznih pravih a : %5 = yT_ZL =%5-1ib ’JT_Q =
yt2 _ 2—4
1 -3
Odrediti jedna¢inu ravni koja sadrzi tacku P(5, —2, 1) i normalna je na pravu g : xT+1 = % =
—4
22 .
Odrediti jednaéinu prave koja sadrzi tacku P(5, —2, 1) i paralelna je pravoj q : x_—*; = yo;g = #

Odrediti jednacinu ravni koja sadrzi pravu [ : % = y—J{z = % i normalna je na ravan

a: 2x—4y+2+5=0.

Odrediti jednacinu ravni koja sa ravni « : = — 4y — 8z + 12 = 0 obrazuje ugao 7 i sadrzi pravu
p:x+y+2=0,2xr—-224+3=0.

Krive drugog reda

Naéi poluose, zize i ekscentricitet elipse

(a) 2+ % =1 (c) &+ ¥ =1
(b) @224 W3 (d) 22 +10(y — 1)? = 10
Nadéi poluose, zize, ekscentricitet i asimptote hiperbole
2
(a) 5-y* =1 (c) y* —a? =1
3)? y+2)° —1)2 —1)2
(b) (965) (2) -1 (d) (3616) _(yg) -1
Odrediti tangentu na krivu iz date tacke
(a) &5+ % =1, A(2,7). (d) 322+ 4y? = 48, A(6,1).
(b) 2% + 4y? = 20, A(—6,—1).
2 2 2 2
() T +%=1,A(2,-1). () 55— 4 =1, A(=3,1).

Pokazati da sredista paralelnih tetiva elipse (hiperbole) pripadaju jednoj pravoj koja sadrzi
centar elipse (hiperbole).

vvvvv

(a) y? =2z (c) y? = —l4z
(b) y? =6z — 12 (d) y?> = -5z +4

Naéi jednacine tangenti na parabolu 32 = 4z u prese¢nim tackama sa pravom p : 2z —3y+4 = 0.

Odrediti zajednicke tangente krivih

(@) S+ =1iF+5=1
2 2
(b) x2+y2:%1%—%:1



5.8. Odrediti parametar p parabole y? = 2px tako da je ona normalna na krug k : 2>4y?+6x—63 = 0.
5.9. Odrediti jednac¢inu normale na krivu iz date tacke
(a) @ =% =1, A(VZ V)
(b) £ 4 2 =1, B(v3.6)
5.10. Odrediti hiperbolu ako je prava t : 5z — 6y — 8 = 0 njena tangenta, a prave a;2 : y = *§ su
njene asimptote.
5.11. Odrediti jednacinu parabole ako je njena osa simetrije Ox - osa i prava t : y = z — 3 njena
tangenta.
5.12. Krug k i parabola 3? = 12z u tacki T(3,6) imaju zajedni¢ku tangentu. Nadi jednacinu kruga k
ako on dodiruje Ox - osu.
5.13. Odrediti one tangente elipse g—; + % = 1 ¢iji je odsecak izmedu koordinatnih osa prepolovljen
dodirnom tackom.
6 Nizovi
6.1. Dokazati po definiciji
. 3n—2 3 _ -1,
i 1L+ (=)™ . I
6.2. ispitati koji od slede¢ih nizova su ograniceni.
(a) an = Z—ié (¢) ¢, = max{n,5}
2_ n
(b) bn = o7 (d) dn =37
6.3. Ispitati koji od navedenih nizova su monotoni

(a) an:nL.H
(b) b, =n?—8n+12

6.4. Izracunati

, 2n? _ 2n? 1—3n?
im — (e) lim +
n=>+toon2 4+ 1 ns+too 2n+3  3n?+1

(a)

n3 —MNn :
: f) lim vVn+1—+/n
() o1 3 OB
n?>—4n+5 2" +1
. i
() Hm s (&) Mmoo
(n+1)°—(n-1)% , 3n —9n

(h)

n—+oo (n+1)3 4 (n —1)3 nETOO 3n+1 4 on+3

6.5. Odrediti grani¢ne vrednosti

6.6. Dokazati da su slede¢i nizovi konvergentni i odrediti lim a,

n—-+4o0o



(a) an =5 (c) an=5,¢>0

(b) An = 3,0 (d) an = q", |q, <1

6.7. Dokazati da vaze sledece jednakosti
nll)r_ir_loonq =0, |¢g| <1

lim n*¢" =0, ¢/ <1, keN

n—-+o0o

6.8. Izracunati primenom teoreme o policajcima

(a) n—1>r-iI-1c>o n?+1
(b) Tim cos(2"(n + 3))

n—-+oo AL

1 1 1
(c) ”—>+00(\/n2+1 Vn2 +2 \/nQ—}—n)

6.9. Izracunati primenom Stolcove teoreme

1P 4+2P + ..+ nP

nsinn!

(a) lim = ,p€EN
1 2+ v oo+
) fim 1T V2+ 3+ 4+
n—-+00 n
17+ 2P .. P
(¢) lim < R e s ),pGN
n—-+00 npP p+ 1

6.10. Odrediti grani¢ne vrednosti

9 4 3wt 33 +2n +/n
ntl n+l n2 n
(a) lim —5—7— ha : (f)  lim
n—+oo  9n 1 3w n—+oo 5n2 +5n —3y/n
1 3 2n —1 3
i -+ — lim vVn4(vVn+1—+/n
(b> ngrfoo (2 + 22 ot an ) (g) n—-+00 ( f)

' 1 1 1 ’)’L2+3 n(n+1)
c) lm (—4+%5+...+ —F—— ' — %
(c) n—+o0 <1 2 2.3 n(n+1)> (h) ngr-ll—loo <n2—|—2n+3)

@ lim 2V/n? — 3Vn3 - <£t1>3f

n—rtoo 3% + 293 (i) Jim
\/n+\/n+\/n+\/m
©
' \/10n+\/8n+\/6n+\/4n+ V2n

7 Redovi

7.1. Odrediti sumu reda

[e.9]

nn+1

n=1

7.2. Ispitati konvergenciju redova sa pozitivnim ¢lanovima



N © 1 . 2 (n!)?
RPNy @ 2 e
1 (2
(b) f — | nl
2 03 (3)
[e's) n2 00 n 3n
(>Z:12n2+1 (g)zzl 2n—1>
1 - 1
(@) nzl n! (b) nzl Vnn+1)(n+2)
7.3. Ispitati konvergenciju redova sa pozitivnim ¢lanovima
a e n"¢",0<qg<1,keN
(a) nzl T () nzl q q
(b)nzlnn (f);(2+ﬁ)(z+ﬁ)...(z+\/ﬁ)
= (n—1\""? X 1-4-9-...-n?
(C);:I(nﬂ) (g);l-B-S-...-(Zln—S)
>0 /(20— 1IN X 1-11-...(10n —9)
(d) nz_:l < (2n)!! > (b) ; (2n — 1!
7.4. Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju alternirajué¢ih redova
X 1\yn—1 > n’4n N
w > O @ S
n=1 n=1
o (=1t . — [ 2n+1\"
(b); n2 ();< 3n+1>
@ S 0 I

8 Limesi funkcija i neprekidnost

8.1. Dokazati po definiciji

2£L'—|-1_3 . 1

() I 5 =3 (© lim G =T
rz—1 .

8.2. Odrediti levi i desni limes funkcije u datoj tacki

(a) f(x)=sgnz, z =0 (d) f(z)=22+52=3
(b) gla) = Ly =3 (©) o) = 222, 0=
() h(z) = [a], = =4 (1) hz) = [+7], & =

8.3. Vazni limesi

sinx

(a) lim =1

z—0 T



(b) lim (1+ l)x =e

r—+400 X
1

lim (1+-)*=e
T—r—00 €T

(¢) lim(l+2) =e
z—0

a® —1

(d) lim =1Ina
z—0 . xT 1
lim &= —1
z—0 X
1 “—1
z—0 xT
I 1
() lim 281 FD)
z—0 X
In(1
lim M -1
z—0 x

8.4. Izracunati sledeée limese

(a) lim YE— Vot vr—a

T—ra a’:2 — a2

(b) lim vVI—+2x -5
r—8 \3/>—2

T+ x4+

i
(C) x—1>1:‘yl-loo vo+1
sin ax

d) I
(d) zlg% sin bx

8.5. Izracunati grani¢ne vrednosti

(a) lim <€/x3 1322 — V22 — 2:r>

T—r+00

¢ — a®

(b) lim

T—=a T — Q

2¢ _ ,—
(¢) lim & —¢
z—0 T

(d) lim <\/ﬂm—x)

T—+00

2x

8.6. IzraCunati grani¢ne vrednosti

1 142
z—0 X 1—=z

i

z—)llf\/i

(d) lim 2§ir;2:c+siT1:U—I
z—% 2sin”x — 3sinx + 1

8.7. Ispitati neprekidnost funkcije u tacki x =0

(b) f(z) =sgna

8.8. Ispitati neprekidnost i odrediti tip prekida funkcije

. sin x
lim
r—+o0 X

. l—cosz
x—0 x
lim ——
z—0 X

sin® £
o2 2r
z—0 tg 2x
cos2x — 1
z—=0 xsinx

22 —2x+3

2
lim (——)°
w—>+oo(x2 —3x+ 2>
. tgx —sinzx
lim =————
z—0 X

lim(1 — x)tg gl'

rz—1

lim (cos x) 2
z—0

. V1422 -1
im ——
20 \/16 + 22 — 4
lim (\/x2+2x—2\/x2+x+x>

T—r—+00

o V1-=3zx+ a3+ 324
lim T
r=too 2z 4+ 35)(1 —x)




1 1
FRrES) _ =L 240
(a) f(x){ =g Wi ““i { 1l
0 xe{-1,0,1
’ ) Yy ln )
_ , ©#0
232223z _{0’ r=0
() flay=4 S ew o w73
10, =3 {cosx—i—f <0
(1fa)V2-1 z>0
1;%7 z <0 ’ -
2 —
(c) flx) =3 £, 0<z<?2 © f(z)= 0, ~w<0
Vo2 +5-3, 2>2 e 2, x>0

8.9. Odrediti A € R tako da je funkcija g(z) = { u i 2 8 neprekidna

(a) fla) = B

x
—x

(b) f(:E) = 61%
(c) f(z) = In(1+z)—In(1—x)

x

8.10. Odrediti konstante a i b tako da funkcije budu neprekidne

(a) f(z) = z+a, z <0 —2sinx, r< -5
VU 3420 —22, 2>=0 (c) f(x)=4q asinz+b, —F<z<F
C(etl s<t cosz, w23
(b) f(x)—{ 3—azx?, x>1
9 Izvod funkcije
9.1. Izracunati izvod funkcije (tabli¢ni izvodi)
(a) f(z) =25 — 423+ 22 -3 (d) f(z) = 22VaT
(b) f(z)=7+In2 (e) f(z) =5sinz + 3cosz
(c) f(z) = 325 — 225 4+ 273 (f) f(t) = arcsint + 2

(a) f(x)=zctge (g) f(t) =2tsint — (12 — 2)cost
(b) f(z) = e"cosz (h) f(t) =i

(¢) f(x) =sinxlna2” () f(z)=2"'+2nz

(d) f(z) z22—x5-215 () f(z) = zarctg z

(e) f(t) =14} (k) f(t) = 527 — 2

(f) fla) = Snatess (1) f(x)=aTe

9.3. Izracunati izvod funkcije (izvod slozene funkcije)

(a) f(z) =+we* +x (g) f(x) <x +Vv1+ .%‘2)
(b) f(z) = V2e* —2" +1+ (Inx) (h) f(x) = ctgarcsin z?

(©) (@) = gz (i) fl@) = 25

(d) f(z) =In®z —Inlnz G) f(z) = 2%

(e) f(z)=tgVx (k) f(z) = (sinz)e=*

(f) f(z)= e~ + sin 3z 1) f(z) =2



9.4. Izracunati izvod implicitno zadate funkcije y = y(z)

(a) 2 +y* =1
(b) 2?4+ 22y — y* = 4z
(c) @5 +y5 =1

)

(d) e¥sinz + Inycosx = arctg x

9.5. IzraCunati izvod parametarske funkcije
(a) x =2(t —sint), y = 3(1 — cost)
(b) x =44 2cost,y=—1+2sint
(c) z=5(e' +et), y=3(e" — e
9.6. Dokazati da je funkcija f(x) resenje diferencijalne jednacine

(22 4+ 22 +2), 1 + 92 = 2yy"

2

1
2
%1‘ em’ y"—2y’—|—y:em

9.7. Izracunati drugi izvod (po x) parametarske funkcije
Int, y =13

retgt, y = In(1 + t2)

xTr =
(b) z=a
r=>5(+et),y=3( —e)

()
9.8. IzraCunati slededi limes i objasniti zasto ne moze da se izra¢una primenom lopitalovog pravila
T +sinz

lim -
rz—+o00 r — SINT

9.9. IzraCunati primenom lopitalovog pravila

(2) Py cl‘?gxa: (c) ilg%)(é a exl— 1)
In(si . r 1
) oy e 0 et s
(c) iﬂ%% (&) iig%)e ar(;glsv—f2m
@) i el ) (o~ 2o)

9.10. Odrediti minimum i maksimum funkcije f(x) na datom intervalu

(a) f(z) =223 +322 -~ 120+ 1,2 € [-1,5) (c) f(x) =23 2z €[-1,3]
(b) f(z) =223 4322 - 120+ 1, x € [-10,12] (d) f(z) =2* +2, x € [-5,5]

9.11. Odrediti lokalne ekstremume funkcije

(a) f(z)=xlnx (¢) fla) = =2E=)
(b) f(z) =x — arctgx (d) f(x)=2sin2z + sindx

9.12. Nadi intervale zakrivljenosti i prevojne tacke funkcije

(a) f(z) = (z+1)* (d) f(z) = (1+ 2?)e”
(b) f(z) =2%Inz
(¢) f(x) =z — arctgx (e) f(x) = %ﬁ

10



9.13. Nadi asimptote grafika funkcije

(a) f(x)=z+1nzx (d) f(z) =115
(b) flx) =€ +2 (e) f(z) = 23
(c) fla) =% (f) fla)=er

(a) flz) =152 (h) f(z) =52

(b) f(x)=vV8+z—8—x i

(c) f(z) = sin2z + cos 2z (i) f(z) =1In @

(d) f(z)=Va? -6z (j) f(z) = arcsin 74‘”2 -
(&) f(2) = (v —a?)e™ Vet
(f) flo) = 52= (k) f(z) =1 +z)nih

® S =3 ) f(@) =1 e

10 Neodredeni integral

10.1. Izracunati integrale

(a) /(\/54- (z—vx+1)dx (d) /(5x+x5) dx
1 1 1
2 4
(b) /(63@ + 8z + 3) dx (e) /(m+x2 1+x2)dx
, 1 1 @
(c) /(smx—SiHZx)dx (f) /(m—i-e ) dx
10.2. Izracunati integrale (smena promenljive)
dx dx
(a)/:c—a (e)/a2+x2
dx dx
b %
0 [ O [ 27
dx T
© / Va2 — 2?2 () /a2 + x2 dx
dx x>
d o
@ [ [ g
10.3. Izracunati integrale (smena promenljive)
dzx x3
@ [ @ [ e
b cos? 2z dx dzx
(e)
V(2?2 +a?)3
(c) / Va2 — 22 dx
10.4. Izracunati integrale (parcijalna integracija)
(a) /:Uln:): dx (c) /1n2:cdx
(b) /x2lna:dx (d) /ln(az+ 1+ 22) da
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lna;

(e) Nk

/
(f) / rsin dz Q) / arcsin z dz
/

(&) / zc0s 3z da G)

ecosx dx

zarctanx dx

10.5. Izracunati integrale (parcijalna integracija)

<a>/ LA
Sin- xr

(b) / 3% cosz dx

(c) / xsinx cos x dz / sin 22¢3 dx

(d) /(1‘2 — 2z +5)e dx

sin(ln x)

.CE2 + CL2
10.6. Izracunati integrale (racionalne funkcije)

341 d
(a) [ st da () / v

x4 +1
(b)/:r:i"—?,erzd“7 (f)/(x;lfl)z
dz 2+ 1
@ | eries et @ [ Ly de
dx a® — 224 + 323 — 422 — 2
W /x3+1 2 / RN R I

10.7. Izracunati integrale (trigonometrijske funkcije)

(a) [ sin'®z cos®z dx
1+4sinz 4 cosx

3sinx + 2cosx

(b) /sin4 z cos’z dx
2sinz 4 3cosx

o/
®
(c) /sin5asd:z /it:ii
0 [ e
0 [ G

dzx cos 2x
(d) / -4 2 dzx
sin*x cos? x

© [

10.8. Izracunati integrale (neke iracionalne funkcije)

)/fv\/gdw (c) \/2x—1d—x\4/2x—1
d

v [ s

cost z + sin* z
cos T

Sll’l IL’

11 Odredeni integral i primene integrala

11.1. Izracunati vrednost odredjenih integrala
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1 3
50
(a) /0 (2z 4+ 1) dx (g) /1 Vo +1ldz

3 4
tdt 3 dx
b — h o
()/ot2+1 <)/21+a;2
1
1dz L T2
1 - .
(c) /4 \/Tw = (0 /f T
8
1
d z? — 61 + 8| dv : dx
8)
0 -1 (1+x2)2
3 ™
9 _ x
(e) /0 a“e " dw (k) /zxcosxdx
0
6271' e
() / sinlnt dt 1) / Inz dzx
1 1
11.2. Izracunati povrsinu lika u ravni, ograni¢enog krivama
(a) y=sinz, y=cosz, t=0, =73 (g) 4z +1y> =0, y=22+4
(b) y=z—1, y>=22+6 (h) y==, y=2a?
(€ y’=a, -2y= (i) y=2 y=
(d) y=cosz, y=sin2zx, =5, x=m Yy=e" y=e¥ =1
(€ y=lz], y=(2+1)° -7, z=—4 (k) 2 +4y® =4, 22—y =1
) y=at y=a? =1 0=2 D) a2 +y?=1,y=a>-1,y=—x

11.3. Izracunati zapreminu tela dobijenog rotacijom krive

(a) y=+/z, x €[0, 1] oko z-ose (f) y =22, y> =2 oko z-ose

(b) y=a3 y=8, x =0 oko y-ose

(c) y=m, y =2 oko x-ose () y=20-a% y=0, 2=0 x=1 oko
’ -ose

(d) y ==, y = 2> oko prave y = 2 Y

(e) y=a* y =1 oko prave y = 2 (h) y =z, y = 2> oko y-ose

2

(g x:%_%lnyayg [176]

(a) y = sinx izmedu dva uzastopna preseka sa x - osom
(b) y =2z, z €[0,1]
(c) y=Inz, z € [V3,V8]
(d) y=Incosz, z € (0, %)
(e) y =arcsine™*, z € [0,1]
(f) y = 32y/x — \/z izmedu preseka sa x - osom
)

12 Nesvojstveni integral

12.1. Ispitati konvergenciju nesvojstvenih integrala

+ood 0
L x
(a) — (c) /xe dx
1 —00
+ood +00 d
x x
i d o
o [ @ [
1 —o0

13



12.2. Izracunati vrednost nesvojstvenih integrala

(a) / o x(fm)g (b) /_:oe—iz
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