Matematka 1
Zadaci za drugi kolokvijum

8 Limesi funkcija i neprekidnost

8.1. Dokazati po definiciji
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8.4. Izracunati sledece limese
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8.5. IzraCunati grani¢ne vrednosti
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8.6. IzraCunati grani¢ne vrednosti
1 1+« V1i+22-1
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e=11—/x z—too  (2x + %)(1 — )
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z—Z 2sin“x — 3sinz + 1
8.7. Ispitati neprekidnost funkcije u tacki x =0
(a) fla) =102 (c) flz) =
(b) f(z) = sgna (@) f(x) = sin L
8.8. Ispitati neprekidnost i odrediti tip prekida funkcije
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(a) f(z) =X w53’ v ¢ 1-1,0.1} { 1, x=0
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8.9. Odrediti A € R tako da je funkij _ [ @), a7 i
9. je funkcija g(x) = P 0 neprekidna
() fla) = 2=
(b) f(z) = &=
(C) f(m) — ln(l—l—;t)—ln(l—a:)
9 1Izvod funkcije
9.1. Izracunati izvod funkcije (tabli¢ni izvodi)
(a) f(z) =25 — 423+ 22 -3 (d) f(z) = 22VaT
(b) f(z)=7+In2 (e) f(x)=>5sinx + 3cosz
(¢) f(x)=3w3 — 223 + 23 (f) f(t) = arcsint + 2



9.2. Izracunati izvod funkcije (izvod proizvoda i koli¢nika)

(a) f(x) =zctge (g) f(t) =2tsint — (12 — 2)cost
(b) f(z) = e"cosw (h) f(t) =i

(¢) f(x) =sinxlna2” (i) f(z)=2~'+2Ina lr;:x
(d) flo) = 22525 () f(z) = = arctg 2

(e) f(t) =14k (&) f(t) =537 — F

(f) f(z) = Snetees (1) fz)=aTe”

9.3. Izracunati izvod funkcije (izvod slozene funkcije)

(a) f(z)=+we" +u (g) f(x):ln<x+\/1+a:2)
(b) f(z)= V2" = 2"+ 1+ (Inz)® (h) f(x) = ctgarcsin z?

(©) (@) = gz (i) fl@) = 25

(d) f(z) =In®z —Inlnz G) f(z) = 2%

(e) f(z) =tgx (k) f(x) = (sinx)os*

(f) f(z) =e ™ +sin3az 1) f(z)=a*"

9.4. Izracunati izvod implicitno zadate funkcije y = y(z)

(a) 22 +¢y? =1

(b) 2% + 22y — % = 4x

(c) x%+y% =1

(d) e¥sinz + Inycosx = arctgx

9.5. IzraCunati izvod parametarske funkcije
(a) x =2(t —sint), y = 3(1 — cost)
(b) z =44 2cost, y=—1+ 2sint
(c) z=5(e! +et), y=3(e —e™t)
9.6. Dokazati da je funkcija f(x) resenje diferencijalne jednacine
(% + 22 4+ 2), 1 +y* = 2yy"
.,L.Zez’ y// _ 2y/ + y = e’
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9.7. Izracunati drugi izvod (po x) parametarske funkcije

z=Int,y=12
(b) = = arctgt, y = In(1 + t?)
z=5(+et), y=3( —e)
9.8. IzraCunati sledeédi limes i objasniti zasto ne moze da se izracuna primenom lopitalovog pravila
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9.9. Izracunati primenom lopitalovog pravila
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9.10. Odrediti minimum i maksimum funkcije f(x) na datom intervalu

(a) f(z) =223 +322 -~ 120+ 1,2 €[-1,5)
(b) f(z) =223+ 322 — 122 + 1, z € [-10, 12]

9.11. Odrediti lokalne ekstremume funkcije

(a) f(z)=zlnzx
(b) f(z) =z — arctgx

(¢) flz)= @=2E=2)

x2

(d) f(x)=2sin2x + sindx

9.12. Nadi intervale zakrivljenosti i prevojne tacke funkcije

(a) f(@)=(z+1)!
(b) f(z) =2%Inx
(¢) f(x) =z — arctgx

9.13. Nadi asimptote grafika funkcije

(a) f(x)=z+Inzx

9.14. Skicirati grafik funkcije

10 Neodredeni integral

10.1. Izracunati integrale
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10.2. Izracunati integrale (smena promenljive)

(a) / :L'd—xa

(d) f(z) = (1+a?)e
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(j) f(z) = arcsin 7ﬁ12+1
(k) f(x)=(1 —I—x)ln%
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) / dz
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VaZ — 22
d) / dx
Va2 +a?
dx
(¢) / a? + x?
10.3. Izracunati integrale (smena promenljive)
dx
(2) / 14 sinz
(b) /cos2 2z dx
c) /\/@2 — 22 dx

10.4. Izracunati integrale (parcijalna integracija)

(a) /xlnx dx
(b) / 2Inx dx

(c) / In? z dz

(d) /ln(er 1+ 22)dx
ln:c
(e) f

10.5. Izracunati integrale (parcijalna integracija)

(a)/ :c2 dx
sin’ x

(b) /39” cosx dx

(c) / xsinx cosx dz
(d) / (2% — 22 + 5)e “ dx

10.6. Izracunati integrale (racionalne funkcije)

(a) [ ity do
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(b) /x3—3x+2dx

dx
(c) / (z+ 1) (z +2)2(z + 3)3

(d) / :U3dj—1

10.7. Izracunati integrale (trigonometrijske funkcije)
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sin'® z cos® z dz

/sm x cos®x dx /
2sinx + 3cosx
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10.8. Izracunati integrale (neke iracionalne funkcije)
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11 Odredeni integral i primene integrala

11.1. Izracunati vrednost odredjenih integrala

(a) /01(2x+1)50d:1: (g) /13de
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(e) /0 2?e™" dx (k) /Ochosmd:U

(f) /lezﬁsinlntdt 1) /jlnxd:c

11.2. IzraCunati povrsinu lika u ravni, ograni¢enog krivama

a) y=sinx, y=cosz, t=0, =2 dr+9y> =0, y=2x+4
(a) y y 5 g y y
(b) y=z—1, y>=22+6 (h) y=a, y=2?
(c) y* =z, 2 —2y=3 (i) y=22, y= 5
(d) y=cosz, y=sin2x, t =75, x=m G)y=e®, y=e>, z=1
_ _ 2 _ 2 2 _ 2 2 1
e)y=lz|, y=(+1)*-7 z=—-4 (k)x+4y =4, 2 —y* =3
f =z L y=x2 =1 =2 ) 2?+y?=1, y=a’—-1, y=
Yy Yy y Yy Yy =

11.3. Izracunati zapreminu tela dobijenog rotacijom krive

(a) y= f € [0, 1] oko z-ose (f) y =22, y?> =2 oko z-ose

b =23 y=8, £ =0 oko y-ose

(b) Y 9 Y (g)y=2r—2% y=0,2=0, 2 =1, oko
(¢) y==z, y=x* oko x-ose J-ose

(d) y ==, y =2? oko prave y = 2

(e) y=a* y =1 oko prave y = 2 (h) y ==, y = 2> oko y-ose



11.4. Izracunati duzinu krive
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(g) =

sin x izmedu dva uzastopna preseka sa x - osom
2z, x € [0,1]

Inz, z € [vV3,V8]

Incosz, z € (0, %)

arcsine™®, z € [0,1]

12T — \/z izmedu preseka sa x - osom

2
%_%lnyaye [176]

12 Nesvojstveni integral

12.1. Ispitati konvergenciju nesvojstvenih integrala

(a)
+00

(b)

1

+oo
dx

0
. (c) / xe® dx
d = dx
;32; (d) / 1+ 22

12.2. Izracunati vrednost nesvojstvenih integrala

(a) / = x(lffx)g (b) /_ :oe—lw




