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Sajganu 3a BexkOy 3 - Jlummunose dyukuje 1 Kiapkos rpajimjent

3aJamm 3a jgoMahn obenexkenn cy *

. Heka je (X, d) komnakran merpuaku npocrop. Jlokaszaru ja je cBaka JokaaHo Jlummminosa QyHIKIja

f:(X,d) = (X,d) (rnobanno) Jlummnumosa.

* Heka je (X,d) merpuuku npocrop. Jlokasaru ga je cypjekrusna dynukuja f : (X,d) — (X,d)
6u-JIummmiosa ako u caMo ako mmocroju L > 0 TakBo 11a

L™Yd(z,y) < d(f(x), f(y)) < Ld(z,y).

Hokazatu na je nudepennujabumina dyukiuja f @ R™ — R™ Jlunmumosa ako u caMo ako joj je
u3Boy, orpanndet, Tj. nocroju C' > 0 .. ||Df(z)|| < C 3a ceako © € R™.

Hoxazatu na je arctg : R — R JIunmunosa 6ujekiuja koja Huje 6u-Jlummmrosa.

Heka je mara dyukmmja
zsin(ln |x|), =z #0,
foy = {eimna)
0, xz = 0.

a) Hokazaru na je f Jlummunosa y okosmau 0.
6) dokaszaru ma He nocroju jemnocrpanu uspox y 0 y npaemy 1 dynnkuje f, Tj. He mocroju
limy_ 0. f()—f(0)
P

B) okazaru sa nocroju youmrean ussox y upasity f°(0;1).

Heka cy f,g Jlunmumnose dyukiuje y okoauau tauke x. Jlokaszaru ma 3a cBako v € R" Baxwu:
(f +9)°(x50) < fo(z30) + g°(z;0).

Heka je f: R™ — R Jlummunosa dyakimja. Jlokasaru ga 3a ceako x,v € R™ u § > 0 Baxn

t —
f(z;v) = lim  sup  sup fuxt) f(y)'
=0+ e B(z,5¢) te(0,¢) t

* Jlokazarn ga je KirapkoB rpanjeHT HEIPEKUIAH OJ03T0.

* Heka je f : R" — R Jlumnunosa dyuikuja. Jokazaru na je do|f|(x) C sgn(f(x))dcf(x), 3a
cBako x, T.71. f(x) # 0. Ha su Baxku jeguakocr?

* Heka cy f,g:R" — R (1 <i <n) Jlunmumnose dbyHKIMje y OKOJUHA TAYKe .

a) Hokazaru na je f - g Jlunmmmosa y okosnen .
6) Ha sin je npoussos e (riiobanno) Jlummmiose dyukuuje (riaobanuo) Jlunmunosa dbyskmja?

B) okazaru
do(f9)(x) € 9o (f(x)g() +9(x)f(-)) (z) € f(x)cg(x) + g(x)Ic f(x).
* Heka je S C R™ zarBopen ckyn u x € S. Jlokazaru ga je 1,5 C R™ 3aTBOpeH CKyII.
Heka cy S; € R™ Sy C R™ 3arBOpenu ckynosu u = € (x1,x2) € S1 X So. Jokazatn ma BaxKu

Tx(Sl X SQ) = Txlsl X Tx2527
Nx(Sl X Sg) = NmSl X NxQSg.
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* VIzpadyHaTH y CBaKOj TauKH TAHIeHTHH U HOPMAJIHH Komyc ckyma S = {(z,y) € R? |y > 2|z|}.
Hokazaru na je Kiapkos Jakobujan ropme HENPEKuIaH y CBAKOj TAYKH.

* Heka je f: R™ x R" — R Jlunmunosa ¢ynknuja y okoaunn tadke (x,y) € R™ x R"™. Oznaqumo
cam: R xR" - R™, w9 : R™ x R” — R” cranjapae npojekiuje. Jokazaru

8§f($7y) - Wlac'f(w7y)
8gf($7y) c 77280f(x7y)'

* (JTIunmmrosa Teopema o mwiumnuTaoj byuknnjn) Hexa je F : R® x R* — RF Jlummunosa
dyarnmja. O3HaINMO ca

O F(2,y) = {M € Myxi(R) | IN € Myyn(R) [M, N] € dcF(z,)}

rie 0o F(x,y) osnauaBa Knapkos Jakobujan on F'y tauku (x,y).

Heka je (z0,70) € R™ x RF na. F(x,90) = 0. Ipernocrasumo ma JsF (o, yo) UMa MaKCHMAIAH
pasr (Tj. J1a je cBaKa MaTpPUIA U3 OBOI CKylia MHBepTHOMIHA). JloKasaTn Jia Taja nocToju OKOJIMHA
U rauxe xo u Jlunmmnosa dyukimja ¢: U — RF raksa ma je ¢(xg) = yo u Taxsa ma, 3a cBako & € U
BazKH

F(z,¢(z)) = 0.



