
Zadaci iz Metodike nastave matematike A

1. Koriste�i matematiqku indukciju dokazati da 17 | 3 · 52n+1 + 23n+1, za svaki
prirodan broj n.

2. Dokazati da za svako n ≥ 1 va�i:

3 · 7 · 11 · · · (4n− 1)

5 · 9 · 13 · · · (4n+ 1)
<

√
3

4n+ 3
.

3. Dokazati da je posledǌa cifra broja 22
n

+ 1 sedmica, za svako n ≥ 2.

4. Dokazati da za svako n ≥ 2 va�i:

4n

n+ 1
<

(2n)!

(n!)2
.

5. Za svako n ≥ 1 va�i da

1

23 − 2
+ · · ·+ 1

(2n)3 − 2n
=

1

n+ 1
+

1

n+ 2
+ · · ·+ 1

n+ n
− n

2n+ 1
.

6. Neka je funkcija f : R→ R data sa f(x) = x√
1+x2

. Pomo�u matematiqke
indukcije dokazati da za svaki prirodni broj n ≥ 1 va�i da fn(x) = x√

1+nx2
,

gde je fn = f ◦ f ◦ · · · ◦ f︸ ︷︷ ︸
n puta

.

7. Pomo�u matematiqke indukcije dokazati da je svaki prirodni broj
poqevxi od 2 prost ili proizvod prostih brojeva.

8. Dokazati da je (cosx+ isinx)n = cos(nx) + isin(nx) za n ∈ N.

9. Dat je niz realnih brojeva (an)n∈N tako da

a0 = 2, a1 = 3, an+1 = a1an − a0an−1, n ≥ 1.

Dokazati da je an = 2n + 1 za n ∈ N.

10. Dat je niz realnih brojeva (an)n∈N tako da

a0 = 1, a1 = 3, a2 = 9, an+3 = −an+2 + 17an+1 − 15an, n ≥ 0.

Dokazati da je an = 3n za n ∈ N.

11. Dokazati da za svaki qlan Fibonaqijevog niza va�i da

fn =

(
1+
√
5

2

)n
−
(

1−
√
5

2

)n
√

5
.

12. Odrediti zbir svih dvocifrenih prirodnih brojeva.

13. Na�i aritmetiqki niz u kome, koliko god qlanova sabrali, zbir je uvek
jednak trostrukom kvadratu broju qlanova.

14. Na�i x:
53 · 57 · 511 · · · 5x = 25105.

15. Na�i x:
(x+ 1) + (x+ 6) + (x+ 11) + · · ·+ (x+ 36) = 172.

16. Brojevi a, b i c qine aritmetiqki niz. Dokazati da
a2 + ab+ b2, a2 + ac+ c2, b2 + bc+ c2 tako�e qine aritmetiqki niz.



17. Brojevi a, b i c su uzastopni qlanovi geometrijskog niza, qiji zbir je 65.
Ako se sredǌi qlan uve�a za 10, dobija se aritmetiqki niz. Na�i a, b, c.

18. Brojevi a1, a2, a3, ... qine geometrijski niz. Dokazati da i T1, T2, T3, ... qine
geometrijski niz, gde su

T1 = a1 + · · ·+ an, T2 = an+1 + · · ·+ a2n, T3 = a2n+1 + · · ·+ a3n, ...

19. Neka su a1, . . . , an > 0 uzastopni qlanovi aritmetiqkog niza. Dokazati da je

1
√
a1 +

√
a2

+ · · ·+ 1
√
an−1 +

√
an

=
n− 1

√
a1 +

√
an
.

20. U jednakostraniqni trougao, qija du�ina stranice je a, upisan je drugi
trougao qija temena su sredixta stranica poqetnog trougla. U drugi
trougao je upisan tre�i, ǌegova temena su sredixta stranica drugog
trougla i tako daǉe. Odrediti zbir obima i zbir povrxina prvih n
trouglova.

21. U koliko permutacija cifara 0,1,...,9 stoje cifre 1,3,5,7,9 jedna do druge:
a) u datom poretku;
b) u proizvoǉnom poretku?

22. Dokazati da u mestu sa 1000 stanovnika �ive bar dve osobe sa istim
inicijalima.

23. Na koliko naqina se mo�e desetoro ǉudi rasporediti za okruglim stolom?

24. Pravougaonik je preseqen sa dva skupa pravih paralelnih ǌegovim
stranicama. Svaki skup se sastoji od po n pravih. Koliko se na ovaj naqin
dobije pravougaonika?

25. Koliko ima qetvorocifrenih brojeva koji se mogu formirati od cifara
0,1,2,3,4,5 tako da im cifre budu razliqite?

26. Na koliko naqina n osoba mo�e da stane u vrstu, a da pritom dve odabrane
osobe ne stoje jedna pored druge?

27. Koliko razliqitih delilaca ima broj pk1
1 p

k2
2 · · · pkm

m , gde su p1, . . . , pm
razliqiti prosti brojevi i k1, . . . , km ∈ N?

28. Na kolko naqina se na xahovsku tablu mo�e postaviti 8 razliqitih
topova, tako da se nikoja dva ne nalaze u istoj vrsti ili istoj koloni?

29. Na jednoj polici u biblioteci se nalazi 50 kǌiga, od qega je 15 iz
algebre, 15 iz geometrije, 15 iz analize i 5 iz informatike. Na koliko
naqina se mogu rasporediti kǌige na polici tako da kǌige iz iste oblasti
budu jedna do druge?

30. U skupu od 100 taqaka ima taqno 8 qetvorki kolinearnih taqaka. Koliko je
(najvixe) razliqitih pravih odre�eno ovim skupom taqaka?

31. Koliko ima celih brojeva izme�u 100 i 10000 kod kojih su taqno tri cifre
jednake?

32. Na koliko naqina se 30 olovaka mo�e podeliti na 7 studenata?

33. Na koliko naqina se 200 kuglica mo�e rasporediti u 50 kutija, tako da u
svakoj kutiji bude bar po jedna kuglica?

34. Na koliko naqina 10 studenata mo�e sesti na 5 stolica, a na koliko
naqina na 15 stolica?



35. Na koliko naqina se 100 kuglica mo�e staviti u 5 kutija, tako da prva
sadr�i 5 kuglica, druga 10, treca 20, qetvrta 30 kuglica i peta ostatak?

36. Odrediti broj dijagonala konveksnog n-tougla.

37. Koliko razliqitih petocifrenih brojeva se mo�e sastaviti od cifara
1,2,...,7 tako da se cifre ne ponavǉaju i da je zbir posledǌe dve cifre
paran broj?

38. Koliko razliqitih petocifrenih brojeva deǉivih sa 6 se mo�e sastaviti
od cifara 0,1,2,3,4,5 tako da se cifre ne ponavǉaju?

39. Zbir binomnih koeficijenata drugog i tre�eg qlana u razvijenom obliku
binoma (x−

3
2 + x

2
3 )n jednak je 136. Odrediti qlan koji sadr�i x

17
2 .

40. Koriste�i binomnu formulu dokazati da je broj 1110 − 1 deǉiv sa 100.

41. Koliko racionalnih qlanova ima u razvijenom obliku stepena (
√

2 + 4
√

3)100?

42. Odrediti sve z ∈ C tako da∣∣∣∣16z + 1

4z̄

∣∣∣∣ = 4, Re

(
2z

z̄

)
= 1.

43. Napisati broj (
√

3− i)100 u trigonometrijskom obliku.

44. Odrediti sve z ∈ C tako da z4 + 8 + 8
√

3i = 0.

45. Odrediti sve z ∈ C tako da z̄ = z2.

46. Izraqunati z142 + z−142 ako je z2 − z + 1 = 0.

47. Dokazati da je za n ∈ N:

(1− i)n + (1 + i)n = 2
n+2
2 cos(

nπ

4
).

48. Napisati sin(5x) i cos(5x) preko sinx, to jest cosx.

49. Ako je broj z−1
z+1 qisto imaginarni, gde z 6= −1, dokazati da je |z| = 1.

50. Polinom p pri deǉeǌu sa x− 1 daje ostatak 3, a pri deǉeǌu sa x− 2
ostatak 4. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma p sa (x− 1)(x− 2).

51. Odrediti brojeve a, b, c ∈ R tako da polinom p(x) = x4 + x3 + ax2 + bx+ c pri
deǉeǌu sa x− 1 daje ostatak 1, sa x− 2 ostatak 2, a sa x− 3 ostatak 3.

52. Na�i ostatak pri deǉeǌu polinoma p(x) = xn + xn−1 + · · ·+ x+ 1 sa x3 − x.

53. Dokazati da je p(x) = x3m + x3n+1 + x3s+2 deǉiv sa x2 + x+ 1, gde su
m,n, s ∈ N.

54. Rexiti jednaqinu x3 − 3
√

3x2 + 7x−
√

3 = 0, ako se zna da je razlika neka
dva ǌena rexeǌa jednaka

√
2.

55. Odrediti polinom p ∈ R[x] qetvrtog stepena, qija jedna nula je 1− 2i,
dvostruka nula je −2 i va�i da p(−3) = 20.

56. Odrediti a, b ∈ R tako da je polinom p(x) = x4 − 3x3 + x2 + ax+ b deǉiv sa
g(x) = x2 − 2x+ 2:
a) bez ostatka;
b) sa ostatkom 1;
v) sa ostatkom x.

57. Na�i sve x ∈ C tako da (x2 + 2)2 + (x2 − 3)2 = 625.



58. Na�i sve x ∈ C tako da (x− 1)(x− 2)(x− 3)(x− 4) = 15.

59. Na�i sve x ∈ C tako da x4 + x2 + 1 = 0.

60. Na�i sve x ∈ C tako da x7 + 3x6 + 2x5 + 4x4 + 4x3 + 2x2 + 3x+ 1 = 0.

61. Na�i sve x ∈ C tako da x5 − 7x4 + 16x3 − 16x2 + 7x− 1 = 0.

62. Rexiti sistem jednaqina:

x2 − xy − y2 + 2x+ y − 8 = 0

2x− y − 5 = 0

63. Rexiti sistem jednaqina:

5x2 − 6y2 = 111

7x2 + 3y2 = 714

64. Rexiti sistem jednaqina:

x2 − 3xy + 2y2 = 0

x2 − 3x− y + 3 = 0

65. Rexiti sistem jednaqina:

x2 + xy + y2 = 19

x2 − xy + y2 = 7

66. Rexiti sistem jednaqina:

x2 + y2 + x+ y − 8 = 0

x2 + y2 + xy − 7 = 0

67. Rexiti jednaqinu u skupu R: x+ 1 =
√
x+ 7.

68. Rexiti jednaqinu u skupu R:
√

2x+ 1 +
√
x− 3 = 4.

69. Rexiti jednaqinu u skupu R:
√

2x− 4−
√
x+ 5 = 1.

70. Rexiti jednaqinu u skupu R: 3
√
x+ 1 + 3

√
3x+ 1 = 3

√
x− 1.

71. Rexiti jednaqinu u skupu R:

x 3
√
x− 1

3
√
x2 − 1

−
3
√
x2 − 1

3
√
x− 1

= 6.

72. Rexiti jednaqinu u skupu R:

5
√

(7x− 3)3 + 8 5
√

(3− 7x)−3 = 7.

73. Rexiti nejednaqinu u skupu R:
√

1− 4x2 ≥ 1− 3x.

74. Rexiti nejednaqinu u skupu R:
√
x2 − 55x+ 250 < x− 14.

75. Rexiti nejednaqinu u skupu R:
√
x+ 6 >

√
x+ 1 +

√
2x− 5.

76. Rexiti nejednaqinu u skupu R:
√

2− x4
x

< 1.



77. Rexiti jednaqinu u skupu R:√
x2 − 2x− 1 +

√
x+ 1 = x− 1.

78. Rexiti jednaqinu u skupu R:
√
x+ 4
√
x = 12.

79. Rexiti nejednaqinu u skupu R:√
x2 − 8x+ 15 +

√
x2 + 2x− 15 >

√
4x2 − 18x+ 18.

80. Rexiti nejednaqinu u skupu R:
√
x+
√
x− 1 >

√
x+ 1.

81. Rexiti nejednaqinu u skupu R: x
√

3x2 + 5x− 6 < x2 + 2x.

82. Rexiti jednaqinu u skupu R:√
x+ 3− 2

√
x+ 2 +

√
x+ 27− 10

√
x+ 2 = 4.

83. Rexiti jednaqinu u skupu R:

√
x+

√
x−
√

1− x = 1.


