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S3amamu n3 Meromuke HacTaBe MaTeMaTuKe A

. Kopucrehu maremarwuky maaykmajy mokazatu ma 17]3 - 527 230+ 34 cpakn

npupogaH 6poj n.

Ilokazatu ma 3a cBako n > 1 BayKuU:

3711 (dn—1) _ 3
5-9-13---(dn+1)  Van+3

. Horazatu na je mocienma nudppa 6poja 22" 41 cenMuIia, 3a CBaKo n > 2.

. Jlora3aTu ma 3a CBakKo n > 2 BaXKU:

4n (2n)!
<
n+1  (n!)?
. 3a cBako n > 1 Baxku ma
R SR S SRR n
23 -2 (2n)3—2n n+1 n+2 n+n 2n+1
. Heka je ¢pynruuja f: R — R mara ca f(z) = = I[Homohy maremaTuure

Vidax2®
VHIYKIZje DOKA3aTU O& 3a CBAKU HpUpomau Opoj n > 1 Bawu na f™(x) =

rae je ff=fofo---of.

n IIyTa

T
V1+nz?’

ITomohy mMaremaTvuke MHAYKIMje NOKA3aTU Oa je CBAKU IPUPOIHU OPOj
IIOYeBNIN OJ 2 MPOCT WX IPOU3BOI IPOCTUX OpojeBa.

. Ioraszaru ga je (cosz + isinz)™ = cos(nx) + isin(nz) 3a n € N.

. Har je uu3z peannux 6pojeBa (an)neN TAKO Ia

ap =2, a1 =3, Apy1 = Q10 — ApGn—1,1 > 1.
Hokazaru na je a, = 2"+ 1 3a n € N.
Ilar je HU3 peasHux 6pojeBa (ap)neN TAKO Ha
ap=1, a1 =3, a2 =9, any3 = —any2+ 17an4+1 — 15ay,,n > 0.
Iokazatu na je a, = 3" 3a n € N.

IokazaTu na 3a cBaku uiaH PuboHaUMjeBOr HM3a BaKU I

() - (=)
SESl

Onpenutu 36up CBUX ABOMU(PPEHUX MPUPOIHUX OpOjeBa.

fn:

Hahwu apurmernuku HU3 y KOME, KOJUKO I'OJ WIAHOBa cabpaJju, 30up je yBekr
jemHaK TPOCTPYKOM KBaApaTy Opojy YIaHOBA.

Hahu z:
53 . 57 . 511 . 5:E — 25105.

Hahu x:
(z4+1)+(x+6)+ (x+11)+ -+ (z + 36) = 172.

BpojeBu a,b u ¢ yune apurmetuyurku Hu3. Jlokaszatu na
a? +ab+b2,a% 4+ ac + 2, b% + bc + ¢? Takobe uuHEE APUTMETUUKU HU3.
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BpojeBu a,b 1 ¢ cy y3acTOmHM YIaHOBU T€OMETPUjCKOT HU3a, yuju 36up je 65.
Axo ce cpemwu uinan yseha 3a 10, nobuja ce apurmeruuru Hus. Hahwu a, b, c.

Bpojesu aq,as,as, ... unune reomerpujcku uu3. lorazatu na u 11,715, Ts, ... yuHe
TeOMETPUjCKU HU3, TOE Cy

Ty=a1+ --+ap, To=apt1+ -+ a2n, T3 = a2p41 + -+ a3n, ...

Heka cy aq,...,a, > 0 y3acTonuu uianoBu apurMmerudror Husa. Jlokazartu ma je

1 1 n—1
- +...+ = .
Va1 +/az VOn—1++/an /01 + \/an

Y jemHaKOCTPaHUYHU TPOYrao, yrja MYy:KWHA CTPAHUIE je @, YIUCAH je Opyru
TPOYrao umja TeMEHa Cy CPEIUINTa CTPAHWIA IOYETHOT TPOyriaa. ¥ ApYyru
Tpoyrao je ynucaH Tpehu, merosa TeMeHa Cy CPEIUIITa CTPAHUIA IPYIOT
Tpoyriia u Tako mase. Onpemutu 36up obuma u 36Up MOBPIIUHA TPBUX 7
TPOYTJIOBA.

Y konumko mepmytanuja mudapa 0,1,...,9 croje nudpe 1,3,5,7,9 jemna no mpyre:
a) y OaTOM MOPETKY;
6) y IpOU3BOLHOM HOPETKY 7

Hokazatu na y mecty ca 1000 cranoBHUKA kuBe Dap aBe ocobe ca mCTUM
WHUIA] AJIAMA.

Ha ronwmko HaumHa ce MOMKe JECETOPO JbYAU PACIOPEIUTH 3a OKPYTIIUM CTOJOM?

[IpaBoyraoHuk je mpecedeH ca gBa CKyIa IPABUX NaPAJIETHUX HETOBUM
crparunama. CBaku CKYII ce CACTOjU OX IO N IPAaBUX. KOJIMKO ce Ha OBaj HAUUH
nobuje mpaBOyraoHUKa?

Komuro mma werBOopommdppenux 6pojeBa koju ce Mory GopMupaTu onx nudapa
0,1,2,3,4,5 Tako ma uMm muppe Oyay paznuyante?

Ha ronwmko Haumnaa n ocoba MOke Ja CTaHe y BPCTY, a Aa IPUTOM JBe onabpaHe
ocobe He cTOje jemHa mopen apyre?

Konuko paznmuuunrux menumnana uma 6poj p’lﬁpé€2 ~~~p’ﬁnm, TO€ CY Ply---3Pm

pasauuuTu npoctu 6pojesu u ki, ..., ky, € N7

Ha ronko Haumua ce Ha MWAXOBCKY TAabIy MOKE MOCTABATU 8 PA3TUIUTUX
TOIOBA, TAKO [a Ce HUKOja ABa He HaJjla3e y MCTOj BPCTU UM UCTOj KOJOHU?

Ha jennoj mosumm y 6mubanorenu ce nanasu 50 kmura, on dera je 15 u3
asnrebpe, 15 u3 reomerpuje, 15 u3 ananuse n 5 u3 napopmarure. Ha xommko
HaUWHA Ce MOTY PACIOPEIUTH KEHUre Ha IOJUIM TaKO A KEHUre u3 mcre obiaacTu
Oyny jemua mo mpyre?

Y ckyny ox 100 Tavyaka nMa TA4yHO 8 UETBOPKU KOJIMHEAPHUX TadaKa. ROJMKO je
(majBume) pasznuuuTux Opasux onpebheno oBum ckymom Ttavaka?

Komuro nma nennx 6pojea m3amehy 100 u 10000 xox kojux cy TayHO TpU HUPpe
jenuaxe?

Ha romuko mauwuna ce 30 osoBaka MOsKe IMONEJIUTU Ha 7 CTydeHaTa?!

Ha romuko mauwmua ce 200 kyruuma moske pacmopemuru y 50 KyTuja, Tako ma y
CBakoj KyTuju Oyme Gap mo jemsa Kyrauma?

Ha rosmuko maumua 10 cTymenara MO:Ke CECTU Ha 5 CTOJUIA, & HA KOJIUKO
Ha4yuHa Ha 15 crosnuna?
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Ha rosuko maumua ce 100 kyrauma MOKe CTABUTH Y D KyTHUja, TAKO Aa MIPBA
canp:ku 5 ryrauna, apyra 10, tpena 20, verepra 30 Kyrsauna u mnera oCTaTak?

Onpenutu Opoj aujaroHasia KOHBEKCHOT N-TOYTJIA.

Konuko paznuuunrux neromudpenux 6pojeBa ce MOKe cacTaBUTU On mupapa
1,2,...,7 Tako ma ce mudpe He MOHABJBA]Y U Ja je 30up mocienme aBe mudpe
mapas 0poj?

Konuko paznmuuunrux neromudpenux 6pojeBa messuBux ca 6 ce MOKe CACTABUTHU
on mudpapa 0,1,2,3,4,5 Tako na ce nudpe He MTOHABIHA]Y !

36up OunOMHUX KoedumujeHaTa apyror u rpeher unana y passujeHoM 0GIUKY
GuHOMA (z*% +x%)" jenmax je 136. OnpemuTn UnaH KOJU CALPKHA T 2 .
Kopucrehu 6unomuy dopmyny mokazatu mga je 6poj 1110 — 1 nemus ca 100.

Ko/nko panuoHaJHUX Y4IaHOBA UMa y Pa3BUjeHOM o0muky cremena (v/2 + v/3)1007

Ounpenuru cee z € C Tako na

‘162“‘:4, Re <2) _ 1
4z z

Hamucatu 6poj (V3 — i)' y Tpuronomerpujckom obuxy.

Oapemutu cse z € C Taro ma z* + 8 + 8v/3i = 0.

Onpemutu cse z € C Tako ma z = 22

142

Wspauynatu 2142 + 27142 ako je 22 — 2+ 1=0.

Iokazatu na je 3a n € N:
n+2 nm

1-)"+1+)" = QTCOS(T).

Hamucaru sin(5x) u cos(5x) mpeko sinx, TO jecT cosx.

z—1
z4+1

Ako je 6poj YMCTO UMATMHADHU, The z # —1, mokasatu ma je |z| = 1.

ITonunrom p npu mememy ca x — 1 maje ocrarak 3, a IpU OebEHY ca T — 2
ocrarak 4. OxpenuTu ocTarak Ipu gesbemy moauHoMa p ca (z — 1)(z — 2).

Ompematu 6pojese a,b,c € R tako ma momuaom p(z) = 2* + 2% + az? + bz + ¢ npn
nemewmy ca ¥ — 1 maje ocrarak 1, ca x — 2 ocrarak 2, a ca £ — 3 ocTaTak 3.

Hahu ocrarak npu mememy momuaoma p(z) = 2" + 2" 1+ -+ 2+ 1 ca 2° — 1.

Hoxkazatu ma je p(x) = x3™ + 23"+ + 23572 nenus ca 22 + 1+ 1, rae ¢
J Y
m,n,s € N.

Pemmru jennaunny x® — 3v/3z2 + 72 — /3 = 0, ako ce 3Ha a je pasiMKa HEKa
IBa HEHA pellemha jeTHaKa V2.

Oxpenuru monuuoMm p € R[x] werBpTor crenena, uuja jemua myaa je 1 — 24,
ABOCTDPyKa Hyna je —2 u Basku na p(—3) = 20.

Onpenutu a,b € R Tako na je moauHOM p(m) =2*—323 + 22+ ar + b nemus ca
g(z) = 2% — 22 + 2:

a) 6e3 ocTaTka;

6) ca ocraTrkoMm 1;

B) Ca OCTATKOM Z.

Hahwu cse x € C Taro na (22 +2)2 + (2% — 3)? = 625.
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Hahwu cse x € C raro ga (x — 1)(x — 2)(x — 3)(x — 4) = 15.

Hahwu cse € C Tako ma 2* + 22 +1=0.

Hahwu cse x € C tako ma x7 + 325 + 225 + 42* + 423 + 222 + 32 +1=0.
Hahwu cse x € C tako ma x° — 7Tz + 1623 — 1622 + 70 — 1 = 0.

Pemmry cucrem jenmaumna:

o —xy -y +20+y—8

20 —y—95 =
Pemmry cucrem jenmauumna:
522 —6y? = 111
T2+ 3y = 714
Pemmry cucrem jennauumna:
22 —3zy +2y° =
2 —3r—y+3 =
Pemmry cucrem jenmaumna:
2 +zy+y: = 19
2 —xy+y? = 7

Pemmry cucrem jenmauuna:
P4y +rty—8 =
oy -7
Pemutu jempaumny y ckymy R: z+1=+/z +7.
Pemutu jemnaumny y ckymy R: 2z + 1+ o — 3 = 4.
Pemutn jemnaumny y ckymy R: 2z —4 — o +5 = 1.

Pemuty jemnauuny y ckyny R: /x + 1+ /3x+ 1=z — 1.

Pemmtu jemmaunny y ckymy R:

3
rr—1 2 —1

= 0.
Va2 —1 -1

Pemmry jenmaunny y cryny R:

Y(Tx =33 +8Y(3-Tr)3=T7.

Pemwuru mejennauuny y ckymy R: /1 —4x? > 1 — 3z.
Pemwuru vejennauuny y ckymy R: /a2 — 55z + 250 < © — 14.

Pemuty mejemnaunny y ckynmy R: vz +6 > x + 1+ /22 — 5.

Pemuru vejemunavunny y ckymy R:

V2 -zt

T

< 1.



7.

78.
79.

80.
81.
82.

83.

Pemutu jemnaumny y ckymy R:

\/x2—2x—1+\/m+1:w—1.

Pemutu jemmauunny y ckymy R: /T + ¢z = 12.

Pemmtu Hejemunaunny y ckymy R:

Va2 — 8z + 15+ Va2 + 2z — 15 > /422 — 187 + 18.

Pemutn mejemmaunny y ckymy R: /x + vz —1 >z + 1.
Pemury mejemnaunnay y ckymy R: zv/322 4 5z — 6 < 22 + 22.

Pemuru jemmaumny y ckymy R:

\/:17+372\/9:+2+\/:L’+27710\/x+ =4.

Pemuru jemmaumny y ckymy R:

\/5+\/I7m:1.



