
ANALITIQKA GEOMETRIJA – septembar 2008.

Teorija

1. (a) (1 poen) Definisati ugao φ izme�u prave p i ravni α i napisati odgovaraju�u formulu za
ugao φ preko vektora pravca prave p i vektora normale ravni α.

(b) (2 poena) Izraqunati ugao izme�u prave p : x+7
−1 = y−3

2 = z−1
1 i ravni α : 2x− y + 1 = 0.

2. (a) (1 poen) Napisati definiciju sfernog koordinatnog sistema kao i definiciju koordinata
taqke u ovom sistemu.

(b) (2 poena) Na�i veze izme�u koordinata proizvoǉne taqke u sfernom i odgovaraju�em Dekar-
tovom koordinatnom sistemu, kao i ǌima inverzne veze.

3. (a) (2 poena) Napisati kanonske jednaqine i skicirati slede�e povrxi 2. reda: elipsoid, elip-
tiqki paraboloid i jedna prava.

(b) (2 poena) Izvesti jednaqinu jednokrilnog hiperboloida korix�eǌem generatrisa i direk-
trisa.

Zadaci

1. (5 poena) Neka je D taqka stranice BC trougla 4ABC takva da va�i BD
DC = 1

4 i neka je taqka E
presek du�i AD i te�ixne du�i iz temena C datog trougla. Odrediti odnos u kom taqka E deli
pomenutu te�ixnu du� i du� AD. Odrediti zatim odnos povrxina trouglova 4AEC i 4ADC.

2. (4 poena) Data je kocka ABCDA1B1C1D1. Afini koordinatni sistem Axyz ima poqetak u A i
koordinatne vektore −→a = −−→

AB,
−→
b = −−→

AD i −→c = −−→
AA1. Afini koordinatni sistem Mx′y′z′ ima poqetak

u taqki M koja predstavǉa sredixte ivice AA1 i koordinatne vektore
−→
a′ = −−→

MB,
−→
b′ = −−→

MD i−→
c′ = −−→

MS, gde je S sredixte strane A1B1C1D1. Izraziti koordinate (x, y, z) u sistemu Axyz preko
koordinata (x′, y′, z′) u sistemu Mx′y′z′.

3. (4 poena) Odrediti jednaqinu ravni koja sadr�i presek pravih p : x−2
2 = y−1

4 = z−1
2 i q : x+1

−4 =
y
2 = z+1

−2 i paralelna je ravni α : 2x + y + z + 1 = 0. Izraqunati zatim rastojaǌe izme�u ravni α i
dobijene ravni.

4. (4.5 poena) Odrediti jednaqinu krive drugog reda ako su zadate direktrisa x + y + 5 = 0 i �i�e
F1(0,−3), F2(2,−1).

5. (4 poena) Izometrijskom transformacijom povrx drugog reda −x2 + y2 + z2 − 8x− 2z − 9 = 0 svesti
na kanonski oblik i napisati formule dobijene transformacije.

6. (4.5 poena) Odrediti jednaqinu kru�nog cilindra qije su osa i jedna izvodnica redom prave
o : x−2

1 = y+1
2 = z−1

−1 i i : x−2
1 = y−2

2 = z−5
−1 .

7. (4 poena) Odrediti rastojaǌe izme�u dva mesta na Zemǉi (polupreqnika R) koja su data sa A : 30o

severne xirine, 30o zapadne du�ine i B : 30o ju�ne xirine, 30o istoqne du�ine.


