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ZADATAK 1.

Zadatak : Dat je proizvoljan trougao ABC povrsine P. Neka su tacke Ay, By i C; takve da vazi
— —_— — _— —
CA, = AC,BC, = CB,AB; = BA. Kolika je povrsina trougla A; B;C4?

-— - —

Reéenje : 2P = |AB X AC‘,2X = |A1B1 X A101|
— s — — — — — — —_— — —_— — —_— —_—
A1B; x A1C) = (2CA+BA)x (CA+2CB) = —(AB+2AC) x (2AB—3AC) = —4ACx AB+3ABx AC =TABx A
Dakle trazena povrsina je 7P! O

ZADATAK 2.
Zadatak : Data je hiperbola 22 —zy — 3> —x —y = 0.
a) Odrediti par konjugovanih dijametara od kojih je jedan paralelan pravoj ! :x — 3y — 4 = 0.

b) Odrediti ugao pod kojim se hiperbola i parabola data jedna¢inom x? + 22y + y? — 2 +y = 0 seku u koordinatnom
pocetku.

Resenje :

a) Koeficijent pravca dijametra paralelnog datoj pravoj jednak je koeficijentu pravca te prave i iznosi ky = % Koristeci
poznatu jednakost koju zadovoljavaju koeficijenti pravaca konjugovanih dijametara dobijamo 1 — %(kl + ko) —
k1ks = 0, odakle sledi ko = 1. Trazeni dijametri se dalje jednostavno dobijaju koriséenjem formule f(z,y) +
kif,(z,y) = 0,i = 1,2, gde je f(z,y) jednacina date hiperbole. Njihove jednacine su: 5z — 5y —4 = 0 i

z—3y—2=0.

b) Trazeni ugao jednak je uglu koji zaklapaju tangente (u tacki (0,0)) dveju krivih. Koriséenjem formule za tangentu
krive drugog reda (f;(zo,v0)(z — ®0) + fy(70,%0)(y — yo) = 0), dobijamo njihove jednacine: t; : y = —x i
tp, : y = x. Dakle, seku se pod pravim uglom. [

ZADATAK 3.
1
Zadatak : Odrediti sve ravni koje sadrze tacku (1,2,3) i dodiruju sfere 22 + y? + 22 = 3 i(z—1)2+(@y—1)2+
1
1) =
(-1 =

Resenje : A(1,2,3), d(w, A) =0; B(0,0,0), d(m, B
Neka je trazena ravan 7 : ax + by + cz +d = 0. Tada je
a+2b+3c+d=0, 2d> =a?+b*+ 2, 2(a+b+c+d)? =a®>+b*+c? Iz poslednje dve je (a + b+ c+d)? = d?,
odnosno (a+b+c)(a+b+c+2d)=0.
1°Y)a+b+c=0
c=—(a+b)=>2a+b=d
2(2a +b)? = a® +b* + (a + b)?, 8a® + 8ab + 2b* = 2a? + 2ab + 2b* = (a =0) V ((a + b) = 0)
a=0=c=-b d=b=7m:y— 2+ 1=0sto (utvrdjujemo proverom) jeste resenje!
a+b=0=>b=—-a,c=0,d=a=7:2—y+1=05to (utvrdjujemo proverom) jeste resenje!
2°)a+b+c+2d=0
a=—(b+c+2d), 2b+3c+d=b+c+2d=>b+2c=d, a=—(b+c+2b+4c) =>a=-3b—5¢
2(b+2c)? = (3b+5¢)? +b? + ¢, 2b% +8bc+8c? = 10b% +30bc+26¢2, 46> +11bc+9? =0=b=c=0=>a=d=0=
nema resenja!

Dakle trazene ravnisuy —z+1=0iz—y+1=0! O

) = %; C(]-v 1, 1)7 d(’]‘(‘,C) = %;

ZADATAK 4.
Zadatak : U ¢etvorodimenzionom euklidskom prostoru odrediti pravu koja sadrzi tacku (0, 1,2, 3), normalna je
1 —1 To — 2 3 —3 xy —4 . 1+ 1 To + 1 x3+ 3 Ty —7
na pravu p : = = = , see pravu q : = = = , & sa pravom

2 1 2 1 1 3 2 1 0
7T =Xy = T3 = x4 gradi ugao od arccos 5

ReSenje : u, = (a1, a2,as3,a4)
pLlz=2a+az+2a3+as=0; cosL(r,z)=g=>ar+a+aztag=la|-2-5= %

Iz prethodnog imamo a1 + az = %, as +aqg = . Pogledajmo presek x i ¢

at=3s—1, ast+1=2s5s—1, ast +2=5—3, ast +3 =7

Saberimo posebno neparne, a posebno parne jednacine i dobijamo

%t + 2 = 4s — 4, @t +4 = 25+ 6, odakle je s = 1. Dakle z N ¢ = {(2,1,—2,7)}, odakle je = prava koja spaja

(0,1,2,3) 1 (2,1,—2,7), odnosno z : & = “071 = “"3_g2 = z4;3, §to na kraju proverom utvrdjujemo da ispunjava sve
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