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1. Dokazati da je Q(
√

3) := {a + b
√

3 : a, b ∈ Q} potpoǉe poǉa C.

2. Neka su E i F poǉa i f : E → F homomorfizam. Dokazati da je f ,,1–1“ (prisetimo se da je
f(1E) = 1F ).

3. Neka su E i F poǉa i f : E → F homomorfizam. Kakva je veza izme�u char(E) i char(F )?

4. Pokazati da poǉa Q(
√

2) i Q(
√

2) nisu izomorfna.

5. Dokazati da je sa f(p) = p(i), gde je i imaginarna jedinica, definisan jedan homomorfizam prstena
f : R[X]→ C. Primeniti teoremu o izomorfizmu prstena na ovaj homorfizam.

6. Dokazati da je se f(p) = p(
√

2) definisan jedan homomorfizam prstena f : Q[X] → R. Primeniti
teoremu o izomorfizmu prstena na ovaj homomorfizam.

7. Dokazati da je G = {z ∈ C : z6 = 1} podgrupa grupe C×. Iz teorije znamo da je G cikliqna.
Odrediti sve generatore te grupe.

8. Rexiti sisteme kongruencija:

(a) x ≡ 3 (mod 7), x ≡ 5 (mod 8);

(b) x ≡ 1 (mod 11), x ≡ 5 (mod 15);

(v) x ≡ −4 (mod 16), x ≡ 5 (mod 7);

(g) x ≡ 5 (mod 13), x ≡ −1 (mod 8) x ≡ 4 (mod 7);

(d) x ≡ 5 (mod 23), x ≡ 3 (mod 18) x ≡ 2 (mod 17);

(�) x ≡ 3 (mod 5), x ≡ 1 (mod 8) x ≡ −4 (mod 11).

9. Ispitati da li rexeǌe postoji i u potvrdnom sluqaju na�i sva rexeǌa navedenih kongruencija:

(a) 3x ≡ 4 (mod 7);

(b) 4x ≡ 2 (mod 6);

(v) 15x ≡ 4 (mod 10);

(g) 12x ≡ 21 (mod 15);

10. Odrediti ostatak pri deǉeǌu 20052005 brojem 14.

11. Odrediti ostatak pri deǉeǌu broja 1248632 brojem 39.

12. Odrediti ostatak pri deǉeǌu broja 123527262 brojem 105.

13. Odrediti najmaǌi prirodan broj m za koji je 1823242 ≡ m (mod 18).


