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1. Neka su H i K podgrupe grupe G. Dokazati da je HK podgrupa ako i samo ako je HK = KH.

2. Na�i sve normalne podgrupe u grupama D4 i D5.

3. Neka je H normalna podgrupa grupe G i K normalna podgrupa od H. Primerom pokazati da K ne
mora biti normalna podgrupa od G.

4. Neka su H i K normalne podgrupe grupe G i neka je H∩K = {e}. Dokazati: (∀x ∈ H)(∀y ∈ K)xy = yx.

5. Ako je H cikliqna normalna podgrupa grupe G, dokazati da je svaka podgrupa od H tako�e normalna
podgrupa grupe G.

6. Dokazati da je svaki element koliqniqke grupe Q/Z konaqnog reda, dok u koliqniqkog grupi R/Q
nijedan element (sem neutrala) nema konaqan red.

7. Neka je A normalna podgrupa grupe G i B normalna podgrupa grupe H. Dokazati da je A × B
normalna podgrupa grupe G×H, kao i da je (G×H)/(A×B) ∼= (G/A)× (H/B).

8. Dokazati da je φ : G→ H homomorfizam ako i samo ako je {(g, φ(g)) : g ∈ G} podgrupa od G×H.

9. Oznaqimo sa fa,b : R → R, gde je a ∈ R \ {0}, b ∈ R funkcije zadate sa fa,b(x) = ax + b. Neka je
G = {fa,b : a ∈ R \ {0}, b ∈ R} i H = {f1,b : b ∈ R}. Pokazati da je G grupa u odnosu na kompoziciju
funkcija, da je H normalna podgrupa grupe G, kao i da je G/H ∼= (R \ {0}, ·).


