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1. Neka je G = ∪∞n=1{z ∈ C : zn = 1}. Dokazati da G qini grupu u odnosu na mno�eǌe kompleksnih
brojeva.

2. Ispitati koji od slede�ih skupova qine grupu u odnosu na operaciju mno�eǌa po modulu 14:

{1, 3, 5}, {1, 3, 5, 7}, {1, 7, 13}, {1, 9, 11, 13}.

3. Pokazati da podskup od {1, 2, . . . , 21}, koji sadr�i neki paran broj i broj 11 ne mo�e qiniti grupu
u odnosu na mno�eǌe po modulu 22.

4. Napisati tablicu mno�eǌa za grupu D4.

5. Odrediti red svakog elementa iz Z5, Z9 i Z14.

6. Neka je g element grupe G. Dokazati da je G = {gx : x ∈ G}, pri qemu je gx 6= gy za x 6= y.

7. Dokazati da grupa parnog reda mora imati neparan broj elemenata reda 2.

8. Neka svi elementi x, y, xy neke grupe G imaju red 2. Dokazati da je xy = yx.

9. Neka je G = Q ∩ [0, 1). Na skupu G je zadata operacija + sa:

x + y =
{

x + y, 0 ≤ x + y < 1
x + y − 1, x + y ≥ 1.

Pokazati da je G beskonaqna Abelova grupa qiji su svi elementi konaqnog reda.

10. Neka je

GL2(Z) =
{[

a b
c d

]
: a, b, c, d ∈ Z, ac− bd = 1

}
.

Dokazati da je GL2(Z) grupa u odnosu na operaciju mno�eǌa matrica. Neka su matrice A i B iz
GL2(Z) zadate sa:

A =
[

0 −1
1 0

]
B =

[
0 1
−1 −1

]
.

Odrediti red elemenata A, B, AB, BA.

11. Na�i sve podgrupe grupa Z4, Z7, Z12, D4 i D5.

12. Ako su r i s ,,standardni“ generatori grupe Dn, dokazati da su i rs i r2s tako�e generatori te
grupe.

13. Odrediti podgrupu od Dn generisanu elementima r2 i r2s pri qemu posebno diskutovati sluqajeve
parnog i neparnog n.

14. Neka je H konaqan neprazan podskup grupe G. Dokazati da je H ≤ G ako i samo ako za sve x, y ∈ H
va�i xy ∈ H.

15. Neka je G Abelova grupa i H skup svih elemenata iz G koji su konaqnog reda. Dokazati da je H
podgrupa od G.

16. Dokazati da Abelova grupa Q nema konaqan skup generatora.

17. Odrediti grupu simetrija pravougaonika koji nije kvadrat.

18. Primerom pokazati da postoji grupa G, koja ima podgrupe K1, K2 i K3 tako da je K1 ∪ K2 ∪ K3

tako�e podgrupa grupe G, a da Ki 6⊆ Kj za sve i 6= j.


