I'puka maTemaTura 2

3opan Ilerposuh
27. pebpyap 2022.

HecamepsuBocT

Kao mro cmo Bumenu, uneja Iluraropejamna je 6uaa ma ce cBakoMm 00-
JEKTy mpuapy:KU HEeKu npuponan 6poj. Ilakme, omHoc Ma Koja mBa o0jekTa,
Ma KOje OBE BeJIMYMHE MOpa OUTU ONMMCAH KaO OJHOC OBAa MPUPOIHA Opoja.
I[IpoGmiem je y ToMe mTO TO MIAK HUje TAKO W MO TOr OTKPWNA je MOUIO
mosoBUHOM V Beka 1. H. €. 1paaunuja oBO oTKpuhie mpunucyje Beh panuje
cnoMenyToM Xwunacy m3 Meramonra.

I[IpBo cnomumame mpobiieMa HecaMepJbUBOCTU MojaBibyje ce y Ilmaro-
HOBOM mujanory Teemem, xkoju je Ilnaron mammcao 368. unu 367. rogune 1.
H. e, a morabaju onmcaHu y TOM AWjAJOTy Ce PUKTUBHO MPUMIUCY]y I'OIUHUI
399. ¥ ToMm mmjasiory HaBoau ce na je crapu MareMmarudap Teomop u3
Kupene (rpuka rosonuja y nanammo] JIubuju) nokasusao rpymm Miaaanha,
Mebhy rojuma je m Teerer, KOju je ommcan Kao CeqaMHAECCTOIOOUIIHAK, &
Cy KBaIpaTHU KopeHu OpojeBa 3,5,...,17 (cem HapaBHO 9) UpaAIMOHAJHU
OpojeBu. 3aHMMJLUBO je na ce OBIe He HABOIW MOKa3 Oa je 2 UpAIOHAJIAH
6poj. Ouwurnemso je ma ce cMaTpaJio na je y TO Bpeme OBO Owmiia mobpo
Mo3HATA YMILEHUIA, KOjy Huje Tpebaso obpasmararu.

JloKa3 MPAIMOHATHOCTH 6POja /2 KOju CMO yUMJIM Y CPEIH-0j MIKOJM je
MaJIO [0jeIHOCTABJbEH NOKa3 koju Hapomu joum Apwmcroren. OH ce Besyje
3a YMEEHUIY [a Cy OUjaroHaja U CTPaHWIa KBagpara HecamepsuBu. lllra
To 3uaun? Ako ca d obesesKuMO nUjaroHAJy KBaApaTa, a Ca d CTPAHUILY
KBaJaparTa, TO 3HAYM Ja HE TMOCToju Ay:kK | TakBa ma je d=ml, a a=nl 3a
HEKe IpupoaHe 6pojeBe m u n.

Kako ce yommre ucnuryje na nm taksa ay:k mocroju? Ilpyrum peumma,
nomro cy Iluraropejum cBakako BepoBaJu Oa Cy Ma KOje OBe BEJIUYWHE,
ma eTro U IOy:KU, CaMepJ/bUBE, KAKO Ce HaJa3W Ta Iy KOjoM ce obe Mory
npeMepuT — HUXOBa 3ajeqHuyka Mepa. KopucTtu ce mpacTapu 3aHAT-
CKM TPUK. 3aMUCIUMO 18 MMAaMO JBe TPaKe U KeauMmo 1na HaheMo muxoBy
3ajenauuky Mepy. Hbux hemo mapasuo npukazaru momohy my:xwu. Ilakie,
nmamo nyxu AB m BC:
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Cana kpahly Tpaky OpEKJIONUMO TIPEKO Ayske (MamOM IOKYyIIaBaMoO 1a TIpe-
MEPUMO IYKY )
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Hucmo ycmenm, HO cama OHMM IITO je OCTAJO MOKYIMIABAMO 14 IPEMEPUMO
mamy (B'C'=BC):
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Ycmenu cMo ma nobujeMo 3ajemHudYky Mepy — To je mysk B'A' = AB'. Axo

ce 0Baj IOCTYIAK HUKALA He OM 3aBpHIMO HOUYeTHe Ay:ku (Tpake) Ou Guie
HecaMepJbUBe.

ITornenajmo xKako ‘mme’ Taj crapu MOKa3 HECAMEPJHLUBOCTHU OUjarOHAJIE
n cTpaHuie KBaaparta (oBaj moka3 ce Moke Hahwu y HeknMm msmamuma Ey-
KINAOBUX Faemenama npy Kpajy X KBUrE, HO ONINITE jé MUNLLEHE & OH
Huje Ty 6MO y OPUTMHAJY U O je TO KACHUje HDOIATO).

Hera je ABCD wxBampat u AC meroBa aujaronasa. lloka3dyjemo ma cy
mujaronana AC u crpanuna AB HecamepsbuBe 1o nys:kmHN. [IpermocraBumo
na ome jecy camepJisouBe. [lokazahemo ma je Tama jeman 6poj MCTOBpEMEHO
U mapaH u HemapaH. JacHo je ma je kBampar mHan AC jemHak DBOCTPYKOM
kBaapary Han AB. Kako cy Mo mpeTmocTaBlIud AUjaroHasia W CTPAHUIA
caMepJ/bMBe, OHE Cy y HPONOPIUjU Kao mBa Iesaa Opoja. Heka je To mpo-
nopiuja DE:F, roe cy DE u F mHajuamu OpOjeBU KOjU OCTBAPYjY Ty IIPO-
nopuujy. DE He MO)ke OUTH jeauHUIla MOMTO OM y TOM CiaydYajy, Kako je
AC > AB nmobunu na je F meo 6poj koju je mamu on 1, mro mHuje moryhe.
Hakne, DE uuje jenuuuna, Hero Hexu neo 6poj (Behwm on 1). Kako je
AC:AB=DE:F, cinemu na je takobe AC?: AB?> = DE?:F?>. Ho, AC?>=2AB?
u crora je DE? =2F?. Jlakne, DE? je mapam 6poj, ma crora u DE mopa
Outu mapan 6poj. Jep, ako O6u Omo Hemapan Opoj, BHEroB KBagpaT Ou
Takobe 6wmo memapam 6poj. Hawmme, ako ce mHexku Opoj memapHux OpojeBa
cabepe u ako y TOM 30upy mMa HEIApHO MHOTO OpojeBa, OHIa je W Taj
36up menapan. Crora je DE takobe napan 6poj. Heka je omma DE mome-
JbEHO Ha nBa jemHaka Opoja y tauku G. Kako cy DE u F majmamu 6pojeBu



KOjU Cy y HaBeIEHO] NMPOIOPLUjU, OHU Cy y3ajamMuo mpoctu. Crora, Kako
je DE mapau 6poj, F mopa Outu Henmapan. Jep, ako 6u o 6uo nmapan 6poj,
ouna 6u 6poj 2 mepuo u DE u F, a 1O je Hemorylie jep Cy OHU y3ajaMHO
npoctu. Crora F Huje mapaH Hero je HemapaH. Kako je ED =2EG caenu
na je ED?> =4EG?. Ho, ED? =2F? u crora je F?> =2EG?. Crora F? mopa
outu mapan 6poj te je F rakobe mapan 6poj. Ho, rakobe je mokazano ma F
Mopa Outu Henapan 6poj, mTo je Hemoryhe. Crora ciaenu na AC He MOKe
Outu caMepssuBO ca AB mTO je u Tpebaso mokasaTu.

Ilo6po, ako ce 3aHeMape HeKe CHeU(PUIHOCTHU, KOje IPOIy:KaBajy JTOoKa3,
TMOMYT TOTa Ja Ce MHCUCTUPA Oa ce mocebHo moraxke na DE He Moxke outn 1,
Ka0 ¥ MaJi0 Pa3ByUYEHOI NOKA3a UUIHEHUIE Oa je KBaApaT HemapHor Opoja
HemapaH O0poj, a ¥ acuMeTpuje y O3HaKaMa, IIe ce KOPUCTH, C jeAHe CTPaHe
DE, a ¢ npyre camo F (a Buau ce u 3amTo je To Tako — DE ce nenn Ha nsa
nosoBuHe, a F He), TO je MOKa3 KOJU CMO MMM Yy CPEAHO0j MKOIU. JacHO
je ma je oBaj mOKa3 IPUIMYHO COPUCTUIMPAH, KOPUCTU Ce Ty cBODeme Ha
aICyph y BUIIE KOPAKa U, KAO IITO Ce KarKe, PAaU Ce O ‘CIErHyTOM IOKa3Yy,
KOjU CUT'YPHO Kao TaKaB HUje MOrao Ia Ce IOjaBU y IIEeTOM BEKY IIPe HOBe
epe. [lakne, Huje TO HOKa3 y KOMeE Ce IPBU IIyT IOKa3aJia HECAMEPJHLUBOCT
YK

[IpBu moka3 HecamMepsbLUBOCTU Ce Be3yje, Kao mTo ¢cMo Beh HaBemu, 3a
Xunaca n3 MertamonTa u cMarpa ce ma je on mpouaben cpemuaoM V Beka
n. H. e. [Ipucerumo ce merrarpama.

Beh cmo perksu ma je To 6uo Baskam cumboia 3a Iluraropejume. Hoera
¢hopMupajy aujaroHaJe IPaBUIHOT IIE€TOYIVIa, HO jaCHO je ma ce y HeHTPY
OBe 3Be3lle HAJA3W jOUI jelaH IPABUJIHU HeToyrao (M He caMo jenaH. .. ):



Bunumo omnanajyhu sus mpasumiHux meroyriosa. JlomprajMo moderHu

OPAaBUJIHU IE€TOYrao M O3HAUYMMO TEMEHA OBUX IIETOYTJIOBA.
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Beh cmo maBeau ma je Tasecy Omia mo3HaTa YUHEHUIA O jeAHAKOCTH
yIUIOBA Ha OCHOBUIM jeJHAKOKDPAKOD TPOyrJa, HapaBHO aa je u Iluraropej-
nrMa To 6miio mo3saTo. Kao u obparao TBpheme — na 3 jenHaxkux yriosa
nobujaMo 1 jenHake cTpaHune. BepoBaTHO MM HHMje OMO MO3HAT NOKA3 KOJU
Ou ‘mpomao’ camammy JOTUYKY MPOBEPY, HO OMIIO UM je jaCHO Oa TO BaKU.
Eynem y cBojoj ucTopuju HaBOAM ma Cy 3HAIU Oa je 30Up yraoBa y TPOYTIIY
Ouo jemHax ABOCTPykKOoM mpaBoM yray. Omnasme, momesoM MeTOyIrJjia Ha
TPOYIJIOBE, a 3HAMO Ja Cy MX TAKBe MOJeJie 3aHMMaJie, JaKo ce nobuja Ko-
JUKY je 30Up yHYyTPAIIBUX YIJIOBA ¥ METOYIJIY, Ia U YUEEHUIA 1a je 30up
CHOJBAIIBUX YIJIOBA jeIHAK YeTBOPOCTPYKOM mpaBoMm yriy. Hapasuo, rao
mro je Beh HaBemeHo panuje, Owmia je mo3HATA U jJeOHAKOCT YHAKPCHUX
yIJIoBA.

Cse 0BO je 6ua0 MOBOJBHO Aa XuMac Moxe na 3akbyun na je AE= AB’
u B'D=B'E te je AD— AE=B'E'. Ilakne, paznuka mTy:KdHA AAjaroHase U
CTPAHUIIE BEJIUKOr METOYyIJa jeAHaKa je MY:KUHU ArjaroHaJje Mamer. ok
je cmmuso AE=ED'=EA' u B'E' =B'D=B'E e crora u AE—B'E'=B'A’, Te
je paznumka nyskmHe cTpaHuile Beher m aumjaronaje Mamer jeqHaka MY:KUHUI
CcTpaHuIe Mamer neroyria. HapaBHO ga ce oBaj mocTymak HacTaBba. AKO
ca dp O3HAUYMMO IY:KWHY OUjarOHAJIEe N-TOT IPaBUJIHOL IETOYIJAa, & Ca dp
OYsKAHY EE€rOBe CTPAaHUIE, OHIA MMaMO Oa je

dpi1=dp—ap, Gp+1=ap—dyy, 3a cBe N

Ho, mocrynak namakema 3ajetHUYKe Mepe d] U d1, KOj CMO PaHUje OMUCAJN
Cce yIpaBO y TOME U CACTOjU: HAJA3UMO d] —d) U IOIITO je TO Mame Of aj,
OHIA ON 4] OLy3UMAaMO Taj Pe3yJTAT U TAaKO HacTaBmbaMmo. [lakie, modbu-
jamo U3 dy, ay,ds, ap,.... Illpema Tome, oBaj mpomec ce HUKaOA HE 3aBPIIaBa
Te MUjaroHaJia U CTPAHWIA OPABUIHOT IETOYIJIa HUCY CaMepJbuBe. Y OCTa-
joMm, ako Oum | Ouia 3ajemaunuka mMepa 3a di U a;, OHIA OU OHA MEpUJIa CBE
OBe CTpaHWIle U AUjaroHajie, a TO HUje Moryhe jep je jacHO na ce oHe CBe
BUIIE W BUIIE CMAbYjy U 3a JOBOJHHO MaJiu METOYTra0 CBU OBU €JIEMEHTHU he
ouru kpahu ox I.

Iakie, BUAVMO Aa je IPUIMYHO OUMIJIETHO A OWjarOHAJa U CTPAaHUIA
OPABUIJIHOT TETOyIJIa HUCY CaMepbuBe W Oa Ce, IMTO OU ce PEeRJo, ,,CBe
Buau ca caure”. Ciuke Koja je Ouia usyszeTHO 3HauajHa [luraropejmuma.
HapaBHo ma ce HEmTO CIMYHO MOKEe M3BECTU W 33 AUjarOHAJy U CTPAHU-
oy KBazIpaTa, ajyd Ty HEMaMO TaKO IPUPOITHO (GOPMUPAHY CIIUKY, HUTU j€
IOKa3 KOjU CMO HABEJIM 33 MPAIMOHATHOCT +/2 TakBor kKapakrepa. Crora
Cce ca BEJIMKOM CUTYPHOIINY MOKE 3aK/bYyUUTUA A Ce HECAMEDPJHUBOCT, KOja
je buna Beauku mok 3a [lutaropejie, a uMaaa 1 Bpao 030uibHE TOCTIE NI
0 KaCHUJU Pa3BOj I'PUKe MaTeMaTWKe, IPBU IyT YCTAHOBUJA y CIy4Yajy
IUjaroHAJIe W CTPAHUIE IPABUJIHOT TETOYTJIA.



3eHOHOBU HapaIa0KCH

3a ocuuBauva Eiejcke mroise cmarpa ce [Tapmennn. OcHoBHa uaeja me-
rOBOI yYema Omia je: jeIMHCTBEHOCT W HempOoMeHJLUBOCT. CBaKO KpeTame
je minysuja — pa3yIMKyjeMO OHO IITO je CYHITHUHCKO, CTBAPHO, OJ OHOTr'a IITO
je uysmno. OBO riemuInTe Cy KPUTUKOBAJU, a U mcMeBasu lluraropejmu.
Crora je 3enon (oko 450. r. . u. e.), [lapMEHUIOB YyUEHUK, CMUCINO BUIIE
JIOTUYKUX MapaOKCca KOjU CYy MMAaJIU 33 MUJb 4 MOKAKY Ha je U MUTAropej-
CKO y4Yeme O IPOMEHAMa M BUMIECTPYKOCTUMAa TakoDhe mpodiaeMaTudHO.

IIpsa mBa mapamokca TUUY Ce NUCKPETHOCTH/KOHTUHYUPAHOCTHU HPOC-
TOpA.

1. Muxoromuja [la 6m Ouiao KO mpemao HEKO PaCTOjarke, OH HAjJjIpe MOpa
na mpebe MONOBMHY TOr pacTojama, a ma Ou mpemao Ty MOJOBUHY, MOPa
Hajupe yerBpruny uta. Crora Ou o Mopao ma npebe GeckoHAYHO MHOTO
[eJI0Ba y KOHAYHO BpEMe.

2. Axun u kopmaua Axun je mapaBuo Op:xku on kopmaue. Crora joj
OH y TpuM Oa HeKy mnpemHoct. Ho, mok AXmi cTUrHE OO MeCTa IIe je
Ouia Kopmava, OHA je oTUImiIa MaJjo majbe. Jlok crurae mo Tor ciaemeher
MecTa, OHa je omer MaJo ogmakia. Crora AXui HUKana He MOsKe Ja CTUTHE
KOpHauy.

pyra nBa roBope UCTO O BPEMEHY.

3. Crpena Crpesa koja myTyje y CBAKOM TPEHYTKY 3ay3uma onpebemy
no3unujy y npocropy. To 3mauwm ma ce y 6mio KOM TpeHYTKY OHa He Kpehe.
Axo ce e kpehe y 6umo KOM TPEHYTKY, OHa ce yommTe u He Kpehe.

4. Cramumon Hera nocroju Hajkpahu Bpemencku maTepBaa. U meka je To
uHTEPBaAJ y KOMe ompebhenu objerkar koju ce kpehe mpobe jemmo mecTto
(Bumeru ciuky):

A A | A5 | A

B | B, | B, | B,

C | G| G G

IMocmarpamo Tpu objexra — jenan je menokperan (A — Tpubume HaA CTa-
AUOHY ), & Apyru ce kpehy, anu y cynporaum cmeposuma — B cieBa ynecHo,
a C 3mecua yineBo. [IpobGsem je y Tome mTo kKama B mpobe HemokpeTHu A
3a jemno mecto, a C ucto A 3a jemHo mecto, mobujamo:
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Bumumo nma je B y ommocy ma C mpomuio 3a aBa MecTa. Tarko ma Taj
TPpEHyTakK He MOyke OuTu Hajrpahwm.

ITo ceemy cynehu, 3eHOHOBU apryMeHTH, KA0 U OTKpUNe HecaMepPJbUBUX
BeJIMUYMHA Cy MMaJju BeoMa OyOOK yTuiaj Ha Pa3BOj I'PYKE MATEMATUKE.
Y panuje BpeMme cy ce BenumunHe kKox lluraropejama mpencraBibaje Ka-
Mmenunmhmma, H0 Kon Eykaumma hemo Beh BumeTu ma ce cBe BeJanMywmHe, Ta
JyaK 1 IPpUPOAHU OPOjeBU mpeACcTaBibajy Ay:kuMa. ['eomeTrpuja je mpeysena
npuMaT y OJZHOCY Ha Opojese.

YTumaj je 610 TOJMKO BEJIUKU Ha Ce KO jemHaurHa IIOoYesia 3aXTeBATU
XOMOTEHOCT — KOl CUCTEMAa jemHauynHa Koje cy y Mecomoramuju 6e3 mpoo-
jeMa, a u 6e3 Opura, penaBau:

xy=A4A, x+y=bh

ron I'pra ce 3axrteBasio na A Oyme moBprmwmHa, a b aysk. OBo je ocralo,
non yrunajeM ['pka, BeoMa aOyro y MareMaTui. Yak ce mpomopimja n3be-
raBaja W KOJX pellaBama JMHEAPHUX jedHAUMHA: aX = bC ce moCMaTpajo
KAa0 jeTHAKOCT IOBPIIMHA, a HE Ka0 jeQHAKOCT a:b=c:Xx. 3a pemasame ce,
Iakje, HUje KOPUCTUIA CIUYHOCT, Bell je AHAKOCT MOBPIIMHA.

9, C A
P g
B D

Koucrpyucao 6u ce mpasoyraouuk OCDB uuje cy crpanute b= OB u
¢=0C u ouga 6u ce mysx OC nocraBuia ny:x OA=a. 3aTum Ou ce KOMILIe-
Tupao npasoyraoHuxk OAEB y kome nujaronana OE ceue CD y Ttaukm P.



Kako je P(AAOE) = P(ABOE), P(ARPE) = P(ADPE) u P(AOSP) = P(ACOP)
(omrosapajyhm TpoyrioBm cy HapaBHO NOLYNADHU, CTOTA W UMajy WCTE
nospmune), To je P(SBDP) = P(ACPR) u, konauno, P(COBD) = P(OSRA), Tj.
bc=aCP, te Tako nobujamo ma je x=CP.

IMuraropejuu cy umasnu jom yrunaja. Apxura u3 Tapenra (jyr manam-
we Wranuje) je yBeo KBAJIPUBUIYM: apuTMETHKa, D€OMETpHUja, My3UKa,
acrpoHoMuja (3HaMO ma je My3uka Owsa 3HauajHa Ilutaropejumma). Y3
KacHUje nomaBame TPUBUJYMA: T'paMaTHKA, PETOPUKA U JIOTUKA, UMaMO
OCHOBY 3a 0oOpa3soBame Ha 3amany y TOKy Hapemaux ckopo 2000 romuua.

Ocum oBora, Ilmaton je yumo u3 kmure [Muraropejua Pumnonaja mu ta
KIbUTra je Ha mera M3BPIIWIIA BEJUKU yTuiaj. be3 o63upa Ha TO IMTO ce
3a Iluraropejue He Ou mMorso pehm na cy Ouam nneanucTy y Guiosoduju,
UCIOCTABUJIO CE Aa Cy OHM MMAaJiu BEJUKU yTunaj Ha maeasucty llmzarToHa.
He 6u ce mormno pehu ma je cam [Inaron nmMao HEKUX MaTEMATUYKUX PE3YJII-
TaTa, aJi je MaTeMaTUKa UMAaJIa BPJIO BAKHO MECTO yV HeroBoj AKaaeMuju.
ITo je curypuo mon yrunajem Puiosaja, jep OHO MaJO IITO CE O MaTe-
Maruim Moxke Hahu y mspekama Cokpara je Buile HEraTUBHO HETO MO3U-
TUBHO. Y CBaKOM CJIydajy, Ha BparuMma llmatomoBe Aramemuje y ATunu
crajame cy peuu: ,Heka oBme He yma3m HUKO KO He 3Ha reomerpujy.”
Suauajun mareMarudapu cy noxabamau [lnatonoBy Axamemujy.

Ey,Z[ORC N MeTOo O MCHpPII/bMMBala

Kako ynopebuBaTu mecamepisuse Besuunsae? Pano pememe oBor mpob-
JeMa je n3y3eTHO 3aHuMJbMBO. HamMe cmaTpadsio ce ma cy Beswuuse a, b, ¢, d
y IPONOPIUjU

a:b=c:d,

aKO ce y IOCTYIKY y KOME ce 3a a m b Tpasku 3ajemHudka Mepa qobujajy
ucty 6pojeBu Kao y mocTynky 3a ¢ u d. OBo ‘pamu’ u y ciyuyajy Kama cy
au b (ogHOCHO ¢ u d) camepibuBH, a 1 Kana Hucy. CaMo ce MOpa JecUuTu
Ia aJropuTaM mgaje mcre Opojese.

obpa je maycTpanuja TO ga Cy TPaBOYTAOHUIN UCTUX BUCUHA Y UCTO]
IPOMOPIMjU Ka0 U HUXOBe ocHoBe. Hamme,



jacHO je ma ce y HMOKYyIIAjy HAJAKEHA 3ajeqHUYKEe Mepe 3a a u b uctu 6poj
IyTa BPIIM OLy3UMAb€ Y CBAKOM KOPAaKy, KA0 U y HAJAKEHY 3€jeIHUYKE
Mepe 3a A n B, 6e3 063upa Ha TO Oa Ju Ne ce MOCTYIAK 3aBPIIUTHU MOCJIe
KOHAYHO MHOTO KOopaka miau He. Ha oBaj HauwH ce, makjie, MOTY MOpPEAUTUA
U OJHOCU HECAMEPJFUBUX BEJIUUUHA.

Ho, 6una je norpebua 6oma popmynanuja. Ona moruue on Eynokca,
Koju je 6mo cryment y Ilmaronosoj Axamemuju. Hanasumo je y V kmusu
Eyknunosux Eaemenama (mepumuunumja 5). Hapasao, Tamo je HaBeneHa
peuuma, MU je MO:KeMO Kpahie u jacHuje OBAKO MCKA3ATH.

Benuuwnre a,b,c,d cy y mpomopnuju a:b=c:d ako m caMO akKo je 3a
CBe MMO3UTUBHE Iejie OpojeBe M U N TAYHO: YKOJMKO je ma< nb, oHma je u
mc < nd, a ako je ma=nb, ouga je u mc=nd, a ako je ma> nb, ouga je
mc > nd.

Kako Hasma3uTy moBpmuHy KpuBOMMHMjCKUX ¢urypa’ YUwxu ce ma je u
paHUje IMOCTOjaJsia uaeja Oa Ce Y M OKO HeKe KPUBOJIMHUjCKe Gurype ymnm-
CYjy, OOHOCHO OIMCY]y IPaBOJUHUjCKE PUType U 1a Ce TAKO moBehaBameM
Opoja crpaHuma TPUOIMKMUMO MOBPUIMHYU KprBoiauHujcke purype. Ho, na-
PaBHO [1a je mojaM JmMeca OMO HEIO3HAT, & TUME U Pellerne IpobiieMa Hije
6uso mako moctynHo. Ha ocHOBY omora mto je mucao Apxumen, Eymokce je
61O Taj KOju je mao akCuoMy, KOjy JaHac 3HAMO IO UMEHOM ApXuMmena, ak-
cuoMy HemperugaHocTr. OHA Kajke a aKO HEKE NBE BEJIUYMHE MMAajy OITHOC
(wTo 3HAUM na HUjeAHA HUje jeJHAKA HyJIW U Aa Cy OHE YIODeIuBe), OHIa
ce yBek Moske Hahim yMHO:KaK jenue koju je Behu ox one apyre. To pemasa
u mpobJeM KOjU je 3aHMMAa0 MaTeMaTudape — KOju je TO yrao KOju TAHTeHTa
Ha KpPUBY 3aKjalla ca CaMOM KpMUBOM. YuwHU ce Oma TO HUje HyJa, a OIET
... Taj kpUBONMMHM]CKM yrao IPOCTO HE 3a10BObaBa EyIOKCOBY aKCUOMY Yy
OHOCY Ha IPABOJIMHUjCKE YTJIOBE.

N3Benena u3 oBor Merozna je u rpuka METOJIA MCUPIIJLUBAWA (u3pas
koju I'prm yomnmre HUCY KOpUCTHIN, ajau ce onoMahno y caBpeMenoj mare-
MATUIIMN ) :



Axo ce on Heke BesuumHE OAy3Me Dap HEHA MTOJOBUHA, Ia Ce O OCTATKA
ony3sMme Dap HeroBsa IOJOBUHA M aKO Ce Taj IOCTyIaK HACTABU, OHIA Ce
MOske molim mo BenmdynHE KOja je Mama OX Ma KOje YHaIpel 3aaTe BeJu-
4YuHe.

Canma hemo mokasartu kako je, cmarpa ce, bam Eynokc, nokazao ma ce
MOBPINMHE KPYTOBA OJHOCE KAa0 KBAAPATU HUXOBUX MOJIYyIPEUHUKA.

Hexa cy To xkpyrosu k n K, »uxoBe mOBpIKUHE P U P, BHUXOBU MOJIYIPeY-
Humu r 1 R.

k K

sKemmvo na moraskemo ma je
p/P=r?/R%.

IIpernocraBumo ma je p/P>r?/R?. Tama mocroju Benuunua p’ Mama on p
taxBa 1a je p'/P=r*/R?. Heka je e = p—p'. Yuyrap xpyrosa k u K MoxeMo
YIUCUBATUA TPABUIHE MHOTOYTJIOBE KOJU MMAjy WUCTU OPOj CTpaHuna N U
NOBpIIVHE P, U Pj.

Huje rtemko yBeputum ce ma ce pasnmka m3amehy MOBpIIMHA Kpyra u
MOBPIIMHE YIVCAHOI MHOIOYyIJIA CMamyje 0ap 3a moja mheHe BPEeTHOCTU
aKo yJIBocTpydaBaMmMo 0poj crpanuna. To 3Haum ma hemo mocse u3BeCHOT
BpeMeHa JOOUTH MHOTOYTao Ca M CTPaHUNA 3a KOjU je p— Py Mame OX €.
Tako mobujamo ma je p,, >p'. IosmaTo je na je pm!/Pm=r?/R*. Crora je
Pm!Pm=p'IP. Kako je p,, > p’ nobuja ce ma je u Py, > P, mTo je Gecmmc-
JIeHO jep je P, mMOBpIIMHA MHOTOYTJa Koju je ymucan y kpyr K. Ha mctu
HaUUH ce N0Ja3U IO KOHTPAAUKIMje aKO ce IPEeTIOCTaBU Ja je p/P < r?/R?.
3akmydyjemo ma mMopa 6utu p/P=r?/R.

JluHOCTpaT M KBampaTrypa Kpyra

Yuenurk Eynokca Menem u meros 6par Jlunocrpar takobe cy mmamnum
3HayajHe pesynaraTe. MeneM ce 6aBUO KOHYCHUM IpecenuMa, Aok je JlmHoc-
TpaT MCKOPUCTUO XWUNUjUHY TPUCEKTPUCY Oa M3BPIIN KBAAPATYPYy KpyTra
(Te ce, cTora, Ta KpuBa Ha3uBa U KBaaparpucoMm). Ilorimenajmo kako je To
yPpaamo.
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D Uok €

HuuocTpaToB pe3yaTaT je ma Baxku cienehe:
AC: AB = AB:DQ. 6))

IIpeTmocTaBUMO na OBO HUj€ TAYHO U HEKA j€ AC: AB < AB:DQ. Tana
je AC: AB = AB : DR, tme je DR > DQ. Herka gpyr ca meatpoMm y D u
noaynpedaukoM DR ceue TpucekTpucy y Tadykm S u crpaHuny AD y Taukm
T. Hera je mommo:kje mopmase u3 S wa DC ozmaueno ca U. Ilozmaro
je 6urno nma ce JyKOBM KOjU OAroBapajy MCTUM yIJIOBUMa OIHOCE KAO IITO
Ce onHOCE IOJyNPEYHMIM TUX KPYroBa, TC Je AC:TR=AB:DR n cienu
AC AB=TR:DR. Kaxo je, mo xumoTreswu, AC: AB AB DR, nobujamo na
je TR=AB. Ha OCHOBY OCOOWHA TPUCEKTPUCE TR:SR=BC:SU=AB:SU n
cTora Ccileau na je SR= SU, mito Huje moryhe jep je my:kuma HOpMaJe U3
S va DC mama o myXWHE Ma KOje npyre KpuBe on S mo tauke Ha DC.

Ha cnmuan mauwH ce paspelmaBa U CIIyUaj AC:AB> AB: DQ, e 3a-
KJBYyUyjeMO Oa Mopa Ouru AC:AB = AB: DQ. Ha ocuoBy oBOra, MOKEMO
Ia KOHCTPYUIIEMO OY:K UMja je Oy:KWHA jeTHAKa AC. Ho, To je uerBpTUHA
KPY/KHUIIE U OHJA HUje TEIIKO KOHCTPYUCATH U KBAJApAaT YMUja je MOBPIINHA
jemHAaka MOBPUIMHU KpyTra ca neHTpoM y D m momymnpeunuxkoMm DC.

Hama manac HEMje TEmKO Aa OAPEIUMO jeTHAUMHY TPUCEKTPUCE Y TO-
JapHUM KoopauHaTtama. Jlobujamo

wrsinf =2ab,

ako je a= AB =DC. Hawumme, y momapHuM KOoOpAumHaATaMa je X = rcosf u
y=rsinf. Ho, n3 cBojcraBa tpucekrpuce, koja cmo Beh kopucTuau rope,
UMaMo n1a je
0 _y
w2 a
Hakmne, ny =2a0 u, xaxo je y=rsinf, nodbujaMo ropeHaBeneHy jeTHAUUHY.
OmaBne nmako mobujamo koopauHare Tauke Q (MMaMO Ty, HOAyIIE JUMEC,
asu Beh CMO perau na ce Ta Tadyka U HE MOjaBJbyje Ha KPUBO] KAO MPECEK
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Te mBe mysku): mr/i2a=0/sinf — 1, kax @ — 0, Te je x =rcosf - r = 27“,

ranx 0 — 0. Hakme, Q uma roopauHare (2a/m,0). Huje Temko Bumetn ma ce
nobuja ucto mro n 'y jenHauwHu (1).

Eyxmum

ITocae cmpru Anexkcanapa Bemukor, momto je mo 6op6e 3a Biact mebhy
HEerOBUM IeHepaJiMa, TEPUTOPHja je IolesbeHa Ha TPHU Jeia, & BJIACT y
Erunry je 6una y pyrkama muaactuje [Itomemeja. Y Anexkcammpuju cy
OCHOBaHe nBe 3HaYajHe nHcTUTynuje — Mysej (koju je 3anpaBo Guo MHCTH-
TYT y CaBpeMEHOM cMUCIy) u Bbubnuoreka. MHOrU 3HAYAJHE MUCIUONU CYy
nom y Aslekcapapujy 1 Ty je cama OuMO IEeHTap HayKe.

Jenan on twux yuenux mpmymu 6uo je u Eykmun (oxo 300 r. m. m. e).
3aHUMJBMBO je na ce O HBEMy 3Ha BDJIO MaJio, YaK Ce€ HE 3Ha HU MECTO
y KOMe je pobeH, HM I'Ie Ce IIKOJOBAO, AU Ce CMaTpa HNa je Y4uo ca
[InaToHOBMM CTyZEeHTHMMA, akO W HUje OMO y camoj AkameMuju.

Hucy cBa Eyraummosa mena cauyBama. WM3meby ocranux, m3rybinene
Cy W BEroBe KihUre O KOHYCHUM IIpecenuMa, Koje ApxmMen HABOIU U KOje
ropuctu. Ho TO meno, Kao u jemHO paHUje O KOHYCHUM IIPEcelrMa, KacHUje
je 6urno npesasubeno 3axBasmyjyhu AnosoHMjeBUM pPagOBUMa O KOHYCHUM
npecenuMa. AmnosoHujeBuM pamoBuma ce HehieMo GaBuTh 300T HEOOCTATKA
BpEMEHA.

ITer Eyrmunosux nena je cauysano: Eaemewmu, Ilodayu, Jewewe duey-
pa, Penomernun Onmuxa. Ilpe o30umHUje TUCKycuje 0 Faemenmuma KPATKO
hemo ce mo3abaBUTU OBUM OCTAJUM IEIUMA.

Onmuka je 3ampaBo mocBehieHa paHO] MaTeMaTUUYKO] TEOPHUjU IEPCIIEK-
tue. Y ®0j Eykaunm msnamke cBOjy Teopujy MUPEKTHOT Bubema (makie
6e3 mpenaMama U peIeKCuje 3paka CBETIOCTU) MO KOjOj OKO IMAJbe 3PakKe
KOjUu My TYyjy o0 objerra. Y mesy KOPUCTHU PEe3yJTaT, KOjU Ce Ha BUIIE MECTa
nojaBipyje y crapum meiauma, na je tga <tgf arxo je 0<a< .

Leno Zewewe guzypa je cauyBaHO caMO y apalCKAM IIPEBOIUMA y KO-
juMa Ccy M30CTaBJLEeHM HEKM MOKA3U Kao Jaku. HapaBHO, OHO je KacHUje
NpeBeeHO Ha JATUHCKM, a MOTOM U Ha Apyre eBporcke jesuke. Cacroju
ce on 36 craBoBa y KOjUMa Cce pa3MaTpajy pas3He HOIeJle paBHUX (QUTYDA.
Ha npumep, y craBy 1 ce tpasku na ce Habhe mpaBa mapaJiesHa jemHoj
CTPaHUIX TPOYIJa KOja Taj TPOyrao Aejy Ha OBa Aeja UCTEe HOBPIINHE,
IIOK ce y cTaBy 4 Tpaku mpaBa KOja je mapaJieJlHa OCHOBUIIAMAa Tpale3a, a
nonoBu ra. llocrenmu cTaB Tpaku MOAENy YETBOPOYIJIA ¥ AaTOM OTHOCY
mpaBOM KOja MPOJa3u KpO3 AaTy TAUKy Ha jeTHO] OI CTPAHUIA TOT YETBO-
poyria.

Eyraunoso neno Ilodayu o ceemy cynehu je Hacraso kao nomatak Fae-
menwmuma. Canpsxru 95 TBphema koja ce TUUy HaJaKeHha PA3HUX BEIUYMHA,
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TeOMeTPHjCKUX TPAaBUIa O TAPAJEITHUM IPABUM U TPOMOPINOHATHAM BEJI-
unHama. Herka on TBpDhema Cy eKBUBaJIEHTHA DEIIaBamy KBAAPATHUX jel-
vaumna. Ha mpumep, tBphema 84 m 85 cy reomerpujcka Bep3uja Meco-
MOTAMCKUX METOIa 34 PEllaBalhe CUCTEMA jeTHAUNHA XY = az,xiyz b.

ITozabaBumo ce cama raaBHUM EyKInIOBUM OeioM, HmeroBuM Fiaemer-
MUMQ.

Eyxkmunosu Eaemenmu HUCY IPBO IO Ca TUM HACJIOBOM. 3HA Ce 3a
jom Tpu paHUja TakBa Jneiia, jeIHO O KBUX W O4 XUIOKpaTa ca XUOCA.
Ho, ona mucy cauyBana. Eaemenmu cy yiIOeHUK eJIeMEHTAPHE MATEMATHUKE.
Cacroju ce on TpuHaecT kiura (fanac Ou ce TO MPUTOTHAjEe MOTJIIO HA3BATH
riaaBaMa, aJyd KOPUCTUMO TPAIUNUOHAJNHY TepMUHOIOrUjy). IIpBux mect
kmura nocseheno je reomerpuju y pasuu, ciaenehe Tpu Teopuju Opojesa,
mecera HeCaAMEPJbUBUM BeJIMYNHAMA U IOCJIEIHEe TPU CKOPO Y IEIOCTU I'e€0-
MEeTPUjU IPOCTOPA.

Ha mouerky xmure nate cy 23 nedunumnuje. [Ipobiaem ca oBuM nedusn-
nzjamMa je y ToMe mTo OHe He meUHUITY MOjMOBe Ha OCHOBY Beh mosnarux,
jemHOCTaBHUjUX NOjMOBa. Penumo, nepumHunmja Tadke je ‘OHO IITO HEMAa
nenoBa’, mepuHUIMja IpaBe: ‘ayskmHA Oe3 mupune’. To cBakako HUCY
nedurHUNMje ¥ ITPaBOM CMUCIY Te pedn, MOryio ou ce pehim ma je To mokymaj
HEKOT Tojallihema, MOKIA moa yrumajem Ilmarona.

IMocne oBUX meduHWIMja Ciaeau TMET MOCTYJATa W HeT akcuoMma (Uiu
ommrTux ucTUHA). Paznuka 6u Tpebasno ma Oyne y TOME MTO CY aKCHUOME
OIIITE, OJHOCE Ce Ha CBe 00JacTU, JOK Cy IOCTYJIATU CIENA(YUIHO T'eo-
METPUjCKU.

ITocTymaTu

1. Moryhe je manpraru npaBy JUHUjY 04 OMIIO KOje Tauke M0 OUII0 Koje
TaudKe.

2. Konauna mpaBa JUHUja MOKE CE€ TPOLYKUTUA y MPABY JUHU)Y.

3. Mosxe ce onucaTu Kpyr ca ODMIIO KOjUM IEHTPOM U OMJIO KOJUM IOJIyIpeY-
HUKOM.

4. Cu npaBu yraosu cy MehycoGuo jemuaru.

5. YKOMUKO TpaBa JUHUja Cevue Apyre OBe IpaBe JUHUje W aKO je 30up
YHYTpaIlBbUX YIJI0Ba cCa jedHe CTpaHe Mame on 30upa ABa IpaBa
yria, OHIa ce, aKO Ce Te IpaBe JUHUje IPOIYy:Ke HEOTDAHUUYEHO, OHE
CEeKy ca Te CTpPaHe ca Koje je 30up TuX yriioBa MamU OJ ABA MPaBa
yria.
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Axrcuome
1. CrBapu kOje cy jemHake mCTOj cTBApHU jemHake cy u Mebhy cobowm.
2. Ako jemmakuM monare jenHake, LeJUHE CY jeaHAKE.

Axo ce jemHake omy3My OI jeqHAKUX, OCTAIU Cy j€THAKU.

CrBapu Koje ce morJyanajy jenHa ca gpyrom, jemnake cy mebhy cobowm.

oW

Ilenuna je Beha on memna.

Kao mro ce moxke Bumern, Eykaun ce Tpymuo ma na MUHUMAJAH OpPOj
nocrynara. Ha mpumep, mocTynar 3 roBOpU CaMO Oa CE€ MOKE KOHCTPY-
MCaTU KPYT Ca OaTVM IEHTPOM M JATUM OTBOPOM mmecrapa. Hewma peum o
TOME [a Ce HEeKa MyKUHA MOKe ‘TpeHeTw’ MOMONy mecTapa ca jemHe Iy:Ku
Ha apyry. lakme, oBme mMaMoO KOJAICUOMIAH ImecTap — Kala Ce IOIUTHE
ca mammpa, OH ce 3arBapa. Ha camowm mouerky, Eykann ce morpynuo na
MMOKasKe KaKO Ce OBa pPecTpuKIuja Moske npeBazuhu. To je ypabeno y mpsa
TP CTaBa IPBe KHBUTe y KOjO] MMa YKyIHO 48 craBoBa.

IIpBu craB roBOpM O KOHCTPYKIUjU j€THAKOCTPAHUYHOT TPOYILJaa Ca
3a,1aTOM CTPAHUI[OM.

Haxne, 3anmata je myx AB. Hamnprajy ce aBe Kpy:KHUIlE — jemHa ca
OeHTpoM y A UM NOJNyNpedyHuKOoM AB m apyra ca OeHTpoM y B um mctum
MOJYIPEYHUKOM. Y IIPECEKY OBe IBe KPYyikuie nodouja ce teme C TpasKeHOT
jemHAKOCTpAHWYHOI TpOoyria. HemMa HUKaKBUX KOMEHTapa KOju o0jarr-
HAaBajy 3aIlTO Ce OBE ABE KPY/KHUIE YOIITE CEeKy. EBUmeHTHO je ma ou
HaM Tpebao HEKM MOCTYJIAT O HEMPEKUTHOCTU Oa OmcMO TO 00e30emuiu.
Ho, Tora mema.

Y caemehem craBy ce roBOpM O TOME KAKO C€ O JaTe Tauyke A MOKe
HaHETU Iy:K jeqHake Ny:KMHE Kao 1 3amara ny:k BC, 3ampaBo Kako ce MOKe
wnahu ny:k dyuja je ny:KuHa jeqHAKA 30Upy AY:KUHA ABE 3amaTe IYKU.
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Hajope ce xoncTpyume jemHakocTpanuyHu Tpoyrao AABD, moTtom ce
HaJla3U IPecek Kpyra ca NeHTpoM y B u nosynpeuynnkoMm BC u nponyxemem
ny:xku DB. Komauno ce Haja3u mMpecek Kpyra ca meHTpoM y D moaympeu-
uuka DG u nponysxerka nyxu DA. JacHo je na je AH nys ucre AyyKUHE KAO
u BC. Tarxo cMmo mobunu na je mysxuHa ny:xu DH 3ampaBo 30up Ay:KuHA
nyxu AB m BC.

ITorom ce mokasyje m Kako ce on 3amare My:KM Behe Iy:KUHE MOMKE
OMy3€TH 3a1aTa LYK Mame Iy:KUHE.

Y mpBOj KBU3U Ce HaJjla3e TeopeMe O HMOLYJAPHOCTU TPOYIJIOBa, O CBOj-
CTBUMaA TapaJieJIHUX TPaBUX, & U KOHCTPYKIUje mapaJjenorpama. llocmaen-
wma mBa craBa — 47 m 48 mocsehena cy mnorkaszy I[luraropume Teopeme u
meHor obpara. Bepyje ce ma mokas Iluraropume teopeme Koju je oBme
npuKa3aH moTuuve ol camor Eykamna.

H
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Ioras je HeocmopHo enerantan. Hawmme, npumehyje ce ma je xBanpar
man AC jemHak IBOCTPYKOM Tpoyriy AAFB (kama ce OBAKO Kayke MUCIU
ce ma cy omrosapajyhe nmospmuue jemmake), jep je OCHOBMIA TOT TPOYTJIA
FA = AC, a Bucuna je AC. OsBaj Tpoyrao je nak jemax tpoyriy AACD
(momymapHu cy), a Taj OJBOCTPYKA TPOYTao je jemHak IPaBoyraoHuky AL
(ma, noreran ce kon Eyknuna npaBoyraoHUK TAKO O3HAYABA, & W 3aLITO Ia
He, JaCHO je O KOM ce OBjeKTy pajm, 3aIlITO YBOAUTH NOJATHE Tauke?) —
ocHoOBHUIIA Tpoyriaa je AD, a BucuHA je Ipyra CTPAHUIA IPaBOyraoHuka DL
(mapaBHO, HUje TO OykBaJHO BucuHa, DL je jemHako BUCHHU). 3akribydyje
ce ma je kBampar mam AC jemmak mpaBoyraouuky AL. Ha ciouuan mauwmn
ce mobuja ma je kBampar Ham BD jemnak mpaBOyraoHuky BL, Te ce Tako u
nobuja ma je 36up xBamgpara man AC u BC jemnak kBaapaty mHanm AB.

Bpenua je cnomena unmenuna na Eykaun onmax mocise mokasa [Turaro-
puHe Teopeme maje u moKa3 obpaTHOr TBphHema — yKOJMKO 30Up KBaapara
HaI JBE CTPAHUIE y TPOYIJIYy jecTe jemHak KBaapary Hanx Tpehowm Te nBe
IpBe cTpaHule obpasyjy IpaB yrao.

Hpyra xmura Eaemenama je kpahia (canpsxu camo 14 crasosa) u Behu
€0 He je IOMaJio HeoOWUYaH 3a Halle IMouMame HacTaBe reomerpuje. Ty
Ce HajBUIIE PAIU O TPUKO] zeomempujckoj anzedbpu. Hamme, kpusa y rpuroj
MaTeMaTUNU HacTaJa 360r mpobsema HecaMepJbUBOCTHU je, KaOo IITO CMO
Beh pekau, yrtunana Ha TO I'prm moumsmy ma cBe OpojeBe um Bese Mmebhy
BUMa u3pakaBajy momony myku, HOBpIIMHA U caumuyHo. Ha mpumep, mpBu
CTaB TJIaCu:

Ako cy paTe ABe npaBe NMHWjE W jeAHA OA kMKX ce nojenn Ha 6uno koju 6poj
oAcevaka, OHA je NpaBoyraoHuk oApebeH ca Te ABe MpaBe NUHWUje jeAHAK NPaBo-
yraoHMuMma Koju cy oApebeHn TOM HeMceueHOM MpPaBOM JIMHWJOM U CBaKUM Of
oAcevaka.

HapaBuo, oBme cy Te mpaBe JuHHUje 3aIpaBO Oy:KU U OBO HUjE HUIITA
APYTO OO 3aKOH NUCTPUOYTUBHOCTU 38 MHOMKEHE:

A P R B

AD-AB = AD-AP+AD-PR+AD-RB (mapaBHo, MOe 1 010 Koju Opoj menosa,
CIIMKa, Ce OJHOCU HA MOJAENY HA TPU Aeiia). Y KACHUJUM KEUraMa Ce HAJIA3E
U OKA3W 3aKOHA aCOIUjATUBHOCTU U KOMYTATUBHOCTHU 38 MHOKEIHE.

CraB 5, Ha KOMIIMKOBAH HAUMH (OpMYyIuUIIe GOPMYIY 38 PA3IUKY KBa-
npaTa, Ipenu3HUje Ty je MoKa3aHo ma je (a+b)(a—b)+b?=a?. Cge je oBo
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BE€3aHO U 3a peNlaBamke KBaJpaTHE jelHAUMHE, CIUYAH OUjarpaM, KOjU Ce
KOPUCTHU 3a NOKa3 OBEe UNMILEHUIlEe, KOPUCTU C€ U 3a pellaBame jeTHAYNHE
ax—x*> = b*>. Hehemo ce merasmuuje TuMe GaBuTH.

ITocnenmwa Ttpu crasa cy 3anumiuBa. Cras 12 maje ¢popmyinainujy ko-
CHHYCHE TeOpeMe 3a TYHOyIJIi TpOoyrao (HapaBHO (GopMyianuja YKbYIyje
Taj TYIM yrao), DOk cras 13 gaje gopmynamnujy Te TeopeMe 3a OMITPOYIIIU
Tpoyrao. Uaycrpanuja 3a cras 12:

o

D B A

Peunma ce omucyje ¢popmyna: AC?> = AB?+BC?+2AB-BD. Hapasuo, 0BO ce
JIAKO TOKa3yje OBOCTPYKUM Kopuimhemem [lurtaropume Teopeme.

Cras 14 raacu: Koucrpyucaru KBaapaT jeqHak MPaBOYTaOHO] CJIMIM.

Ilakye, oBae eKCHIUIMTHA POpMYyIaluja HUje Ja Ce HOKaKe HEIITO, HETO
Ia ce MOKa)ke KaKO Ce MOMKe M3BECTHU KBaAPaTyPa IPOU3BOJBLHOT MHOTOYTIIA.
Y omrosapajyhoj caumu Koja MIyCTPyje CTaB HAJA3U Ce OMUC KBAIPaType
HEKOT Tpale30ua, ajd je jacHO OJa Ce€ TO MOJKe YPaIUTU 33 OWio KOju
MHOroyrao. Hajumpe ce 3ampaBo, Ha OCHOBY BUIIIE CTABOBa U3 IPBE KIHUTE
KOHCTATYje Ja IOCTOjU NPABOYIaOHWK 4YHja je NOBPIIMHA jeTHAKa IOBP-
MIMHY AATOT MHOTOYIJA, & CYNTUHA CTaBa je Aa MPaBOYTaOHUK CBeIe Ha
kBanapar. MHTepecaHTaH je Taj HU3 CTABOBA Y KOJUMAa C€ IOCTEIEHO HAJA3U
Taj TPaAKEHU NPABOYTAOHUK, YUTAOIMMA IPEIYIITAMO A4 WX IOTPAKE aAKO
UM je TO 3aHMMJBbMBO, HO MU TO HelieMO OBne naJbe MOKA3WBATH.

lenepanno ce cmarpa ma je MaTepujasl KOjU je TPEACTAB/LEH Yy IPBE
IBe KibUre yriaaBHOM pesyiarar pana l[luraropejama. Tpeha u uerBpra KH-
jura 6aBe ce TeOMETPHUjOM KPyra M CMATpa Ce Ia Taj MaTepUjasl YrIaBHOM
nmoTtuye ox XwuImokpara ca Xwmoca. IIpBu craB y Tpehoj Kmu3um roBopu
O KOHCTPYKIUJU IIEHTPA KPyra, OOK IOCJIEeImU, CTaB 37 Caap:Ky TBPDHeme
AOOpPO HAM TTO3HATO: PA% = PB-PC, rne je P Tauka BaH Kpyra, A IOoOupHA
Tauvka TAHTE€HTE Ha KPYTr Koja mpoJja3u Kpo3 P, nmok cy B m C mpeceune
TauyKe ceumlle Kpyra Koja mpoJia3u kpo3 P. Y uerBpToj kmou3m uma 16
CTaBOBAa U OHU C€ yIJIABHOM DaBe NPABUJIHUM MHOIOYTJIOBUMA YIUCAHUM U
OIKCAHUM OKO KPyTra.
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Ha mpumep, 16. ctaB roBOpM OmUCYje KOHCTPYKINU]Yy MTPABUJIHOT TET-
Haecroyria. HaumMe, KOHCTPYUINY ce je JHAKOCTPAHUYHU TPOYTA0 U MPABUI-

HUM IeTOyrao KOjU MMAajy jeTHO 3ajenHudko Teme. UV moToM ce KoHcTaTyje
Ia je caMo mMOTPeOHO MPEMOJIOBUTH JVK BI. Ta nobujeHa Tavyka HaAM Tala
naje u CTpaHuIly TpaskeHor mpaBuiaHor metHaectoyria BE. Cras 11, mak,
ONMUCYje KOHCTPYKINU]y MPABUIHOT METOYTJIA YOIUCAHOT ¥ KPYT

U Ta je KOHCTpYyKIUja Oa3vpaHa HA KOHCTPYKIUJU jeTHAKOKPAKOT TPOYIJia
4Ynju Cy yIVIOBU HA OCHOBUIU jeTHAKUA OBOCTPYKOM yIiIy Kon Bpxa. Ilorom
ce nyk AT monoBu m tako ce Habe CTpaHMIA IpaBUIHOr meTOoyraa. A
KOHCTPYKIONja TPaKeHOT jeIHAKOKDPAKOr Tpoyria omucaHa je y craBy 10.

Ilera kmura cagpxu nybsse nojmose. Ty ce pasmarpa Teopurja IpoOIOpP-
nrja. Kmura je y Besukoj mepu Oasupana Ha EynoKCOBUM pe3yaTaTuMa.
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O medururnuju 5, cmo Beh numcanu panuje, HOK je mepurUIja 4 OHO IMTO
HaM je caja TMO3HATO Kao ApxmMmenoBa akcuoma (a u cam ApXuMen TO
npunucyje Eymnokcy):

Kaxe ce pa cy ABe BeNMuMHe y OHOCY jefiHa NpemMa ApPYroj ako HEKM YMHOXaK Ma
Koje oA HUX MOxe BuTKn Behin o Apyre.

U oBy medmHMIMjy CMO CHOMUBAIM Kaga CMO rosopmam o Eymoxcy.
[Toenra je ma ce oBme roBopu O ynmopeauBOCTH aBe BeauuwnHe. Ha mpumep,
Oy U KBaJApaT HUCY YIODPEIUBU.

Bpoj craBoBa y kmusm je 25 u y H0j UMa BUIIE CTABOBa KOjU TOBOpE
O CBOjCTBUMA MPOIOPIUja, A U CTABOBA KOjU TOBOPE O CBOjCTBUMAa OpPO-
jéeBa MOMyT aCOIMjATUBHOCTU MHOKEHA WU AUCTPUOYTUBHOCTU MHOKEHA
npema cabupamy.

Y mecToj K®u3M, y K0joj uma 33 craBa, TeOpUja IPONOPIKja Ce IpUMe-
BYyje Ha cangHOoCTH pas3Hux ¢urypa. Ho, HaBenquMo u jenHy BaskHY Oe(uUHu-
1jy KOja Ce OBIE HOjaBJbYje€.

Hepurnunja 3. Kaxe ce pa je AyX mofiesbeHa y Kpajib0oj MU CPefr0] pasmepu
(HenpekmAHO) ako Uena Ayx cToju npema sefiem Aeny kao Befin [eo npema Marem.

OsBo je uyBeHu ‘3naTHu mpecek’. Hwmcmo cmomenynu panuje, aam axo
Cce CTpaHWIA OPABUIHOT METOYIJIA IMOCTABU Iy:K EErOBE AMjarOHaJie, OHIA
uMaMO OBy mogmeny ny:xku. Y craBy 30 mOKasyje ce Kako ce Oy:K e
HA OBaj HauWH. TepMUH ,HETPEKUIHO  V HAIIOj JUTEPaTypU je Be3aH 3a
UME,EHUIY A& Ce OBaj MpOoLeC HUWKaa He 3aBpmasa (Kao MTO CMO BUAEIU
pamuje).

Samummpus je cras 31 (remepasusamuja [luraropune Teopeme, ceTure
ce u KBaJpaType ‘Mecena’):

Kop npasoyrnunx Tpoyrnosa ¢urypa KOHCTpyMcaHa Ha CTpaHu Hacnpam npasor yrna
jeAHaka je 36Mpy CIMYHUX U CAMUYHO KOHCTPYMCaHUX ¢urypa Haj CTpaHama Koje
obpasyjy npas yrao.

Cenma, ocMma u meBeTa Kmura nocBehene cy Teopuju 6pojeBa, HAPABHO
y reomerpujcroM pyxy. lloumme ce medpuHUIMjaMa TapHUX U HETAPHUX
OpojeBa, IPOCTUX U CIOKEHNX OpojeBa, HapHO-HENAPHUX, HEeTapHO-HeIap-
HUX, KBaJpaTHUX U KyOHUX 6pojeBa. Taxkobe Ty mHamaszumo m nepuHUIM]y
caBpIIeHOT Opoja — TO je oHaj Opoj kKoju je jemHak 30UpPy CBOjUX TPABUX
nenunana. lIpBa mBa craBa cy mocBehena EykammoBoMm anropuTMmy mpeko
Y3aCTOIHUX OOy3MMama Kao IITO cMO Beh mmcanw. Y IpPBOM CTaBy ce
3aIpaBoO T'OBOPU O TOME Oa ako ce nobuje 1 Ha Kpajy TOr ajJropuTMa, OHIA
cy 6pojeBu y3ajaMHO IPOCTU, & OAPYTU CTAB TPAKU M1a CE ONUIIE HAJAKECHE
3ajequuuke Mepe (He 3ajeIHUYKOr NEJIUOLA, TEPMUHOJOTUja je HPUIIAro-
DHena reomerpuju) 3a GpojeBe KOjU HUCY y3ajaMHO IPOCTU. Y OBO]j KEHU3U
uMa U APYTUX MO3HATUX CBojcTaBa OpojeBa. Ha mpumep, cras 24 kake ma
aKO Cy a U C y3ajaMHO IPOCTU U aKO Cy M b U ¢ y3ajaMHO IPOCTU, OHIA CY
To 1 ab u c.
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OcwMma Kmura Huje IPEBUlle 3aHUMJBUBA 38 MOAEPHOT UUTAOLA, TOK Me-
BeTa CaAP:KU HEKOJWKO 3aHUMJBUBUX pe3yiarata. Ha mpumep, cras 20:

[MpocTux BpojeBa je BULLe 0Of CBaKe 3ajaTe MHOXMHE NpocTUX Bpojesa.

Hapasuo na Eykaun we rake ma mpoctux OpojeBa mMa OECKOHAYHO
muoro. Ilojam Geckomaunoctu je jom nmasnexko y Oynyhuoctu. On kake
na mpocTux OpojeBa mMa BUIIE OJ MA KOJE KOJIMYMHE mpocTtux O6pojesa.
Ilokas je onaj xoju mOOpPO 3HAMO: aKO je OaTa HeKa KOJIUYWHA IPOCTUX
OpojeBa, CBe X MOMHOKUMO U H0AaMo jemuuuily. Ananusupajyhu taj 6poj
nobuja ce ma MOpa na MOCTOJU jOII HEKU MPOCT OpOj CEM TUX 3aTATUX.

Cras 35 peunMa Ha 3aHUMJLUB HAUWH OMKUCYje METO 3a HAJaKEme CyMe
reomerpujcke nporpecuje. Vicnucarno ¢popmysom To je ciaenehe:

Ay —ay G —a

ar+---+ay ai
OnaBzae HUje TEMIKO M3BECTU POPMYILY:

aq"—a

a+---+ap=———.
qg—1

[Mocnenwu, 36. craB roBopu 0 GOPMYJIN 38 HAJNAKEIEE CABPIICHUX OPOjeBa.
Y MomepHuM TepMuHEMA TO je ciaexmelie: ako je 36up 1+2+---+2" ! opoct
6poj, omna je 6poj (1+2+---+2""12"71 cappmen 6poj. Hapasmo nuje
TEMIKO TPUMETUTU Ma, aKo je OpPoj 14244271 =21 IIPOCT, OHJIA U
O6poj n mopa butu npocrt. Haume, ykoauro je n=ab, rue cy a,b>1, ouna
je

1

2t —1=2—1= (29" —1= - (29" T+ 2741,

['pru cy 3manu npsa uvetupu caspiieHa Opoja: 6, 28, 496 u 8128. Ojxep
je TMoKa3ao ma je CBaKM MapaH caBpilmeH OPOj ympaBo TOpeHaBeIeHOT 00-
aura. OHO mITO ce M Jajbe He 3Ha je na au mMa OGeCKOHAYHO MHOTO MapHUX
caBpIIeHuX OpojeBa, Kao U 14 JIU YOIIITE MOCTOjU HelapaH CaBPIIeHU OPOj.

Ilecera kmura je Hajobumuuja u HajroMniankoBauuja. OHA CANPIKU YaK
115 crasosa m mocsehena je mpobGiemy (me)camepsmupoctu. Ha camom
MOYETKY HAJIA3UMO HEKOJIMKO CTABOBA KOjU TOBOPE O AJITOPUTMY 38 UCIUTU-
Bame CaMepPJLUBOCTU BEJIUYNHA KOJjU CMO PaHUje CIOMUBAIU. 1y ce UCTude
Ioa Cy BeJWYMHE HeCaMepJbUBE YKOJIUKO Ce MOCTYIaK HUKAIA He 3aBpIIa-
Ba, a a Ceé TAaKO HaJIa3W 3ajeIHUYKA MepPa YKOJMKO Ce HOCTYyIaK 3aBpIIa-
Ba. Ilorom caemm U3 ctaBoBa O MehHycOOHMM OAHOCUMA CAMEPJLUBUX U
HecaMepJbUBUX BeJIWUYMHA. Pa3MaTrpajy ce Ay:Ku caMepJbrBe Y CTEIeHy,
Muciaelim mpuToM Ha APYyrUW CTENEH, Tj. ABE BEJUYUHE UYUjU Cy KBAAPATHU
HecamepsuBu. U cioxkenuje popMupane BeIndumHE. 3amnpaBo Ty Ce pas-
MaTpajy, y CaBpEeMEHUM O3HAaKaMa, BEJUYUHE OOIUKA ai\/ﬁ Ja+ \@,

vV ai\/g, A/ \/Ei\/g. Ty cy m mocTynnu pannoHaJIU3aIje Pa3IoMaKa 00-
JIVKa, ﬁz, m. Jacno je ma pasmarpame 0BakO GOPMUPAHUX BEJIUUUHA
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0e3 MomepHe HOTaluje HUje Jako 3a mpaheme U cTora ce oBa Kwmura Fae-
MEHAMA CMATPAJIa HAJHETOCTYIIHI]OM.

[Mocnenmwe Tpu rwure cy y uHajsehoj mepu nocseliene crepeomerpuju.
Jenanaecra Kmura moumme HU30M AePUHANMjA, OO KOJUX Cy HEKe IpPOoO-
JleMaTUYHe Ca JIOTUYKOT acCIekTa, momnyT , Teso je oHO mTO MMa IYKUHY,
myprHy u nybuny”, ,['panuna rena je moppmmua”. Ilocumenme nedurnm-
nuje cy meUHUNMje IPABMIHUX IOJaMelapa: KOIKe, OKTaeldpa, MKOocaeapa
u noxexaenpa (mupamMuia je panuje neGUHUCAHA, Ma OBAE HEMA NePUHU-
muje terpaenpa). CTaBoBM KOjU cilefe ce TUUY ONHOCA NPABUX U DAaBHHU,
Ha IPUMeED:

Cras 3. Ako [fBe paBHW Ceky jefiHa APYrY, HMXOB MPECEK je Mnpasa.
Crae 14. PaBHn ynpasHe Ha UCTOj NpaBoj napaneHe cy.

Kacuuju craBoBu ce omgHOCEe Ha POrJbEBE, 3AIPEMUHE Mapajeenulens u
CJIIMYHO.

IlBanaecTa KmUra je KpaTKa 1 IIOUYUKL€ HaMa I[06p0 IIO3HATUM CTaBOBUMA:

Cras 1. CnnuHn MHOTOYrOBK, YINCaHW Y KPYroBE, OAHOCE Ce jeflaH Npema Lpyrom
Kao KBafpaTu Haj MpeyHnumnMa.

Cras 2. Kpyrosu ce ofHoce jefjaH npema ApyroMm Kao KBaApaTu Hah MpevHnumma.
IToroMm cienme cTaBOBU KOju ce TUUy 3ampeMuua Teaa. Ha mpumep,

Crae 7. Ceaka npusma ca TPOYrjioM y OCHOBM MOXe Ce Nofenutu Ha Tpu meby
coboM jefHake NMpaMuie ca TPOYrNnoBMMa Y OCHOBaMa.

Cras 10. Ceaka kyna je TpefinHa Basbka, ako MMajy UCTY OCHOBY U jeAHAKE BUCKHE.
HOCHeﬂH)a, TpUHaeCTa KBhUr'a HOCBel’_leHa je IIPpaBUJHUM IIOJIEe IPpUMA.
Omna mountbe cienefivm cTaBoM.

Cras 1. Ako je Oyx nofgesbeHa HenpekngHo, 6rhie keagpaT Hag 36upom eefier fena
W MONOBMHE Lene OyXW jefHaK NeTOCTPYKOM KBaApaTy Haj TOM MOSIOBUHOM.

Hawma mpuje temrko na ce y To yBepumo. Hamme, ako je mena oy a, a X
je Behu meo, ouna je a:x=x:(a—x). Hobuja ce kBaapaTHa jeqHAUNHA

*+ax—a®=0.
OmaBne cienu na je

(x+g)z:x2+ax+(g)2:a2+(g)2:5(§)2.

Hapasuo, omasae Huje temko nahu ronmko je x. VI caemehux met craBoBa
naje pesyJiTare 3a 3JIaTHU Tpecek, a u craB 9 je y Be3u ca muM. Cras 10
j€ 3aHUMJbUB.
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Cras 10. Ako je y Kpyr ynucaH mpaBufiHM netoyrao, 6ufie kBagpaT cTpaHe Tor
netoyrna jefjHak 361py KBajpaTa CTpaHe NPaBUITHOr LLECTOYrNa U CTPaHE NPaBUIHON
JeceToyrfia ynmcaHux y UcTm Kpyr.

IIpen cam xpaj Faemenama, y craBoBuma 13-17 ompebenu cy omaocu
KBaIpaTa UBUIIE U KBAAPATA IIPEUHUKA ONMUCAHe chepe 3a TPaBUIIHE TOIUEIPE:

Tesno OIHOC
2
TeTpaenap 5
1
OKTaenap 3
XeKcaenap 3
rKocaenap 5+1?)/g
3—1/5
IOAeKaeaap 6‘[

Y mocnemmem ctaBy Eaemenama Hajupe ce mopemne WBUIE MPABUIHUX

noauegapa, a y APYyroM neJjay TOoI' CTaBa Ce HOI{aSyje Oa HeMa OJpPpYyIrux
IIPpaBUJIHUX IIOJHUEdapa CEM OBUX IIE€T.

3uauaj Eykmumosux Eaemenama je orpoman. Cacrasmernu cy okxo 300.
TOMUWHE T. H. €. W KOMUPAHU Cy BEJUKU Opoj myTa. ¥ TUM KOUUPAmUMA,
JOJaBaHU Cy KOMeHapu, HeKe NoJaTHe uHpOopMalyje, IOJATHN CTaBOBH, IIa
Yak M AOJATHE NBE KIHUTe 3a KOje Ce WIAaK 3Ha Ja HUCY OO0 OPUTMHATIHUX
Eaemenama. Cmarpa ce na je 6uino OKO Xuibaly U3ama OBOT Jeiia.
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