
Algebra 1, primer ispita

1. a) (10) Dokazati da je (G, ·) grupa, gde je G =
{[

a b
0 1

]
: a, b ∈ Z, |a| = 1

}
.

b) (10) Dokazati da je H =
{[

1 a
0 1

]
: a ∈ Z

}
normalna podgrupa grupe G.

v) (10) Dokazati da je (G/H, ·) cikliqna grupa i odrediti joj red i bar jedan generator.

2. (20) Odrediti sve podgrupe grupe D5.

3. a) (9) Odrediti sve primitivne korene modulo 17.

b) (8) Rexiti kongruenciju x3 ≡ 3 (mod 17).

v) (8) Rexiti kongruenciju x2 + x ≡ 6 (mod 17).

Kratka pitaǌa

1. (2) Navesti definiciju podgrupe.

2. (2) Kako glasi Lagran�ova teorema?

3. (2) Navesti definiciju centra grupe.

4. (2) Kako glasi tre�a teorema o izomorfizmu za grupe?

5. (2) Navesti definiciju deliteǉa nule u prstenu.

Kratke pitalice, obavezno je kratko obrazlo�eǌe svakog odgovora

1. (3) Ako u nekoj grupi za elemente x, y i z va�i da je xyz = e, da li sledi da je i yzx = e?

2. (3) Da li je grupa S3 izomorfna direktnom proizvodu neke dve netrivijalne grupe?

3. (3) Neka je n > 1. Qemu je jednak proizvod svih n-tih korena iz jedinice?

4. (3) Neka je A kom. prsten sa jedinicom, I /A i a, b ∈ A. Da li iz a2−b2 ∈ I i a+b 6∈ I sledi a−b ∈ I?

5. (3) Da li postoji Abelova grupa A, koja sadr�i taqno qetiri elementa reda 2?

Dokaz

(10) Dokazati Koxijevu teoremu.


