3apmarak 0.1. 3a koje m,n € N riocroju cydMepsyja f: RP™ — S" Koja HUje CypjeKTUBHA?

Pememe @ CydMmeps3uyja je mo [Iprme E OTBOPEHO IIpecIruKaBambe, a KAKO UMa KOM-
makTaH aoMeH RP™ oHza je 1o JleMu & U 3aTBOPeHO. 3aTo je ciuka f(RP™) 1 0oTBOpeH
U 3aTBOPEH HellpasaH IIOJCKYII II0Be3aHor mpocropa 8", oxgakie je f(RP™) = S, Te je f
CypjeKTUBHO. /[akiie, Tpa>keHU m, n € N He 11ocroje. A

3aparak 0.2. /[okasaTH Jia ce IIPOM3BOJHHO IVIATKO IIpecaIUuKaBamke U3Meljy MHOTOCTPYKO-
CTHU MOJKe paCTaBUTHU Ha KOMIIO3UIIM]jy CySMep3Hje U CMelllTama.

Pememe . [1aTko mpecivKaBame f: M — N je KoMIO3uIiyja Ipojeknuje my: MxN — N
U IIpecyivKaBamwa j: M — M x N Koje je gato ca j(p) = (p,f(p)) 3a p € M. OBa IIpecjuKa-
Bama Cy OUUIJIETHO IJIaTKA, 4 BbUX0Be JaKOSHjeBe MaTpPHIle Y OJHOCY Ha ofroBapajyhe
KapTe UMajy jefUHUUYHY II0AMaTPUIy Te Cy IIYHOI paHra, OflaKJie je 7y CydMep3uja, a j
uMepsyja. /l0faTHO ) je MHjeKTHBHO Ca HeIlIpeKUIHUM UHBepP30M (PeCTpUKIHja IIPojeK-
IYje Ha rpadukK), Te U CMelITame. A

3agarak 0.3. Onpenutu V € X(R?) 3a Koje je [0x + X9y, [Ox, V]] = 0 = [V, 9] Tako fa Baku
V0,00 = (9x)0,0) + () 0,0) B V(1,1) = 3(0x)1.1) + 3(9y)1,1)-

Pememe @ Oty 08JIMK BEKTOPCKOT 10Jka je V = F(X,y)0x + H(X,y)0y, 3a HeKe IJIaTKe
dyHukimje F, H € §(R?), omaxite u3 [V, 8] = 0 josujamo
OF OH

Ox

ofakJe ciaenu OF /0y = 0 = 0H/dy, Te F(x,y) = f(x) u H(x,y) = h(x) He 3aBuCe o7 y. /lpyra
jefHaynHa Jaje

0 - [8)( + Xay, [ax,fax + hay]] - [ax + Xay,fax + h/ay] :f,ax + h”ay —fay,
opmakie cegu f' = 0u h” = f. 3aroje f=Ax+Buh” = A, te h = (A/2)x* + Cx + D, mrto

Zlaje OIIIITH OOJIVK pelllerha

0 A 0
V= (AX+B)-— + <§X2 + CX—i—D)@,

3a IIPOU3BOJbHE KOHCTaHTe A, B, C,D € R Koje 3aBHUCe 0f J0JaTHUX ycaoBa. M3 ycioBa 3a
BEKTOP V(g 0) f06HjaMo0 B = 1 1 D = 1, 10K U3 yc10Ba 3a BeKTop V(q 1) HodujamMo A + B = 3
UA/2+C+ D= 3,mr0 faje A = 2u C = 1, 3a KOHa4YaH pe3ysrar

0 0
V=(2x+ 1)§+(X2+X+ 1)@,

IIITO je jeJUHCTBEHO pelllere. A

3apmarak 0.4. Heka je Q = {(x,y) € R? : x > 0,y > 0} 0TBOpeHa IIOMHOTOCTPYKOCT Off
R?>u f: Q — Q mato ca (u,v) = fix,y) = (xy,y/x). [lokasaru fa je f mudeomopdusam u
HU3padyHaTH f, (X0x +Yoy) U f. (YOx).

Pememe @ U3 (u,v) = (xy,y/x) podujaMmo UHBEP3 (X,y) = (1/U/V,/uv), Te je OUUIIeTHO
ma cy fu f~! rmarka, ofHOCHO ja je f nudeomopdusam. JakoSHjeBa MaTPHILA je

ou ou
nor= (5 #)-(% 1)
ox 9y X2 X



Te Kako je det Ty, f = 2y/x # 0, TO 0AATHO MOXKEMO IIOTBP/UTH Jia je firupeomMoppusam.

W3 pauyHa
g = (% 1)) () -2
ron)= (2 1) (3) - (fj) — Y0~ 0P )b,

IOSHjaMO f, (XOx + Ydy) = 2udy U fo(y0x) = uvdy — v2oy. A

3amarak 0.5. VICITUTaTH /1a JIX je IpeciuKaBabe f: FP1 — FP! maTocaf(t: 1) = (e’ : 1) 3a
teFuf(1:0)=(1:0) marko, rmejeF =RumuF = C.

Pememe @ 3a IMpoM3BOJBHY TauKy (X : 1) € Uy = FP1\ {(1 : 0)} “MaM0 KOOpAHUHATHY
perpeseHTarujy @, o fo @, Lox (pz(e"2 1) = e’ KOja je Iy1aTKa, Te je JOBOJ/bHO JJOKa3aTU
Ia je fraaTko y Tauku (1 : 0). PerpeseHTalija y OKOJIMHHU Te Tauke je h = ¢4 o fo @ 133
Koje je h(x) = @, (f(1: X)) = @, (e'/** : 1) = e~1/** 3a x + 0 y3 gogaTHO h(0) = 0.

3aF = Rumamo h(x) = [(x?) 3a x € R, r7ie je | uyBeHa HeaHATUTHYKA IJIaTKa QYHKIH]ja
us (@), Te je h IJIaTKO Kao KOMITIO3HUIIHja ITIaTKUX QyHKIHja U fje tatkoy (1: 0).3aF =C
uteRjelim; ,gh(1t) = 0 1 lim,_, h(it) = oo, Te h HUje HellpeKUAHO Y 0, a f HUje IJIaTKO ¥
(1:0). Jakre, fje rmaTko 3a F = R, a HUje r1atko 3a F = C. A

3agarak 0.6. /[okasaTu a je {(x:y:z) € RP? : xy = z?} MOAMHOTOCTPYKOCT off RP?.

Pememe @ JlaT rozickyt M C RP? je mipe cBera mo8po pedpuHrcaH jep (tx)(ty) = (tz)? 3a
t # 0 BayKH aKO M CaMO aKo je xy = z2. Takolje, JIaKO je IPUMETHUTH fia je f: RP? — R 1060
neduHMCaHO ca

Xy — z*

f(xd’iz):m,

Te 1a je M = f~1(0). V pBoj KapT ©MaMmo fo gy * (X, y) = (X —y?)/(1+x? +y?), IITO je IaTKO
ca JakodHjeBOM MaTpUILIOM

—1y/ _ (AP y?)=2x(x=y?*) =2y —2y(x—y3)\ _ [(1-xX*y 42xy*  —2y(14x+x3)
(fooi) (xy) = ( A y2)? (ESEvaY ) = ( (ESEEvAY (ESEEvAY ) )

ITo je paHra 1 ocuMm 3ay = 0 1 x = +1, ofHOCHO 3a Tauke (1: +1:0) ¢ M.V npyroj KapTu
uMaMmo fo ;1 (x,y) = (X —y?)/(1+x? +y?), ca CHMETPHYHUM pe3ynTaToM. Y Tpehoj KapTu
jefo gog1(x,y) = (xy — 1)/(1 + x? + y?), I1ITO je WIaTKO ca JaKoSHjeBOM MaTPHUIIOM

(fo 0 1Y (x,y) = YAy -2X(0y-1)  x(AXP4yH)-29(0y—1) | _ (y+2x=xEy+y®  x+2y—xy*4x3
(p?, 7y - (1+x2+y2)2 (1+x2+y2)2 - (1+x2+y2)2 (1+x2+y2)2 ’

IIITO je paHra 1 0CHM 3a pelllerhe CHcTeMa Yy + 2X — X2y + y3 = 0 m X + 2y — xy? + x3 = 0. Ako
IIPBY jelHaYHNHY IIOMHO>KHMO Ca X, a IPYTY ca y ¥ cadepeMo, osujaMo 2(x% 4+ xy +y?) = 0,
o je Mmoryhe camo 3a x = y = 0 Koje ogroBapa Tauku (0: 0: 1) ¢ M.V cBakoM cayvajy M
je peryJiapHH CKyIIl HUBOA M 3aTO IIOAMHOIOCTPYKOCT o1 RP%. A



