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ZADATAK 1.

Zadatak : Nadi (bar jedan) novi projektivni sistem u ¢ijim je afinim koordinatama preslikavanje Az} = 2o,
Azl = 3x1 — x2 homotetija.

Resenje : Dato preslikavanje moze se zapisati kao X' = g _21 - X. Karakteristicni polinom matrice
preslikavanja bice y(A) = —A(=1—=X) —=3-2 = A2+ X -6 = (A + 3)(\ —2). Sopstvenim vrednostima —3 i 2

odgovaraju redom sopstveni vektori (—2,3) i (1,1), te su fiksne tacke preslikavanja (u starom sistemu) (—2 : 3) i
(1:1). Homotetija na pravoj ima za fiksne tacke centar homotetije i beskona¢no daleku tacku. Da bi resili zadatak
moramo fiksnim tackama dodeliti koordinate beskona¢no daleke i centra homotetije u novom sistemu. Ukoliko Zelimo
da se homotetija jasno vidi uzeé¢emo da je centar homotetije nula. Zato ¢emo u kolone matrice prelaska upisati vektore

predstavnike fiksnih tacaka. Na primer C' = ( 2

3 } >, Sto zapravo znac¢i da je nova baza f; = —2e; + 3es i

1/ —
fo = e1 + ea. Matrica prelikavanja u novoj bazi biée C~1AC, te kako je C~1 = 3 ( 31 9 > imamo
1 -1 1 0 2 -2 1\ (-15 0 -3 0
cAC < 3 2 3 -1 3 1) 0 1 0 2
. . . / p p 3 ..
. U novom sistemu preslikavanje je dakle Ax] = —3z1, Az}, = 229, odnosno afino 2’ = 5% Sto je ocigledno homotetija.
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ZADATAK 2.

Zadatak : Date su tri konkurentne prave p,q,a i tacke Ay, Ay, A3 na pravoj a. Ako su fi, fo, f3 perspektivna
preslikavanja prave p na pravu ¢ sa centrima A;, Ay, Az (tim redom), dokazati da vazi fi o fy ' o f3 = fzo fy ' o f1.

ResSenje: Potrebno je i dovoljno pokazati da za proizvoljno P € p vazi (fgofglofl)(P) = (flof510f3)(P). Neka
je Q1= fi(P), Pr == f31(Q1), ti A1PNAsPy = {Q1} ineka je Qo := f3(P), Py := f5 ' (Q2), tj AsP N AsPs = {Q1}.
Primenimo 1i Papasovu teoremu na kolinearne trojke Ai, As, A3 € a i P, P, P, € p dobi¢emo tri kolinearne tacke
odredene sa A1 PN Ay Py, AP N AaPy, 1 A1 P, N A3P;. Prve dve tacke su @1 i Q2 i one odreduju pravu ¢, odakle
za {Q} = AP, N A3P1 vazi Q € q, odnosno A1 P, N A3P1 nNqg = {Q} Kako je sada A1 P, N q = {fl(PQ)} 1

A3Pr N q = {f3(P))} to mora biti f1(P2) = Q = f3(Py), odnosno fi(f5 *(f3(P))) = fa(f5 (f1(P))), sto dokazuje
tvrdenje. [J

ZADATAK 3.

Zadatak : Metodom odstojanja data su temena A(A’, Ag) i B(B', Ap) pravilnog tetraedra ABCD. Ako je AB
paralelna ravni m, a C'D sa ravni 7 zaklapa ugao od 7/6 konstruisati projekciju tog tetraedra.

ZADATAK 4.

Zadatak : Metodom tragova i nedogleda date su tacke S¢ € p¢(P, PS) 1 Ve € ¢¢(Q, QS,). Predstaviti projekciju
prave kupe sa vrhom V i sredistem osnove S, ako je pre¢nik osnove jednak visini kupe.



