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ZADATAK 1.

Zadatak : Taqke A(1), B(2), C(3) projektivne prave, zadate svojom afinom koordinatom, uzete su
redom za bazne taqke i jedinicu novog homogenog sistema koordinata. Neka je D(∞) taqka sa beskonaqnom
afinom koordinatom. Odrediti dvorazmeru (ABCD). Napisati formule projektivnog preslikavaǌa f
koje preslikava taqke A, B, C, redom u taqke B, C, D. Koja je afina koordinata slike taqke D pri
preslikavaǌu f?

Rexeǌe : U standardnom afinom sistemu koordinata (a1 : a2) taqke imaju koordinate A(1 : 1),
B(2 : 1), C(3 : 1), D(1 : 0), dok u novom homogenom sistemu (x1 : x2) imamo A(1 : 0), B(0 : 1), C(1 : 1). Veza
izme�u ova dva sistema koordinata je matrica M , takva da je(

x1

x2

)
= M ·

(
a1

a2

)

Pa�ǉivim rexavaǌem sistema jednaqina dobija se M =
(

2 −4
1 −1

)
, a kako je M ·

(
1
0

)
=

(
2
1

)
,

to taqka D ima nove koordinate (2 : 1). Dvorazmeru (ABCD) mo�emo raqunati u novom sistemu po
definiciji, te iz
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2 = 2. Neka je F matrica preslikavaǌa
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Rexavaǌem sistema dobija se F =
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)
. Uostalom, oqiglednom proverom va�i f(A) = B, f(B) = C

i f(C) = D, a znamo da je matrica jednoznaqno odre�ena sa tri para taqaka. Tra�ene formule su dakle

x′1 = 2x2, x′2 = −x1 + 2x2. Daǉe imamo F ·
(

2
1

)
=

(
2
0

)
, xto zapravo znaqi f(D) = A, te je tra�ena

afina koordinata od f(D) jednaka (1). �

ZADATAK 2.

Zadatak : Date su taqke A, B, C i prava s. Odrediti perspektivno afino preslikavaǌe sa osom s
koje trougao ABC preslikava u jednakokrako pravougli trougao. Rexavati samo opxti sluqaj.

Rexeǌe: Neka je ′ tra�eno afino preslikavaǌe. Ne umaǌuju�i opxtost pretpostavimo da je
∠A′C ′B′ = π/2. Neka su M , N , P redom sredixta du�i AB, AC, BC. Afino preslikavaǌe quva sredixta
pa su M ′, N ′, P ′ redom sredixta du�i A′B′, A′C ′, B′C ′. Kako je A′B′C ′ jednakokrako pravougli to je
P ′M ′ ⊥ N ′M ′ i C ′M ′ ⊥ A′B′. U opxtem sluqaju postoja�e preseci sa osom: PM ∩ s = {X}, NM ∩ s = {Y },
AB ∩ s = {Z}, CM ∩ s = {T}. Kolinearnost se quva, a X,Y ,Z,T su na osi te imamo P ′M ′X ⊥ N ′M ′Y
i C ′M ′T ⊥ A′B′Z. Ovo nam govori da taqka M ′ ”vidi” du�i XY i ZT pod pravim uglom. Ovim je
odre�ena taqka M ′ kao taqka preseka krugova nad preqnicima XY i ZT , a samim tim i preslikavaǌe ′

svojom osom s i parom (M,M ′). �

ZADATAK 3.

Zadatak : Metodom odstojaǌa date su taqke A(A′, OA0), B(B′, OB0) i C(C ′, OC0). Predstaviti
projekciju pravog vaǉka qija kontura jedne osnove sadr�i taqke A, B, C i qija je visina jednaka
preqniku osnove.

ZADATAK 4.

Zadatak : Metodom tragova i nedogleda data je ravan τ(t, tc∞) i taqka S ∈ τ . Konstruisati projekciju
pravilne piramide ABCDEFV ako osnova ABCDEF sa sredixtem S pripada ravni τ , dijagonala AD
pripada liniji pada ravni τ , a visina SV jednaka je dijagonali AD. Predstaviti prodorne taqke prave
p kroz povrx piramide, ako prava p sadr�i sredixte visine SV , paralelna je ravni τ i sa ravni slike
π gradi ugao od π/6.


