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ZADATAK 1.

Zadatak : U projektivnoj ravni data je kriva Γ : 3x2
1 − x2

2 − x2
3 − 2x1x2 − 2x1x3 + 2x2x3 = 0. Odrediti

tangente iz taqke A(1 : 1 : 1) na krivu Γ. Da li je prava x3 = 0 tangenta na krivu Γ?

Rexeǌe : Iz jednaqine krive Γ imamo ǌenu matricu G

G =

 3 −1 −1
−1 −1 1
−1 1 −1


Prvo nalazimo polaru za taqku A u odnosu na krivu Γ po jednaqini λU = GA, odakle dobijamo [1 : −1 :
−1], tj polaru x1 − x2 − x3 = 0. Dodirne taqke tangenti dobijamo u preseku krive i polare. Rexavaǌem
sistema jednaqina dobijamo dva rexeǌa, taqke M(1 : 0 : 1) i N(1 : 1 : 0). Sada su tra�ene tangente prave
AM [1 : 0 : −1] i AN [1 : −1 : 0], odnosno prave x1 = x3 i x1 = x2. Da li je kriva [0 : 0 : 1] tangenta na krivu
odgovori�emo kad joj na�emo pol, taqku P (x1 : x2 : x3). Odnos pol-polara daje nam jednaqinu 3 −1 −1

−1 −1 1
−1 1 −1

  x1
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x3

 = λ

 0
0
1


te rexavamo sistem jednaqina 3x1 − x2 − x3 = 0, −x1 − x2 + x3 = 0. Odavde dobijamo taqku P (1 : 1 : 2).
Proverom u jednaqinu krive vidimo da P 6∈ Γ, te x3 = 0 nije tangenta na krivu! To se lakxe mo�e videti
ako preseqemo Γ sa x3 = 0. Dobijamo 3x2

1 − 2x1x2 − x2
2 = (3x1 + x2)(x1 − x2) = 0, xto znaqi da prava seqe

krivu u dve taqke pa ne mo�e biti tangenta! �

ZADATAK 2.

Zadatak : Dat je qetvorougao ABCD i prava s u ravni. Odrediti perspektivno afino preslikavaǌe
sa osom s koje dati qetvorougao preslikava na pravougaonik sa odnosom stranica 2 : 1.

Rexeǌe : Kako afino preslikavaǌe quva paralelnost to qetvorougao ABCD mora biti paralelo-
gram! Neka je u slici A′B′ : A′D′ = 2 : 1. Neka je E sredixte stranice AB, F sredixte stranice DC, a
{M} = AF ∩DE. Slika taqke M bi�e {M ′} = A′F ′∩D′E′, a kako se odnosi na pravoj quvaju to je A′E′F ′D′

kvadrat sa centrom M ′. Definixemo li {X} = AF ∩ s, {Y } = DE ∩ s, to zbog A′F ′XM ′ ⊥ D′E′Y M ′ mora
biti M ′ na krugu nad preqnikom XY . Neka su p i q prave kroz M koje su paralelne redom sa AEB i
AD. Definixemo li {U} = p ∩ s, {V } = q ∩ s to U ∈ p′, V ∈ q′. Kako se paralelnost quva afinim pres-
likavaǌem p′ ‖ A′E′B′ ⊥ A′D′ ‖ q′ odakle p′ ⊥ q′, odnosno UM ′ ⊥ V M ′, te je M ′ na krugu nad preqnikom
UV . Dakle M ′ dobijamo u preseku krugova nad preqnicima XY i UV . Sada je preslikavaǌe odre�eno
osom s i parom odgovaraju�ih taqaka M i M ′. �

ZADATAK 3.

Zadatak : Metodom dve normalne projekcije data je ravan τ(t1, t2) koja je normalna na π2 i sa π1

gradi ugao od 60o. Predstaviti projekciju prave kupe qija je osnova u ravni τ , dok je ravan π1 ǌena
tangentna ravan. Predstaviti zatim presek kupe i ravni koja sadr�i sredixte visine kupe i pravu t1.

ZADATAK 4.

Zadatak : Metodom tragova i nedogleda data je ravan τ(t, tc∞) i taqka S(Sc) na pravoj q(Q, Qc
∞) van

ravni τ . Konstruisati centralnu projekciju pravilnog oktaedra ABCDEF qije je sredixte taqka S,
strana ABE pripada ravni τ i ivica AB gradi ugao od 30o sa ravni π.


