ITPOJEKTUBHA I'EOMETPUJA (2. KosokBujym) - 24. Anpua 2004.
3anamu u pemema - Baamuna Arnpejuh

3AIIATAK 1.

3amarak : Jlate cy Tpu KOHKypeHTHe mpaBe p,q,a u tauke A, Ay, A3 wa mpasoj a. Axo cy fi, fo, f3
NePCIeKTUBHA NpeciInKaBama MpaBe p Ha mpasy ¢ ca meHTpuma Ap, As, A3 (TuM penom), mokasaTu na BaEkn
frofotofs=fsofyto fi.

IIpBo Pememe : IlorpebHo je U MOBOMHO MOKA3aTU Oa 3& NPOU3BOMBHO P € p Bazku (f3 o f2_1 o f1)(P) =
(fio fa' o fs)(P). Heka je Q1 := fi(P), Pr = fy'(Q1), 7j AiP N APy = {Q1} u mexa je Q := f3(P),
Py = f51(Q2), Tj A3PN APy = {Q2}. Tlpumenumo s [anacosy Teopemy ma kKomuaeapue Tpojke Aq, Ay, Az € a
u P, P, P, € p nobuhemo Tpu konuneapue tauke onpebene ca A1 PN AsPy, AsPNAsP, mw AP, N A3P;. Tlpse
mse Tauke cy () u Q2 u ome oapebyjy mpasy ¢, omakine 3a {Q} = APy N As3P; Baxku Q € ¢, OZHOCHO
A1P20A3P10q = {Q} Kaxo je canma Alpgﬂq = {fl(Pg)} n Agplﬂq = {fg(Pl)} TO MOpa outu fl(PQ) = Q = fg(Pl),
omuocuo fi(fy (f3(P))) = f3(f5 (f1(P))), mro moxasyje tepheme. [

Ilpyro Pememe : IlpojexkTuBHa mpecaukaBama fi o f{l u fzo f{l npase ¢ Ha caMy cebe cy mapabouuka
jep je taura {S}:=aNgNp jenuna ¢urcua Tauka. [lozHaTo je ma mapaboanuka NpeECIVKaBama Ha IPaBoj ca
ICTOM (PMKCHOM TAagkoM KOMYyTHPajy, Te je (fio fo o (fzofa ) = (fzofy)o(fiofy'). Muomemem 3mecHa ca
f2 mobujamo tpakeny jemmarkoct. []

3AIIATAR 2.

3amarak : Y eykauickoj paBHu mar je yerBopoyrao ABCD u mpasa s. Heka je f mepcmekTuBHO KO-
JMHEAPHO MPECIUKABAKE Ca OCOM § KOjeé IaTU YeTBOPOYTrao IPEBOAM y AeaTOun. KoHCTpyucaTu IpOTUBOCY
npeciuKaBama f, a 3aTUM U T€OMETPUjCKO MECTO Tadaka MOryNux IeHTapa TOT NPECINKABARA.

Pememe : Hexka je {F} := ACNBD. 3a f =" nmahemo {E'} = A’C' N B’D’'. Yersopoyrao A'B'C'D’ je
nearoun akko A'E'C' L B'E'D’' u |A'E'| = |C'E’|. Axo je U € AEC raksa na H(AC; EU) ouhe H(A'C'; E'U").
Kako je E’ cpemumre mysxu A'C’ To je U’ GeckoHnauno majieka, Te Tauka U mpumana OpOTUBOCK U. 3HAMO Ia
je u || s, Te u KoHCTpyMmeMO Kao mpasy Kpo3 U mapasenny ca s. Cama pasimkyjeMo ciydajese:

1) AC}suBD )} s: Heraje {X}:= ACNsu {Y}:= BDnNs. Karo je AAC'XE’ L B'D'YE’ 1o ce E' nanasn
Ha Kpyry Han npeudnkoMm XY, 1j E' € k(XY). 3a nenrap S mopa 6utu {S} = EE'NUU'. U’ je Geckonauno
nasnera npase A'C'XE’, te je SUU' || A/C'XE’. Ilpumena Tamecose Teopeme naje HaM CJIUYHE TPOYTIOBE:
ASUE ~A E'XE, omaocao XFE' :US = XE :UE = h. Heka je O cpemumre nysxu XY u {T} := OE Nu, tana
360r s || u mmamo A TUE ~A OXE, 1e XO:UT = XE:UE =h. Karo je XE' : US=h=XO0:UT u LSUT =
ZE'X0 (rao yrmosu ca mapasenauM kpammMa), 1o Baxku AUST ~ AXFE'O, re u TS : OE’ = h. Opnasze ce
Buau na je pacrojame TS ¢urcuo. Jlakie reOMETPUjCKO MECTO Tadyaka MOUyNUX IEeHTapa mpecaukaBama [ je
KpyT ca neatpoM y 1T u monynpeunuxom 1TU.

2) AC )t su BD || s : Hera je {X}:= ACnNs, rana X € A/E'C'. BD | s nosnaun B'E’'D’ || s, e 360r
A'E’ | B'E' mmamo A'E’'X | s. Ilakne E’' ce mamasu Ha mpasoj Kpo3 X HopMatoj Ha s. U’ je 6eckoHAUHO
naneka npase A'C'E’'X, te je UU' npasa xposz U mapanenna E’X, omHocHo HOpMaJjHa Ha s. Kako mentap
S € UU' 10 je reoMeTpujCcKO MeCTO Tadaka Moryhux memrapa mpasa kpo3 U HOpMaJHA Ha S.

3) AC || s : Karo je U € AC u AC || s, To je AC = u || s. OBo mame 3uaun na cy A’ u C’ Geckonauno
najeke mwTo je memoryhie jep omma mema mearoupa. Hakxime AC || s uuje moryha ommmja. O

3AIIATAR 3.

3amarak : Y eykauiackoj paBuu mare cy tauke A u O, kao u npase a u p. Ako je A monupHa Tauka TaHMEHTE
a Ha xunepboisy, O nenrTap te xunepboie, a p jeaHa meHa aCUMITOTA, OAPEIUTA APYTY HEeHY aCUMITOTY.

ITpeo Pememe : Kako je O nenrap xunepboJe, TO je xumepb0sa MEHTPAJHO CUMETPpUYHa y onHocy Ha O,
Te Kako je A Ha xunepGouau To je Ha W0j u B # A, taksa ma je B € AONk(O,0A). Heka je {Px} := pNuco
u {Qw} = ¢Nus, rae je ¢ gpyra acumnrora. Tauke A, B, P, Qs npunanajy xunepbosu, Te NPUMEHY]jeMO
ITackasoBy TeOpeMy Ha NETEHEPUCAHW IMECTOTEMEHUK Poo PooQooAAB. 3a {M} := pNa, {N} := us N ABO,
{L} = QwANBP, cy no teopemu M, N, L konuueapue. Harkne QuANBP,,NMN = {L}, re {L} := BP,,NMN.
Cana je Qo € AL, Te Qoo := ALNuso u q := OQ. Koucrpyrmuja: A # B € AONkK(O,0A). M je upecek p u
a. L je mpecek mpase kpo3 B mapaJsienne p u npase kpo3 M mapaneane AQ. Tpaskena acuMnrora ¢ je mpasa
kpo3 O mapasenna AL. [J

Hpyro Pememe : Hera je {Py} := pNuc 1 {Qo} = ¢Nuw, TOe je ¢ apyra acuMnrora. Hera je
jom {P}:=anp, {Q} =ang, nu{S} = PQNQxP. Iocmarpamo au yersopoyrao PSQO, MokeMo mpuMeTuTn
na BaEn PSQs || OQQo m QSPs | OPPy, Te je o napasenorpaM. IIpumenumo au BpraHIIOHOBY Teopemy
Ha JEreHEePUCAHU IMEeCTOCTPaHUK ppgqaa nobuhiemMo PoQ N QP N OA # &, omnocuo S € OA. Capna je 360r
{A} = PQNOS rauka A npecer mnujaronaia napasenorpama PSQO, te ux kao raksa nosuosu. lakie Q) € a u
|PA| = |QA|, mro mam omoryhiasa na medpunumemo P # Q € aNk(A, AP). Ha xpajy je mapasuo ¢ := 0Q. O



