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Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Jednaqina prave u ravni
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Slika 1: Eksplicitna jednaqina

Eksplicitna jednaqina:

p : y = kx+ n

Vertikalne prave?
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Jednaqina prave u ravni
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Slika 2: Implicitna jednaqina

Implicitna jednaqina:

p : ax+ by + c = 0

| # «np| =
√
a2 + b2 = 1

Normalizovana jednaqina

Primer 1

Odrediti normalizovanu
jednaqinu prave koja sadr�i
taqku M(1, 1) i qiji je
normalni vektor # «np = (4,−3).
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Jednaqina prave u ravni
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Slika 3: Normalna jednaqina

Normalna jednaqina:

p : x cosφ+ y sinφ = ρ

φ ∈ [0, 2π), ρ ≥ 0
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Slika 4: Parametarska jednaqina

Parametarska jednaqina:

p : M(t) = P + t #«p , t ∈ R

x = x0 + tpx,

y = y0 + tpy, t ∈ R

Ravnomerno
pravolinijsko kreta�e
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Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Parametarski −→ implicitni oblik

Parametarski oblik:

x = x0 + tpx, y = y0 + tpy, t ∈ R.

Implicitni oblik:

pyx− pxy + (pxy0 − pyx0) = 0.
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Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Implicitni −→ parametarski oblik

Implicitni oblik:

ax+ by + c = 0.

Parametarski oblik:

#«p = (−b, a), P

( −ac
a2 + b2 ,

−bc
a2 + b2

)
.

Primer 2

Data je prava p : 3x− 4y + 6 = 0. Odrediti parametarski
oblik prave p i ugao koji prava p zaklapa sa x-osom.
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Primeri

Primer 3

Odrediti implicitnu jednaqinu prave koje sadr�i taqku
M(1, 2) i paralelna je sa y-osom.

Primer 4

Odrediti parametarsku jednaqunu prave koja sadr�i taqku
P (−2, 3) i normalna je na pravu q : 2x+ 3y − 1 = 0.
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Ravnomerno i ubrzano pravolinijsko kreta�e

S

C#«v = t #«a
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Slika 5: Brzina i ubrza�e

Primeri kreta�a?

C(t) = S + t #«v , t ∈ R

C(t) = S + t2 #«a , t ∈ R
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Ravnomerno i ubrzano pravolinijsko kreta�e

Primer 5

Po izlasku iz gnezda, veverica donese lexnik sa drveta u
gnezdo za 40s. Odrediti koliko je uda	eno stablo lexnika
od gnezda ako se zna da se veverica kretala brzinom 5m/s
bez lexnika, a 3m/s sa lexnikom. Pretpostaviti da se
veverica nije usput zadr�avala i da nije gubila vreme za
uzima�e lexnika.

Primer 6

Autobus se kre�e ravnomerno prome�livo (konstantnim
ubrza�em) i nakon 10s dosti�e brzinu od 14m/s. Ako je
nakon 30s brzina kreta�a autobusa 10m/s, kolika je �egova
poqetna brzina?
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Kreta�e niz strmu ravan

bez tre�a/otpora sredine i bez poqetne brzine
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Slika 6: Sile na strmoj ravni

S : Ep = | #«G|h = mgh C : Ek = 1
2mv

2

ravnomerno ubrzano kreta�a:

#«

G = #«

F P + #«

FN : | #«F P | =
#«

G sinα, | #«FN | =
#«

G cosα
m| #«a | = | #«F P | =

#«

G sinα = mg sinα

v = | #«v | =?
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Kreta�e niz strmu ravan

sa tre�em/otporom sredine
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Slika 7: Sile na strmoj ravni

µ = |
#«

F T |
| #«FN |

{ koeficijent tre�a

efektivno ubrza�e:

| #«a | = 1
m

(| #«F P | − |
#«

F T |) = g(sinα− µ cosα)



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Kreta�e niz strmu ravan

Primer 7

Skijax zapoqi�e spust niz stazu sa visine od 250m, qiji je
nagib 25◦.

Za koliko vremena sti�e do podno�ja staze ako kre�e iz
sta�a mirova�a?

Kolika je brzina skijaxa kada zavrxi za spustom?

Ako je koeficijent tre�a µ = 0.3, kolike su ove veliqine?

Uzeti da je gravitaciono ubrza�e g = 10m/s2.



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Kreta�e niz strmu ravan

Primer 7

Skijax zapoqi�e spust niz stazu sa visine od 250m, qiji je
nagib 25◦.

Za koliko vremena sti�e do podno�ja staze ako kre�e iz
sta�a mirova�a?

Kolika je brzina skijaxa kada zavrxi za spustom?

Ako je koeficijent tre�a µ = 0.3, kolike su ove veliqine?

Uzeti da je gravitaciono ubrza�e g = 10m/s2.



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Kreta�e niz strmu ravan

Primer 7

Skijax zapoqi�e spust niz stazu sa visine od 250m, qiji je
nagib 25◦.

Za koliko vremena sti�e do podno�ja staze ako kre�e iz
sta�a mirova�a?

Kolika je brzina skijaxa kada zavrxi za spustom?

Ako je koeficijent tre�a µ = 0.3, kolike su ove veliqine?

Uzeti da je gravitaciono ubrza�e g = 10m/s2.



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Kreta�e niz strmu ravan

Primer 7

Skijax zapoqi�e spust niz stazu sa visine od 250m, qiji je
nagib 25◦.

Za koliko vremena sti�e do podno�ja staze ako kre�e iz
sta�a mirova�a?

Kolika je brzina skijaxa kada zavrxi za spustom?

Ako je koeficijent tre�a µ = 0.3, kolike su ove veliqine?
Uzeti da je gravitaciono ubrza�e g = 10m/s2.



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Parametrizacija du�i i poluprave

Du� [AB]:

M(t) = A+ t
#    «

AB, t ∈ [0, 1].

Poluprava [AB):

M(t) = A+ t
#    «

AB, t ∈ [0,+∞).

Primer 8

Odrediti parametarsku jednaqinu du�i [AB] ako je
A(2,−3), B(10, 9).
Odrediti taqke A1, A2 i A3 koje du� [AB] dele na qetiri
jednaka dela.

Da li taqka C

(2
3 ,−5

)
pripada polupravoj [AB)?
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Parametrizacija paralelograma
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Slika 8: Parametarska jednaqina paralelograma

X(t1, t2) = A+ t1
#    «

AB + t2
#    «

AD, 0 ≤ t1, t2 ≤ 1.
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Parametrizacija trougla
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Slika 9: Parametarska jednaqina trougla

X(t1, t2) = A+ t1
#    «

AB + t2
#    «

AC, 0 ≤ t1, t2 ≤ 1, t1 + t2 ≤ 1.



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Poluravan

C,D su sa iste strane prave p ako: [CD] ∩ p = {∅}.

Poluravan = skup svih taqaka sa iste strane prave p.

p : f(x, y) = ax+ by + c = 0:

C,D
· ·
p⇐⇒ sign(f(C)) = sign(f(D)).

p : A,B ∈ p:

C,D
· ·
p⇐⇒ sign(DABC) = sign(DABD).

p : P, #«p , A ≡ P , B = A+ #«p .

Primer 9

Ispitati da li se taqke A(1, 3) i B(−2, 1) nalaze sa iste
strane prave: a) p : 2x+ y = 0; b) q : Q(0, 1), #«q = (2,−3).
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p : P, #«p , A ≡ P , B = A+ #«p .
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Slika 10: Rastoja�e taqke od prave

Primer 10

Odrediti rastoja�e taqke M(1, 1) od prave
p : P (−2, 0), #«p = (3, 4).
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a2 + b2

.

N

M(x0, y0)

d

p

# «np(a, b)

(x0 + ta, y0 + tb)
d = vt = | # «np||t|

Slika 11: Rastoja�e taqke od prave

Primer 11

Odrediti rastoja�e taqke M(1, 1) od prave
p : 3x+ 4y − 5 = 0.
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Presek implicitno zadatih pravih

Rexiti sistem:

p : a1x+ b1y + c1 = 0
q : a2x+ b2y + c2 = 0.

Kramerovo pravilo:

∆ =
(
a1 b1
a2 b2

)
, ∆x =

(
c1 b1
c2 b2

)
, ∆y =

(
a1 c1
a2 c2

)
.

∆ 6= 0 { prave se seku u x = ∆x

∆ , y = ∆y

∆ ;

∆ = ∆x = ∆y = 0 { prave se poklapaju;

∆ = 0, ∆x 6= 0 ili ∆y 6= 0 { prave su paralelne.
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p

P

M = N

Q

q

t #«p
s #«q

#«p #«q

Slika 12: Presek pravih
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D( #«p , #«q )

D( #«p , #«q ) = 0, D( #    «

PQ, #«q ) = 0 { prave se poklapaju

D( #«p , #«q ) = 0, D( #    «
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Primer 12

Odrediti presek pravih p i q koje su zadate taqkom i
vektorom pravca:
(a) P (3, 1), #«p = (1, 0), Q(2, 3), #«q = (1, 1);
(b) P (3, 1), #«p = (1, 0), Q(2, 3), #«q = (−2, 0);
(v) P (3, 1), #«p = (1,−2), Q(2, 3), #«q = (−2, 4).
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Presek du�i

[AB] : A+ t
#    «

AB, [CD] : C + s
#    «

CD, t, s ∈ [0, 1]

Du�i se seku ako je D( #    «

AB,
#    «

CD) 6= 0 i

0 ≤ t = D( #    «

AC,
#    «

CD)
D( #    «

AB,
#    «

CD)
, s = D( #    «

AC,
#    «

AB)
D( #    «

AB,
#    «

CD)
≤ 1

A

B

t
#    «
AB

C

D

s
#    «
CD

X

Slika 13: Presek du�i
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Presek du�i
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#    «
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Ako je D( #    «

AB,
#    «

CD) = 0 i D( #    «

AC,
#    «

CD) = 0:

du�i se poklapaju
du�i se delimiqno preklapaju
du�i se ne seku

 =⇒ potrebna dodatna
analiza!

A = C

B = D
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B

C

D

A

B

C

D
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Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Presek polupravih i du�i

Primer 13

Odrediti presek polupravih [AB) : A(1, 2), B(−2, 3) i
[CD) : C(0, 1), D(2,−1).

Primer 14

Odrediti presek du�i AB i CD, gde je A(12, 3), B(12, 5),
C(5, 7), D(−2, 1).



Prava u ravni Rastoja�e taqke od prave Preseci pravih, polupravih i du�i

Presek polupravih i du�i { doma�i

Primer 15

Ana kre�e od ku�e ka �elezniqkoj stanici kre�u�i se
ravnomerno brzinom v = 3m/s. Ako se ku�a nalazi 1km I,
3km S, a stanica 2km Z, 3km J od centra grada, za koliko
vremena �e Ana sti�i do stanice?

U isto vreme, Ivan kre�e biciklom iz banke locirane 4km
J i odlazi do prodavnice koja je 3km Z, kre�u�i se
ravnomerno brzinom v = 20km/h. Kad stigne do
prodavnice, predomisli se i promeni pravac, bez
zadr�ava�a, nastav	aju�i da se kre�e ka �elezniqkoj
stanici ravnomerno ubrzano ubrza�em a = 1m/s.
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Primer 15

Ana kre�e od ku�e ka �elezniqkoj stanici kre�u�i se
ravnomerno brzinom v = 3m/s. Ako se ku�a nalazi 1km I,
3km S, a stanica 2km Z, 3km J od centra grada, za koliko
vremena �e Ana sti�i do stanice?
U isto vreme, Ivan kre�e biciklom iz banke locirane 4km
J i odlazi do prodavnice koja je 3km Z, kre�u�i se
ravnomerno brzinom v = 20km/h. Kad stigne do
prodavnice, predomisli se i promeni pravac, bez
zadr�ava�a, nastav	aju�i da se kre�e ka �elezniqkoj
stanici ravnomerno ubrzano ubrza�em a = 1m/s.
Ko �e prvi sti�i do stanice?
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prodavnice, predomisli se i promeni pravac, bez
zadr�ava�a, nastav	aju�i da se kre�e ka �elezniqkoj
stanici ravnomerno ubrzano ubrza�em a = 1m/s.
Da li su se Ana i Ivan sreli pre dolaska na stanicu? U
kom trenutku? Na kojoj lokaciji?
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zadr�ava�a, nastav	aju�i da se kre�e ka �elezniqkoj
stanici ravnomerno ubrzano ubrza�em a = 1m/s.
Xta se dexava u sluqaju da se Ivan zadr�i u prodavnici
5min?
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