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Jednaqina prave u ravni
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Eksplicitna jednaqina:

p : y = kx+ n

Vertikalne prave?
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Slika 2: Implicitna jednaqina

Implicitna jednaqina:

p : ax+ by + c = 0

| # «np| =
√
a2 + b2 = 1

Normalizovana jednaqina

Primer 1

Odrediti normalizovanu

jednaqinu prave koja sadr�i

taqku M(1, 1) i qiji je

normalni vektor # «np = (4,−3).
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Slika 3: Normalna jednaqina

Normalna jednaqina:

p : x cos θ + y sin θ = ρ
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Slika 4: Parametarska jednaqina

Parametarska jednaqina:

p : M(t) = P + t #«p , t ∈ R

x = x0 + tpx,

y = y0 + tpy, t ∈ R

Ravnomerno

pravolinijsko kreta�e
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Parametarski −→ implicitni oblik

Parametarski oblik:

x = x0 + tpx, y = y0 + tpy, t ∈ R.

Implicitni oblik:

pyx− pxy + (pxy0 − pyx0) = 0.
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Implicitni −→ parametarski oblik

Implicitni oblik:

ax+ by + c = 0.

Parametarski oblik:

#«p = (−b, a), P

( −ac
a2 + b2 ,

−bc
a2 + b2

)
.

Primer 2

Data je prava p : 3x− 4y + 6 = 0. Odrediti parametarski

oblik prave p i ugao koji prava p zaklapa sa x-osom.
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Primeri

Primer 3

Odrediti implicitnu jednaqinu prave koje sadr�i taqku

M(1, 2) i paralelna je sa y-osom.

Primer 4

Odrediti parametarsku jednaqunu prave koja sadr�i taqku

P (−2, 3) i normalna je na pravu q : 2x+ 3y − 1 = 0.
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Parametrizacija du�i i poluprave

Du� [AB]:

M(t) = A+ t
#    «

AB, t ∈ [0, 1].

Poluprava [AB):

M(t) = A+ t
#    «

AB, t ∈ [0,+∞).

Primer 5

Odrediti parametarsku jednaqinu du�i [AB] ako je
A(2,−3), B(10, 9).
Odrediti taqke A1, A2 i A3 koje du� [AB] dele na qetiri
jednaka dela.

Da li taqka C

(2
3 ,−5

)
pripada polupravoj [AB)?
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Parametrizacija paralelograma
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Slika 5: Parametarska jednaqina paralelograma

X(t1, t2) = A+ t1
#    «

AB + t2
#    «

AD, 0 ≤ t1, t2 ≤ 1.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Parametrizacija trougla
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Slika 6: Parametarska jednaqina trougla
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AC, 0 ≤ t1, t2 ≤ 1, t1 + t2 ≤ 1.
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Poluravan

C,D su sa iste strane prave p ako: [CD] ∩ p = {∅}.

Poluravan = skup svih taqaka sa iste strane prave p.

p : f(x, y) = ax+ by + c = 0:

C,D
· ·
p⇐⇒ sign(f(C)) = sign(f(D)).

p : A,B ∈ p:

C,D
· ·
p⇐⇒ sign(DABC) = sign(DABD).

p : P, #«p , A ≡ P , B = A+ #«p .
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Rastoja�e taqke od prave

Teorema 1.1 (va�i i u prostoru)

d(M,p) = d = |
#«p × #      «

PM |
| #«p |

.

P
N

M

d

p

#«p

Slika 7: Rastoja�e taqke od prave

Primer 6

Odrediti rastoja�e taqke M(1, 1) od prave

p : P (−2, 0), #«p = (3, 4).
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Rastoja�e taqke od prave

Teorema 1.2

d(M,p) = d = |ax0 + by0 + c|√
a2 + b2

.

N

M(x0, y0)
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# «np(a, b)

(x0 + ta, y0 + tb)
d = vt = | # «np||t|

Slika 8: Rastoja�e taqke od prave

Primer 7

Odrediti rastoja�e taqke M(1, 1) od prave

p : 3x+ 4y − 5 = 0.
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Presek implicitno zadatih pravih

Rexiti sistem:

p : a1x+ b1y + c1 = 0
q : a2x+ b2y + c2 = 0.

Kramerovo pravilo:

∆ =
(
a1 b1
a2 b2

)
, ∆x =

(
c1 b1
c2 b2

)
, ∆y =

(
a1 c1
a2 c2

)
.

∆ 6= 0 { prave se seku u x = ∆x

∆ , y = ∆y

∆ ;

∆ = ∆x = ∆y = 0 { prave se poklapaju;

∆ = 0, ∆x 6= 0 ili ∆y 6= 0 { prave su paralelne.
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Presek parametarski zadatih pravih

P + t #«p = M = N = Q+ s #«q

p

P

M = N

Q

q

t #«p
s #«q

#«p #«q

Slika 9: Presek pravih
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Presek parametarski zadatih pravih

D( #«p , #«q ) 6= 0 { prave se seku

t = D( #    «

PQ, #«q )
D( #«p , #«q ) , s = D( #    «

PQ, #«p )
D( #«p , #«q )

D( #«p , #«q ) = 0, D( #    «

PQ, #«q ) = 0 { prave se poklapaju

D( #«p , #«q ) = 0, D( #    «

PQ, #«q ) 6= 0 { prave su paralelne

Primer 8

Odrediti presek pravih p i q koje su zadate taqkom i

vektorom pravca:

(a) P (3, 1), #«p = (1, 0), Q(2, 3), #«q = (1, 1);
(b) P (3, 1), #«p = (1, 0), Q(2, 3), #«q = (−2, 0);
(v) P (3, 1), #«p = (1,−2), Q(2, 3), #«q = (−2, 4).
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Presek du�i

[AB] : A+ t
#    «

AB, [CD] : C + s
#    «

CD, t, s ∈ [0, 1]

Du�i se seku ako je D( #    «

AB,
#    «

CD) 6= 0 i

0 ≤ t = D( #    «

AC,
#    «

CD)
D( #    «

AB,
#    «

CD)
, s = D( #    «

AC,
#    «

AB)
D( #    «

AB,
#    «

AC)
≤ 1

A

B

t
#    «
AB

C

D

s
#    «
CD

X

Slika 10: Presek du�i
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Presek du�i

[AB] : A+ t
#    «

AB, [CD] : C + s
#    «

CD, t, s ∈ [0, 1]

Ako je D( #    «

AB,
#    «

CD) = 0 i D( #    «

AC,
#    «

CD) = 0:

du�i se poklapaju

du�i se delimiqno preklapaju

du�i se ne seku

 =⇒ potrebna dodatna

analiza!

A = C

B = D

A

B

C

D

A

B

C

D
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Presek polupravih i du�i

Primer 9

Odrediti presek polupravih [AB) : A(1, 2), B(−2, 3) i
[CD) : C(0, 1), D(2,−1).

Primer 10

Odrediti presek du�i AB i CD, gde je A(12, 3), B(12, 5),
C(5, 7), D(−2, 1).



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Konus
Neka su i i s dve prave u prostoru koje se seku u taqki T .
Kru�ni konus sa temenom T je povrx koja se dobija

rotacijom prave i oko ose s.
Rotirana prava i (u raznim polo�ajima) naziva se

izvodnica konusa, a prava s se naziva osa konusa.

T s

i

Slika 12: Kru�ni konus



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Konusni presek

Definicija 2.1

Konusni presek je presek konusa sa proizvo	nom ravni α.

Konusni preseci:

krug;

elipsa;

hiperbola;

parabola.

http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/matematika1/slajdovi/krug.avi
http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/matematika1/slajdovi/elipsa.avi
http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/matematika1/slajdovi/hiperbola.avi
http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/matematika1/slajdovi/parabola.avi


Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Konike

Definicija 2.2

Konika je presek konusa sa ravni α koja NE sadr�i teme

konusa.

Teorema 2.1

U ravni α konike postoje prava d i taqka F takve da je

odnos rastoja�a

MF

d(M,d) = e = const

proizvo	ne taqke M konike od taqke F i prave d
konstantan.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Ekscentricitet konike

Definicija 2.3

Broj e ≥ 0 naziva se ekscentricitet konike,

taqka F �i�a,

a prava d direktrisa konike.

Ekscentricitet odre�uje tip konike:

za e = 0 { krug;

za 0 < e < 1 { elipsa;

za e = 1 { parabola;

za e > 1 { hiperbola.
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Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Primeri konika u prirodi

1. Keplerov zakon:
Tela Sunqevog sistema se kre�u oko Sunca po konici, a
Sunce se nalazi u �i�i te konike.

Zem	a: e = 0.0167

Jupiter: e = 0.048775

Halejeva kometa: e = 0.995

Puta�a kosog hica je parabola.

Sunqeva senka vrha xtapa u toku dana je konika.

Senka kru�nog predmeta na ravan zid je konika.
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Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Krug

x

y

C(x0, y0)

M(x, y)

φ

Slika 13: Krug sa centrom u taqki C(x0, y0)
i polupreqnikom r



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Implicitna i parametarska jednaqina kruga

Implicitna jednaqina kruga:

(x− x0)2 + (y − y0)2 = r2.

Parametarska jednaqina kruga:

x = x0 + r cos θ, y = y0 + r sin θ, θ ∈ [0, 2π),

θ je ugao izme�u vektora polo�aja taqke i pozitivnog

dela x-ose.
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Brzina i ubrza�e

x

y

r

α(t)

α′′(t) = #«a (t)

α′(t) = #«v (t)

Slika 14: Brzina i ubrza�e

α(t) = (r cos t, r sin t) , t ∈ [0, 2π).

Kru�no kreta�e
konstantnom ugaonom
brzinom:

t { vreme;
#«v = α′(t) { brzina;
#«a = α′′(t) { ubrza�e;
#«

F = m #«a {

centripetalna sila.

Predava�a profesora Voltera Levina sa MIT-a (YouTube)

https://www.youtube.com/watch?v=mWj1ZEQTI8I
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Elipsa

x

y

F1F2

a

b

Slika 15: Elipsa

Kanonska jednaqina elipse:

x2

a2 + y2

b2 = 1, a > b > 0.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Elementi elipse

a > b > 0 { poluose elipse;

F1(c, 0), F2(−c, 0), c =
√
a2 − b2 { �i�e elipse;

d1 : x = a

e
, d2 : x = −a

e
{ direktrise elipse;

e = c

a
{ ekscentricitet elipse.

za a = b elipsa je krug!
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Fokusne osobine elipse

Teorema 2.2

Zbir rastoja�a proizvo	ne taqke elipse od �enih �i�a je

konstantan:

MF1 +MF2 = 2a.

O F1(c)F2 T1(a)

T2(b)

M
A1A2

d1d2

Slika 16: Zbir rastoja�a taqke elipse od �enih �i�a

Fokusne osobine elipse

http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/geometrija/slajdovi2016/elipsa.wmv


Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Parametarska jednaqina elipse

Parametarska jednaqina elipse:

x = a cos θ, y = b sin θ, θ ∈ [0, 2π),

a, b su poluose elipse, ali θ NIJE ugao izme�u vektora

polo�aja taqke i pozitivnog dela x-ose.
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Hiperbola

x

y

d1d2

a
b

F1F2

Slika 17: Hiperbola

Kanonska jednaqina hiperbole:

x2

a2 −
y2

b2 = 1.
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Elementi hiperbole

a, b > 0 { poluose hiperbole;

F1(c, 0), F2(−c, 0), c =
√
a2 + b2 { �i�e hiperbole;

d1 : x = a

e
, d2 : x = −a

e
{ direktrise hiperbole;

e = c

a
{ ekscentricitet hiperbole;

a1 : y = b

a
x, a2 : y = − b

a
x { asimptote hiperbole.
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Fokusne osobine hiperbole

Teorema 2.3

Apsolutna vrednost razlike rastoja�a proizvo	ne taqke

hiperbole od �enih �i�a je konstantan:

|MF1 −MF2| = 2a.

Fokusne osobine hiperbole

http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/geometrija/slajdovi2016/hiperbola.wmv
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Parametrizacija hiperbole

x

y

Slika 18: Parametrizacija hiperbole

x = +a coshφ, y = b sinhφ, φ ∈ R
x = −a coshφ, y = b sinhφ, φ ∈ R
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Parabola

Posledica 2.1

Svaka taqka M parabole je jednako uda	ena od �i�e i od

direktrise parabole.

x

y

F

d

p

2
p

2

Slika 19: Parabola y2 = 2px, p > 0

Definicija parabole

http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/geometrija/slajdovi2016/parabola.wmv
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Elementi parabole y2 = 2px, p > 0

p { parametar parabole;

F

(
p

2 , 0
)
{ �i�a parabole;

d : x = −p2 { direktrisa parabole;

o { osa parabole (ovde: x-osa);

T { teme parabole (ovde: O).
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Parametrizacija parabole

Standardna parametrizacija:

x = t2

2p, y = t, t ∈ R,

Jednaqina kosog hica:

x(t) = (v0 cosφ0)t, t ≥ 0

y(t) = −g2 t
2 + (v0 sinφ0)t+ h, t ≥ 0,

gde je v0 poqetna brzina, h visina, a φ0 ugao (u odnosu na
tlo) pod kojim se hitac ispa	uje. Sa g je oznaqeno
gravitaciono ubrza�e.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Kosi hitac

x

y

φ0 = π

12 , ymax = 0.33m

5.00m

φ0 = π

6 , ymax = 1.25m

8.66m

φ0 = π

4 , ymax = 2.50m

10.0m

φ0 = π

3 , ymax = 3.75m

φ0 = 5π
12 , ymax = 4.67m

Slika 20: Kosi hici sa poqetnom brzinom v0 = 10m
s
,

za uglove φ0 = kπ

12 , k = 1, . . . , 5
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Primeri kosog hica

Sport: Projectile motion in sport

MIT eksperiment: Monkey and a gun

Fontane: The Mathematical Tourist

https://www.youtube.com/watch?v=0ISx0445xXc
https://www.youtube.com/watch?v=cxvsHNRXLjw
http://mathtourist.blogspot.rs/2011/05/fountain-parabolas.html


Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Zakon odbija�a svetlosti

Svetlost se odbija od glatke povrxine tako da je upadni

ugao zraka svetlosti jednak odbojnom uglu.

φφ

ogledalo zrak svetlosti

Slika 21: Zakon odbija�a svetlosti



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Optiqka osobina elipse

Teorema 2.4

Svetlosni zrak koji izvire iz �i�e elipse i odbija se od

elipse, prolazi kroz drugu �i�u elipse.

F2F1

t

F2F1

M
F ′2

t

T

N

Slika 22: Optiqka osobina elipse
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Eliptiqki bilijar

Slika 23: Eliptiqki bilijar
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Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Optiqka osobina hiperbole

Teorema 2.5

Svetlosni zrak koji izvire iz �i�e hiperbole i odbija se

od hiperbole, kolinearan je sa drugom �i�om hiperbole.

x

y

F1F2

T

Slika 24: Optiqka osobina hiperbole



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Optiqka osobina parabole

Teorema 2.6

Svetlosni zrak koji izvire iz �i�e parabole odbija se od

parabole paralelno �enoj osi.

O

x

y

M

F

R

d

Q

t

Slika 25: Optiqka osobina parabole



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Krive drugog reda

Definicija 2.4

Kriva drugog reda je skup taqaka ravni qije koordinate

(x, y) zadovo	avaju jednaqinu drugog stepena:

a11x
2 + 2a12xy + a22y

2 + 2a13x+ 2a23y + a33 = 0.

Koliko god prethodna jednaqina izgledala komplikovano,

mo�e se pokazati da ona geometrijski opisuje elipsu,

hiperbolu, parabolu ili neku jednostavnu ”degenerisanu"
krivu.
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Svo�e�e krive na kanonski oblik

Teorema 2.7

Za svaku krivu drugog reda, datu u ortonormiranom reperu

Oe, postoji novi ortonormirani reper Qf, iste
orijentacije, u kom ona ima taqno jednu od slede�ih

jednaqina:

(E) x′′2

a2 + y′′2

b2 = 1, (elipsa)

(H) x′′2

a2 −
y′′2

b2 = 1, (hiperbola)

(P ) y′′2 = 2px′′, (parabola)
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Svo�e�e krive na kanonski oblik

Teorema 2.7

(D1) x′′2

a2 + y′′2

b2 = −1, (prazan skup ili imaginarna elipsa)

(D2) x′′2

a2 + y′′2

b2 = 0, (taqka)

(D3) x′′2

a2 −
y′′2

b2 = 0, (dve prave koje se seku)

(D4) x′′2 = a2, (dve paralelne prave)
(D5) x′′2 = 0, (”dvostruka" prava)
(D6) x′′2 = −a2 (prazan skup).

gde je p > 0, a, b > 0 i a ≥ b za (E), (D1), (D2) i (D3).
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Svo�e�e krive na kanonski oblik

x

y

O

x′

y′

φ

Q

x′′
y′′

Slika 26: Svo�e�e elipse na kanonski oblik

translacija

rotacija
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Svo�e�e krive na kanonski oblik translacijom

x

y

0

F (0, p)

d : y = −p

(x0, y0)

F (x0, y0 + p)

d : y′ = y0 − p

y′

x′

Slika 27: Translacija parabole

x′ = x+ x0, y′ = y + y0
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Svo�e�e krive na kanonski oblik rotacijom

x = cosφx′ − sinφ y′, y = sinφx′ + cosφ y′

cot 2φ = cos 2φ
sin 2φ = a11 − a22

2a12
, φ ∈

[
0, π2

)
cos 2φ = cot 2φ

+
√

1 + cot2 2φ

cosφ = +

√
1 + cos 2φ

2 , sinφ = +

√
1− cos 2φ

2
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Primer: Rotacija hiperbole

O x

y

φ

x′

y′

Slika 28: Hiperbola xy = 1
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Bezijerove krive

Definicija 3.1

Neka su P0, P1 . . . Pn, n ≥ 2 taqke ravni. Bezijerova kriva

stepena n je:

αn(t) =
n∑

i=0

(
n

i

)
ti(1− t)n−iPi =

n∑
i=0

Bn
i (t)Pi, t ∈ [0, 1].

Taqke Pi nazivaju se kontrolne taqke, a polinomi Bi(t)
Bernxtajnovi polinomi ili bazne funkcije.

Poligonska linija P0P1 . . . Pn se zove kontrolna poligonska

linija.
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Bezijerove krive na prozivo	nom intervalu

t ∈ [0, 1]:

αn(t) =
n∑

i=0

(
n

i

)
ti(1− t)n−iPi =

n∑
i=0

Bn
i (t)Pi.

u ∈ [a, b]:

αn(u) =
n∑

i=0

(
n

i

)(
u− a
b− a

)i (b− u
b− a

)n−i

Pi.
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Bezijerove krive na prozivo	nom intervalu

t ∈ [0, 1]:

αn(t) =
n∑

i=0

(
n

i

)
ti(1− t)n−iPi =

n∑
i=0

Bn
i (t)Pi.

u ∈ [a, b]:

αn(u) =
n∑

i=0

(
n

i

)(
u− a
b− a

)i (b− u
b− a

)n−i

Pi.
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Bezijerove krive 2. i 3. stepena

P0

P1

P2

P0

P1

P2

P3

Slika 29: Bezijerove krive stepena 2 i 3

Kriva 2. stepena odre�ena je sa tri kontrolne taqke:

α2(t) = (1− t)2P0 + 2t(1− t)P1 + t2P2, t ∈ [0, 1];

Kriva 3. stepena odre�ena je sa qetiri kontrolne taqke:

α3(t) = (1− t)3P0 + 3t(1− t)2P1 + 3t2(1− t)P2 + t3P3, t ∈ [0, 1].
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Matriqna reprezentacija Bezijerove krive

α2(t) =
(
1, t, t2

) 1 0 0
−2 2 0
1 −2 1


 P0
P1
P2

 .

Primer 11

Izvesti formule matriqne reprezentacije kubne Bezijerove

krive.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Osobine

degαn = n.

αn(0) = P0, αn(1) = Pn.

Tangentni vektor u P0 je
#       «

P0P1, a u Pn je
#              «

Pn−1Pn.

Pk → Pk + #«v : ᾱn(t) = αn(t) +Bn,k(t) #«v .

Osobina nenegativnosti.

Osobina konveksnog omotaqa.

Osobina ma�e varijacije.

Afina invarijantnost.

Teorema 3.1

Bezijerova kriva stepena dva je deo parabole.
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Pk → Pk + #«v : ᾱn(t) = αn(t) +Bn,k(t) #«v .

Osobina nenegativnosti.

Osobina konveksnog omotaqa.

Osobina ma�e varijacije.

Afina invarijantnost.

Teorema 3.1

Bezijerova kriva stepena dva je deo parabole.



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Osobine

degαn = n.

αn(0) = P0, αn(1) = Pn.

Tangentni vektor u P0 je
#       «

P0P1, a u Pn je
#              «

Pn−1Pn.
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Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

De-Kaste	au algoritam

Odre�iva�e taqke na krivoj αn(t) za neko t ∈ [0, 1]:
1 P00 = P0, P01 = P1, . . . , P0n−1 = Pn−1, P0n = Pn

2 P1i = (1− t)P0i + tP0i+1, i = 0, . . . , n− 1
...

3 Pki = (1− t)Pk−1i + tPk−1i+1, i = 0, . . . , n− k
4 Pn0 = (1− t)Pn−1 0 + tPn−1 1

Pn−1 0Pn−1 1 { tangenta na krivu u taqki t
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De-Kaste	au algoritam

Primer 12

Pokazati da je de-Kaste	au algoritam korektan.

P00

P01

P02

P03

P04

P05

P10

P11

P12

P13

P14

P20

P21

P22

P23

P30

P31

P32

P40
P41

P50

Slika 30: De-Kaste	au algoritam za krivu 5. stepena i t = 0.4

Crta�e krive 5. stepena

http://poincare.matf.bg.ac.rs/~tijana/geometrija/slajdovi2016/bezier.wmv


Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Podela krive na dva dela

Krivu α delimo na dve krive α1 i α2:

α1 : P0 = P00, P10, P20, . . . Pn0 = α(t),
α2 : α(t) = Pn0, Pn−11, Pn−22, . . . , P0n = Pn.

α1(t) α2(t)

P00

P10

P20

P30

P40

P14

P23

P32

P41

P05

P50

Slika 31: Podela krive na dva dela
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Glatko spaja�e krivih

P 1
n−1

P 1
n ≡ P 2

0

P 2
1

Slika 32: Glatko spaja�e krivih
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Pove�a�e stepena krive

αn(t) : P0, . . . , Pn, ᾱn+1(t):

Q0 = P0, Qi = i

n+ 1Pi−1 +
(

1− i

n+ 1

)
Pi, 1 ≤ i ≤ n, Qn+1 = Pn.

Slika 33: Pove�a�e stepena Bezijerove krive
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Q0 = P0, Qi = i

n+ 1Pi−1 +
(

1− i

n+ 1

)
Pi, 1 ≤ i ≤ n, Qn+1 = Pn.

Slika 33: Pove�a�e stepena Bezijerove krive



Prava u ravni Krive drugog reda Bezijerove krive

Pove�a�e stepena krive

αn(t) : P0, . . . , Pn, ᾱn+1(t):
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Primeri

Primer 13

a) Odrediti Bezijerovu krivu α2(t) qije su kontrolne
taqke P0(1, 1), P1(−1, 0), P2(1,−1).

b) Odrediti jednaqinu tangente na krivu α2(t) u taqki
t0 = 0.5 i pokazati da je tangenta paralelna sa pravom

P0P2.

v) Pove�ati stepen krive za 1.
g) Odrediti jednaqinu tangente na krivu ᾱ3(t) u taqki

t0 = 0.5. Da li je tangenta paralelna sa pravom P̄0P̄3?
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Racionalne Bezijerove (RB) krive

Racionalna Bezijerova kriva stepena n sa kontrolnim

taqkama P0, . . . , Pn i te�inama ω0, . . . , ωn > 0 je data

parametrizacijom:

rn(t) =
∑n

i=0 ωiBi,n(t)Pi∑n
i=0 ωiBi,n(t) , t ∈ [0, 1],

gde su Bi,n(t) Bernxtajnovi polinomi.
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Deo kruga kao RB-kriva

Primer 14

x

y

O P0(1, 0)

P2(0, 1) P1(1, 1)
ω0 = ω1 = 1, ω2 = 2

Slika 34: Qetvrtina kruga: x = cos θ, y = sin θ, θ ∈
[
0, π2

]
kao RB-kriva: x = 1− t2

1 + t2
, y = 2t

1 + t2
, t ∈ [0, 1].
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