Henpexknnae ¢pyHKmuje
Y meprTxomHMM pasMaTpambuMa IDaHWYHE BPETHOCTH, PYHKIUja HUje MOPAaJa OnTu HeUHUCAHA y CAMOj TAYKU
y KOjoj Tpaskmmo TpaHuvny BpemHoct. Mebyrtum, Ha BehuHu mpmMmepa Koje CMO BUAEIU, TO jeCTe CIydaj, a
YyakK U BUIIE, IPAHWYHA BPETHOCT je caMa BPEAHOCT (QYyHKNUje y TOj Tadykud. 1laj ciaydaj mpencraB/ba BarkaH
ImojaM y MaTeMaTHIU U M3ABajaMO I'a MOCEOHOM Ie(UHUIN]OM
Hedpunannuja Heka je f: A - R, rme je ACR u a € A. Kasxkemo na je pyHrnumja f HempekumHa y TAYKU G, aKO
3a cBaky okouuny V rtauke f(a) mocroju oronuna U Tauke a TakBa xa je f(UNA) C V.
CinyHO KA0 KOJ I'PAHUYHUX BPETHOCTU, EKBUBAJEHTHA € — § HePUHUIM]a TIACH

(Ve > 0)(F0 >0)(Vz € A)(|lx —a| < d = |f(z) — f(a)|] <e).

IIperxonua meduuMIIja MMa HEKe Pa3JIMKe y OTHOCY Ha Ne(@UHUIMU]Y I'PaHUYHe BpemHocTu. IIpBo, kao mTo je
Ha IOYETKY IIOMEeHyTO, f MOopa OuTu mepumHMCAHA y TAYKU G, & KAKO M IOCMTPAMO I'DAHUYHO MOHAIIAMEe OIm3y
f(a) sema cMucaa na y3umamo npobGylieHe OKOJIMHE Kao KoX jauMeca. Jlpyro, HUCMO 3aXTeBasud O je a Tadka
HaroMmiaBalba CKyIa a, MTO W He Mopa ma Oyme. Wmak, Taj cayvaj je TpuBmjaJsiaH, jep YKOJUKO je a HUje
Tayka HaroMmiaBama ckyna A, tama mocroju okosaumHa U Tadke a y KOjo] HeMa APYTUX Tavaka ckyma A ocum
we came, a taga je f(UNA) = f({a}) = {f(a)}. Karo cBara oronuna taure f(a) canpsxu f(a) 10 je PpyHKIMja
YBEK HENPEKUAHA Y TAKBHO] TAUKU.

Ca npyre cTpaHe, YKOJIUKO @ jeCTe TAUYKa HArOMUJIABAMKA, AeGHUNNjA je HEIPEKUTHOCTA eKBUBAJEHTHA j& TOME
na je lim,_,, f(z) = f(a), a TMMe Baskn

CraB Heka je f: A - R, rne je A C R u a € A raura maromunaBama ckyna A. Tana cy cneneha tpbema
€KBUBAJICHTHA!

1. ®yurnuja f je HEOpEKUOHA y TAYKU a.

2. lim,—, f(z) = f(a).

3. 3a cBaku HU3 T, € A, 3a koju je lim, o T, = a, Baxku lim,, o f(x,) = f(a).

W3 nmperxomHOor craBa CIENUjaJlHO MMaMO Na Cy PaHUje YBeleHe eKCIIOHEHNUjaJIHA U JIOTapUTaMCKa (yHKIN]a
HENpPEKUIHE, KA0 M CUHYyCHA U KocuHycHa (yHkuumja. Tarobhe, mMperTHO ce BuAM na Cy KOHCTAHTHA (yHKIUja
f(z) = ¢ m unenTnura f(r) = x HemperunHe.

Ca npyre crpane, ¢pyuruuja f(x) = [z] Huje HenperugHa y 1eA06POJHUM TadyKaMa, jep y HhUMa HeMa TDAHUYHY
Bpenuoct. On no cana momeHyTux ¢yHkuuja, JupuxieoBa QyHKIMja HUje HEIPEKUOHA HU y jeTHOj TAUKU.

Mo morumm crBapu, ykomumko ¢yuruuja f: A — R HUje HempermmHa y TAUKK @, TY TAUYKy HA3UBAMO TaUKOM
npeknna Gpysrmuje f.

CauyHO Ka0 KOJ UCIUTUBAHKA TPAHUYHAX BPEAHOCTH, XAJHEOBO CBOjCTBO U3 NPETXOMHOT CTaBa (Tj. HENPEKUI-
HOCT IPEKO HU30BA) HUje 3rONHA 32 MOKA3UBame Na je (QYHKIUja HENPEKUIHA Y HEKO] TAUKM, ajld MOMKE Ce
UCKOPUCTUTU 33 MOKA3UBAK-E Ma je HeKa Tauka NpeKun QyHKIUje. 3aucra, 3a TO je NOBOJLHO Hahu jeman Hu3
Zn — a, TakaB na f(z,) He KOHBeprupa, unu He KouBeprupa ka f(a)itd. Tauke npekuna name KiacuUKyjeMo
ca

Hepunumnuja Heka je f: A - R u a Taura npexknga ¢pyurmuje f. Kakemo na je tauka a :

1. Ilpekun npBe BpCTE aKO MOCTOje JIEBU U HECHU JuMec (Ipenu3Huje, OHU KOJU UMajy cMuciaa) Gpyurnuje f y
TAYKA G. Y KOJIUKO Cy OHU jOII W jeTHAKMU, KAayKEeMO M4 je MPEKUI ¢ OTKIOHUB.

2. Ilpexkun npyre BpcTe, YKOJMKO HUje TPEKUI IPBE BPCTE.

IIpumeTnMO & YKOIUKO je MPEKUA OTKIOHUB, TAaLa MOKEMO neGUHUCATU (YHKIU]Y

_ [f@reaia)

lim,—, f(z),z=a

Koja he OUTHM HEIpEKUOHA y TAYKU G, OJAKJIE U M0JIA3U HOTALL]A.

On mperxomaux mpumepa, ¢yurmuja f(zr) = [z] nMa mperun mpBe BpCTE Y CBAKO] MEAO0OPOJHO] TAYURU, MOK
IupuxiaeoBa (yHKIMja NMa IPEKUI APYIe BPCTE y CBAKO] TAYKU.

Jom jeman yecro nurrpan npumep (QyHKIUje ca NPEKUAOM Apyre Bpcre je f(z) = sin
BpPCTE Yy HYJIHU.

1

x

, KOja MMa TIpeKum Opyre

JlokasiHA cBOjCcTBA HENMPEKMTHUX (QYyHKIHja

JIokamHMM CBOjCTBUMAa HEIPEKUITHUX (PYHKIUja HA3WBAMO OHA CBOjJCTBA KOja HEIpPEKUOHA (YHKIUja UMa Yy

OKOJIMHU Ta4yKke y KOjOj je HempeKumHa W CYIITUHCKA Cy CBOjCTBA TPAHUYHUX BpemHocTu. Kao mro hemo

BumeTu, HapenHa TBpbhema Ouhe camo pedopmynanuje onropapajyhux craBoBa nmMeca (QyHKIUjE, Y3 KOPHUII-

heme mperxomuor craBa, ma je (yHKIMja HENPEKUAHA y TAYKA ako je lim,,, f(x) = f(a).

Crae Heka je f: A — R menpexkunna y tauku a € A. Tana

1. Ilocroju orkonuua U Tauke a Ha KOjoj je f orpanuvena.

2. Akxo je f(a) # 0, raga nocroju okosnuna U Ha K0joj [ uMa crajaH 3HAK, IpenusHuje na 3a cse z € U, 3HaK

f(z) je ucru kao 3mak f(a).

IIIto ce anrebapckux cBOjcTaBa TUYE BaKU

Cras Heka cy f,g: A — R ¢yuruuje nenperunne y traucu a € A. Tana cy n pyurmuje f+g, fg, f/g nenpernnue

y Tauku a (mocienma y3 ycios g(a) # 0).

Bpartnmo ce cana sa Teopemy o anmecy cioxkene ¢pyHrnuje. Kao mrTo cMo paHuje Bumenu, na Ou OHa BaxKWiIa,
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ocuM ycaoBa ma je lim, ,, f(z) = b u lim,_p g(z) = ¢ 6uo HaM je moTpeGHO M ma f mMa OKOJIMHY HA KOjOj He
y3uma BpenHoct b. [IpuMeTnmMo na y ciaydajy Kama je g HEIPEKUOHO Taj yCIOB HAM HUje HeonxomnaH. llperunuje
CraB Heka cy f: A — B u g: B — R ¢ynruuje, a tauka mHaromunasama ckyna A, lim, ., f(z) = b u Hera je
jom g HemperuaHa y Tauvky b. Tana je

lim g0 f(x) = g(b).

r—a

IToka3 Heka je W okosuna tauke ¢g(b). Tana nmocroju okoauua V tauke b, raxksa na je g(V) C W, a mame, noc-
Toju u okonmHa U tauke a Taksa na je f(U\{a}) C V. Oparne umamo go f(U\{a}) = g(f(U\{a})) C g(V) C W,
omakJsie cienu TBpbheme crasa.

IMocnenuna mpeTxomHOr CTaBa, je Aa IMOA UCTUM NPETIOCTABKAMA, YKOJUKO je f HEeNpEeKuIHA y TauKd ¢ U ¢
Henpekugaa y taukn b = f(a), Tana je koMnosunuja g o f HENPEKUIHA y TAUKA d.

V3 mpeTxoQHMX pe3yJirara UMMaMoO 3a jOII HEKe MpUMepe OCHOBHUX (yHKIUja Ha Cy HempekuaHe. llperusHuje
1. MHoaumromu cy HempekumHe GyHKIUje. S3aMCTa, CBAKU MOJWHOM C€ MOKE HOOUTHU MOCJIE KOHAYHO MHOIO KO-
paka MHOMkemeM u cabupameM ¢pyurmuja f(z) =z u f(z) = ¢, koje cy Henperuane. OTyna IO IPETIOCIIENAHEM
CTaBy Cy IOJUHOMU HEMPEKUAHU y CBAKO] TAYKMA IOMEHA.

2. Tlpumernmo na je pymrumja f(z) = % HENPEKUHA y CBUM TaukaMa (OBAKO KAKO CMO Ae(PUHUCAN HEIPEKUI-
HOCT). 3a Tauke x # 0 TO cieau M3 NMPETIOCIEMHET CTABA, & Y OCTAJUM TAuKaMa HUje nepuHUCAHA, T€ U HEMa
CMUCJIa UCOUTUBATYA HenpekuaHocT. CamyHo MMaMo U ma cy panuoHatHe ¢pyurnuje (nakie, pyHKIuje 0BIUKa

plz) rae Cy p U ¢ NOJMHOMHU) HENPEKUAHE, KAO U IPEeOCTalle TPUTOHOMETPUjCKe (yHKIUje.

q(z)
3. Cremnena ¢yHKIUja je HEIPEKUIHA Y CBUM TauyKaMa JIOMEHa, jep Ce MOKe MPEICTABUTU KaOo KOMIIO3UI]a
% = "7 genpexmmEUX GyHKIU]jA.

I'nobanua cBojcTBa HENMPEKUITHUX (YHKIVja

I'nmobamumMm cBojcTBMa Ha3mBahemMo oHA CBOjCTBa HENPEKUIHUX (DYHKIMja KOja MMajy YKOJIUKO Cy HENPEKUIHE
y CBaKOj TAUYKM CBOI' JOMeHa. Y CKJIaLy Cca TUMe, HOTaluje Palu Ae(PUHUIIEMO

Hepununuja 3a ¢pyuaruujy f: A — R rakemo na je HempekumaHa Ha CKyny A YKOJIWKO je HENPEKUIHA Y CBAKO]
Tauky CKyma A.

Yobuuajena je oznaka C(A) 3a ckyn cBux (yHKIUja KOje Cy HEIPEKUIHE Ha CKymy A.

IIpBo roroGasHO CBOjCTBO KOje HaBOOMMO je T3B. Romu - Bosmanosa Teopema o mebhyspemnuocTn

Teopema Heka je f: [a,b] = R menpexnnua ¢ymrumja u mera je f(a) = A u f(b) = B. Tana 3a csary 6poj C
koju ce Hasmasu usmehy A u B mocroju ¢ € (a,b) taxso na je f(c) = C. Cuemujanno, ykonuko cy f(a) n f(b)
pasnIuuuTUX 3HAKOBA, Tana mocroju ¢ € (a,b) takso ma je f(c) = 0.

Iloka3 morsmenaTtu y KEU3U.

IIperxomua Teopema moHekse ompapaaBa mMe HeOpekuAHA (YHKIUWja, jep OAroBapa TOMe, IITO 0K ce Hehop-
MaJIHO PEKJO, Ja ce Tpaduk HEmpeKuIHe [pTa 0e3 Moau3ama OJOBKe ca mamwpa. Jlakie, ako HEIpPEeKUIHA
¢yHKIMja y3Me IBe BPETHOCTH, MOPa Ja y3Me U CBe BpenHocTu usMmeDy.

Tarobe Baskno, y nperxonuoj Teopemu je Guran ycioB ma je moMmeH mHTepBajd. Hmp, ako y3memo (QyHKIU]Y
f(x) =2 ma cryny [—1,0) U (0,1] oma y3uma u HeraTHWBHE U IO3UTUBHE BPEAHOCTU aJu He y3uma BpeaHoct 0.
Cnenehe BakHO CBOjCTBO HempeRMAHUX (yHKIUja Ha3mBa ce BajepmrpacoBom Teopemowm.

Teopema Hexra je f: [a,b] — R menpernmua ¢pymrmmja. Tana je f orpanndeHa m DOCTWKE MUHUMYM U MAKCH-
mywm. Ilpenusnuje, nocroje tauxe m, M € [a,b] Taxse ma je f(m) = mingep,p) f(x) n f(M) = maxgcpqp f().
Ilokas mornenatu y KeU3WU.

Omnert, y nperxonnoj Teopemnu je OutHO na je moMeH cerMmeHrt [a,b]. Hup. ¢yrrmumja f(zr) = % HUje OrpPaHUYECHA
na ckymy (0,1]. Taxobe, pynruuja f(x) = r me gocTwke HU MUHUMYM HU MakcuMmyM Ha ckymy (0,1).

PaBHOMepHa HEIIPEKN IHOCT

[Mornenmajmo omer medpuHUIM]Y HempekumHOCTH (yHEKIUje [ HA CRymy A :

(Vzo € A)(Ve > 0)(30)(Vx € A)(|x — zo| < 0 = |f(x) — f(z0)] < €).

Ako KpeHeMoO penoM, MPBO Y3UMAaMO IPOU3BOJLHY TAUKy Ty IMOTOM m3abepemo € > 0 koje xohemo u Ha kpajy,
Yy 3aBUCHOCTU OI Ty W € TpaxKuMO 0 Koje he mcmyHuTu TpaskeHu yciaoB. Jlakie, § 6GupaMo y 3aBUCHOCTU OJ
o u £. JloHEKIE MOTUBUCAHO OJATJIE, MOCTABILE CE MUTAME Ja JIX MOKEMO Aa TPAKUMO qa § dDupamo camo y
3aBucHOCTHU of €. [Ipernu3nuje

Hedpunannuja 3a ¢yuruujy f: A — R rakeMo na je paBHOMEpHO HempekuaHa Ha ckymy A aro 3a cBako € > 0
nocroju § > 0 TAKBO Ja 3a Tauke T1,Tz 3a Koje je |r1 — x2| < 0, Bawu |f(r1) — f(z2)] < e. Jlormukn 3amumcano

(Ve > 0)(35 > 0)(V.’£1,£L'2 S A)(|£L‘1 — £82| <= |f(SU1) — f(SCQ)| < 6).

Ha3sus paBHOMEpHa [0JIa3U U3 IPETXOMHOr pa3Marpama, a 6upaMo jenHo 4 Koje oarosapa (PaBHOMEPHO) CBUM

raukama ro € A. Jloruuku rienaHo, pasiuka je y ToMme ITo je kKBaHTuduratop Vg € A 3amenwo mecra, Tj.

z3ammcaf je mocie 39 > 0. Mana mexyje Bemrauku, a takobhe mperxonna nepuunnuja Hehe OuTy moTKpenbLeHA

JIeMM TPUMEPVMa Ha OBOM KypCy, IPETXOMHA HIeja je BaKHa WM YeCTO Ce jaB/ba Yy MaTEeMATUIU. 3a Cala

IPUMETUMO IPBO Ja je PABHOMEPHO HeIpeKuAHa (YHKIMja W HempekungHa. Jlasse, pa3MOTPUMO HEKe IpuMepe
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1. ®ymrumja f(xr) = 2 paBHOMepHO je HemperuaHa Ha R. 3aucta 3a € > 0 MoxeMo na mzabepemo § = &, 3a Koje
nMaMo

|f(331) — f($2)| = ’JJ1 - l‘2| < =g,
YKOJIMKO je |1 — za| < 0. Tume je oBa QyHKIMja PABHOMEPHO HEIPEKUIHA.
2. Cuanuno, ¢ymrumja f(z) = sinz je paBHOMEpDHO HempekumHa Ha R, IMTO ce CBOAM HA CBOJCTBHO CHUHYCA
|sinzy —sinxa| < |21 — 22]. Tama kao y nperxomaom uzbopoM € = 4, 3a 1,22 € R 3a roje je |r; — 22| < § umamo
AHAJIOTHO
|f(x1) — f(x2)| = |sin:z:1 - sin:z:2’ < |x1 — x2| <d=c¢.

3. TlornyHo amasoraH 3ak/bydak je 3a cBary (QyHEuujy 3a kojy Basku |f(z1) — f(z2)] < Clzy — 23], vme je C
rKoHcTanTa. KoHkperHo, 3a uzabpano € > 0 bupamo § = §.

4. dyurnuja f(x) = % Huje paBaoMepHo Henperuaua Ha (0, 1]. OBo renepasnno najuemlie HOKa3yjeMo HANTAKEHEM
IBa HU3A T, U Y 3a Koje |T, — yn| — 0, mok |f(x,) — f(yn)| He Teskm Hynum. Y OBOM KOHKDETHOM CIIydYajy
mocMaTpajMoO HU30BE T, = % u Yy, = %ﬂ Tana je |y, — on| = % — %H = ﬁ — 0. Ca mpyre crpane je
f(yn) = f(zn) = 1. Harne, yromuko msabepemo ¢ = 3 (mmm 6uno mTa Mame on 1) koje ron § > 0 na ysmewmo,
KaKO |y, — Tp| TEKU Hysn, TO je 3a MOBOJLHO BEJIUKO N U |y, — Tp| < 0, a u name je f(y,) — f(z,) = 1, mro nuje
Mame on €. Tmume, oBa QyHKIUja HUje PABHOMEDPHO HEIPEKUIHA.

5. ®ymrmmja f(r) = 2 Huje paBHOMEepHO HempekwmHA Ha R. Y OBOM CIydajy HOCMATPAjMO HHU30BE T, = /N 1
yn =Vn+1. Tana je |y, —on| =vVn+1—+/n= m — 0, a umamo u ma je f(y,) — f(z,) = 1. Anasorso,

yEKoIMKO m3abepemo € = i (nnm omer 6mio mTa Mame ox 1) koje rox § > 0 Ka ysmeMo, Karo |y, — n| Texn

HYJIU, TO je 3a JOBOJBHO BEJVKO N U |y, — Tp| < 0, a u mame je f(y,) — f(zn) =1, mro HUje Mame ox e. Tume,
OBa (yHKIUja HUje PAaBHOMEPHO HEIPEKUIHA.

Jom HeKu mpuMmepu ce MOTry MOIJIEeNATH Y KEbU3U.

W360p HM30Ba y OCIEqImEM IPUMEPY M4 TEKE Ka +00 HUje OO caydvajaH, Iperu3Hnje MOTUBUCAH je cienehom
Teopemowm, koja ce HazuBa jom KarmToposa Teopema 0 paBHOMEPHO] HEIPEKUIHOCTH.

Teopema Csaka Henpernzana ¢yuruuja f: [a,b] — R paBHOMepHO je Hempekugaa Ha [a,b).

Ioka3s IIpernocraBuMo CynpoTHO na [ HUje PABHOMEDPHO HENPEKUIHA Ha CKyny |a,b]. Heramujom neduuunmje
pPAaBHOMEPHE HEIPEKUTHOCTUA MMAaMO

(Fe > 0)(V6 > 0)(Fz,y € A) (| —y[ <IN |f(z) = f(Y)| = €).

Y3MuMo oHma TakBO € > 0 M IO HNpeTXomHOM 3a § = % HOCTOj€ Ty W Y, TAKBU Ha je |Tn — yn| < Pl
|f(zn) — f(yn)| = e. llpumernmo, HU3 z, npunazna [a,b], yuMme je orpanumyen, a ognartie, no Bosamano - Ba-
jepImTpacoBOM CBOjCTBY MMa KOHBEPIEHTAH IIOIHU3 T, , KOJU KOHBEprupa kKa HekoM c. Hapasao u z,, € [a,b],
ONHOCHO @ < T, < b, Ia mymTameM JuMeca KpPO3 IPETXONHE HejeJHAKOCTH, KaKO JUMeC UyBa 3HaK <, TO
. . 1 .
nvamo 1 ga je a < ¢ < b. Ilame, Kako je |Tp, — Yn,| < 7r — 0, T0 m BM3 Y, — c¢. MeDyrmm, oBO je Kom-

Tpagukiuja 0o XajHeoBoj Teopemu, Tj. jep je f HempexkunHa y c. 3auCTa, HU3OBU Ty, U Yp, KOHBEPTHUPA]Y
Ka ¢, a TuMe 1o Xajuey f(x,,) u f(yn,) kouBeprupajy xa f(c), mebyrum |f (2, ) — f (Yn, )| = € mro He TesEM HyNNM.

HereI{I/I,D;HOCT 1 MOHOTOHOCT

IIpe mero mro popmynumemMo ycIoBe IO KOjUMa je MHBEP3HA (PYyHKIUja HEIPEKUIHE (YHKIM]e HEIPEKUIHA, TOC-

MaTpajMo OCHOBHE Bese m3MeDhy mojMoBa HEMPEKUTHOCTA U MOHOTOHOCTH. 34 IOYeTaK, Y TEPMUHUMA HEIPEKU -

HOCTH, pedopMynummMo TBphHeme Koje ce ONHOCU Ha JIeBe U IECHE JIMMeCe MOHOTOHE (DYHKIUjE.

CraB Heka je f: A — R monorona ¢yukumja. Tanma ona mMa caMo IpeKUIe OPBE BPCTE W TO HUX HAjBUIIE

npebpojuBO MHOTO.

Ilame, 3a MOHOTOHY (DYHKLIMjY, Y HEKOM CMUCIY, Baku obpar Komm - Boananose Teopewme.

Cras Hexka je f: [a,b] = R monorona ¢yuruuja, taksa ma 3a csaky spensoct C usmeby f(a) u f(b) mocroju

¢ € [a,b] TakBo ma je f(c¢) = C (mpyrauuje peueno, ciavka vHTepBaJa [a,b] npu npeciukasamy f je mHTEpPBAJI

ca kpajesuma f(a) u f(b)). Tana je f menperkunua ua [a,b|.

Ilokas ce y CymITHUHU OIET CBOIM Ha MPETXOMHU cTaB. Kako f uMa yBEK JIEBU U NECHU JIUMEC Y CBAKO] TAUKU,

OHA y TOj TAYKM MMa IPEKUI ako oarosapajyhu snumec mucy jemmaru spemuoctu f. [Ipemmsnuje ako y3memo

na je f mmp. pacryha, tanma je ysek lim, 4 f(z) < f(d) < limgy— 44 f(2) 1 uma npexun y d ako HEKU O aBA

aumeca Huje jennak spenuoctu f(d). Heka je anp. f(d) < lim,_ 44 f(z). Tama 6uno koju 6poj uzmehy momenyra

nBa muje y caunu f. Jlerasse morienaTy y KibU3WU.

Cras Heka je f: [a,b] — R menpexkumua u 1 — 1. Tazna je f crporo MmoHOTOHA.

Osaj craB je mociemuna Komwu - Bonmanose Teopeme. Haume, yronuko f He 6u Ouiaa cTporo MOHOTOHA, Taua

6u mocrojasie Tpu Tauke T < g < T3z TakBe ma Bpeasoctu f(z1), f(r2) n f(rs) Hucy monoToHO mopebhane. Axko

yaMmemo ga je Hup. f(z2) < f(z1) < f(x3) tama 6m nocrojana tauxka d € (x2,z3) TakBa ga je f(d) = f(x1)

omumocuo f muje 1 — 1. Mcro ce memasa y CBUM OCTaJIMM PAacCIOpeIuMa.

Pesumupajmo mperxomse teopeme.

Teopema Hexa je f: [a,b] — R Henpexuaua u cTporo MOHOTOHA (MM eKBUBAJIEHTHO 1 — 1) ¢yHEUMja U Heka je

B = f([a,b]). Tama je B uarepsax ca kpajesuma f(a) u f(b) u f~': B — R je HempekumHa U CTPOrO MOHOTOHA.

Ioka3 Ila je B wunrepBan ciaemu m3 Komm - Boamamose Teopeme, a na mMa HaBeneHe KpajeBe ciaenu U3
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monoronoctu f. Ipemusnuje B = [f(a), f(b)] aro je f pacryha, ommocno B = [f(b), f(a)] ako je omamajyha.
Hame, f~': B — [a,b] je cTporo MOHOTOHA, & KakO jOj je CIMKA WHTEPBAJ, TO jeé M HENPEKUIHA [0 APYTOM
HABENIEHOM CTaBY Yy OBOM IEJy.

Enemenrapne ¢pyHKIMje
Horamuje panu, mano ¢popMmanHuje yBeIUMO Kiacy (YHKIHMja ca KOjOM ce Hajdemhe GaBuMO.
Jepuuaunuja OcHOBHE ejeMeHTapHE (QYHKIMje Cy KOHCTAHTE, MACHTUYKA (YHKIMja, EKCIOHEHNINjaJHA U JIora-
pUTaAMCKa, CTeIeHa, TPUTOHOMETPHUjCKe (YHKIUje U MHBEP3HE TPUTOHOMETPUjCKe (QyHKIUje.
Hepunaumuja Enemenrapue ¢pyHKUje cy OHE KOje umHe HajMamy kaacy £ QyHKIUja ca CBOjCTBAMA:
1. Axo je f ocmoBHa enemenrTapHa, Tana je f € £.
2. Akocy fi,fo €& ommacyu fit fo€& fifa €€ m % € £, cBe Ha oaroBapajyhum momenuMma.
3. Aro cy fi1,f2 € &, Tana je u fyo fi € £, oner, rue HaBeneHA KOMIIO3UNKUja UMa CMUCIIA.
Ilakne, ereMeHTapHe (QYHKNUja Cy CBE OHE KOje Ce Ol OCHOBHUX €JIEMEHTapHH] MOTY NOOUTM KOHAYHOM IIPU-
MeHOM ajrebapCcKuX olepanuja u KoMmmosuiuje ¢pyHrmuja. Ha oCHOBY HempEeKuIHOCTM OCHOBHUX €JI€MEHTAPHUX
¢yHEOMja, KA0 U M3 TOTa na Cy 30up, IPOU3BOM, KOJIWYHUK 1 KOMIIO3WNN]a HEMPEKUIHUX (YHKIN]a HEIPEKUIHE
“MaMO
Teopema Cse esnemeHTapHE (YHKIHU]E CY HEIPEKUIHE.
OgnaBnme BuaAnMO ma nMaMo (YHKHOUje KOje HUCY eJieMeHTapHe, IpuMepa palu Taksa je lupuxsieoBa (yHKIUja.



