Matematicka logika u racunarstvu

9. Cas: Eliminacija kvantifikatora.




Tamo—amo argument

Primer. Ako su M, N dva prebrojiva gusta linearna uredenja bez
krajeva, onda M =~ N

Koliko prebrojivih modela do na izomorfizam ima DLO?

Koliko prebrojivih modela ima teorija na jeziku {<, cp, c1, C2, ... }
koja kaze da je < gusto linearno uredenje bez krajeva i
g<a<oco<...c



Eliminacija kvantifikatora

Definicija. Teorija T ima eliminaciju kvantifikatora ako za svaku
formulu @(X) postoji beskvantorna formula {(X) takva da

T (V) (e(x) < b(X)).

Lema. Pretpostavimo da za svaku beskvantornu formulu ¢@(x,y)
postoji beskvantorna formula {(y) takva da

TH (VY)((3x) ©(x,¥) < ¥(y)). Tada T ima eliminaciju
kvantifikatora.

Posledica. Dovoljno je eliminisati kvantifikator u:
n
(39 /\ @i(x 7).
i=1

gde je svaka ¢; atomska ili negacije atomske formule u kojoj x
eksplicitno ucestvuje.



(a) DLO ima eliminaciju kvantifikatora;
(b) (Z,s) ima eliminaciju kvantifikatora;
(c) (N,s,<,0) ima eliminaciju kvantifikatora;
Neka je (S, E) beskonacan skup sa ekvivalencijom E. Ako:
(d) E ima beskona¢no mnogo klasa i svaka je dvoélana;
(e) Eima beskonaéno mnogo klasa i svaka je beskonacna;

(f) E ima beskona¢no mnogo dvoclanih i beskonaéno mnogo
troclanih i svaka klasa je dvoclana ili troclana;

(g) Eima po jednu n-to¢lanu klasu za svako n > 1.



