
Matematička logika u računarstvu
8. čas: Elementarno utapanje.



Elementarno utapanje

Neka su M i N dve L-strukture. Utapanje η : M Ñ N je
elementarno ako:

M |ù φpm1, . . . ,mnq ðñ N |ù φpηpm1q, . . . , ηpmnqq

za sve formule φpx1, . . . , xnq i sve m1, . . . ,mn P M.

Ako je M ď N i i : M Ñ N je elementarno, onda je M
elementarna podstruktura od N , M ă N .

Primer. pN,ăq ć pZ,ăq, p2Z,ăq ć pZ,ăq.
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Tarski–Votov test

Teorema (Tarski–Vot). Neka je M ď N . Tada M ă N akko za
sve formule φpx, ȳq i m̄ P M|ȳ|, ako postoji b P N tako da
N |ù φpb, m̄q, onda postoji i a P M tako da N |ù φpa, m̄q.

Primer. pN,ăq ă pN ` Z,ăq i pQ,ăq ă pR,ăq.
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Tamo–amo argument

Primer. Ako su M,N dva prebrojiva gusta linearna uređenja bez
krajeva, onda M – N .

Koliko prebrojivih modela do na izomorfizam ima DLO?

Koliko prebrojivih modela ima teorija na jeziku tă, c0, c1, c2, . . . u

koja kaže da je ă gusto linearno uređenje bez krajeva i
c0 ă c1 ă c2 ă . . . ?
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