JEAAH MIPUJIOT TEOPUJU JEAHOTPAHUX AHAJIM-
TUYKUX OYHKLMJA.
B. TABPUJIOBUR.

Heka je ca F (z) oGenexxeHa jepHa jeqHOrpaHa aHaJMTHYKa
dyHKIMja KOMIIEKCHE MpOMeH/buBe KoauuMHe z. [IpomoTpumo Ty
byskuujy y jemHom pgeny paBHM, Koju O6M 6uo omeheH Hexkom
KPUBOM JMHM{OM s. Y TOM fenay paBuu youunhemo Ma rae HeKy
Tayky a. Ta Tayka Ouke uam o6M4YHA, MJM CHHTylapHa Tadka
bynxuuje F (z)

Axo jje a of6uuna Tauka ¢yskuuje F (z), oHpa ke ce y
obnactu Te Tauke ¢ydkuuja F (z) mohm u3pasuTH jeiHUM noteH-
UMaJHUM PeIoM OBOr 06JMKa:

F (2) = Ao + A (z-2) + A; (z-2)*+-...
Axo 6u Tauka a Ouia Hyna ¢yskuuje F (z) — u 1o nyna m —
Tora pefa — ouja O mopajo OuTH
Ay=A,=...=A =o.

m-y
dyukuuja F (z) mopana 6u Taga uMati OBaKaB OGJHK:

m
F@=Ga A +A _ @a+.]
T. j. aKO je a Hyla m-Tora pefa 3a ¢yukuujy F (z), a
A 4+ A (z-a) + ... = G (2), (1)
m m+ 4
oHAa 61 y TOM cCaydajy 6Guio

m
F (z) = (z-a) G (z).
[To peny (1) Bupu ce, ma je Tauka g ¥ OOMYHA Tayka QyHKIuje
G (z). Ho xako je G (a) = Am = 0, TO je yjeaHo jacHo u To, fa

Tayka g He MoXke O6utH Hyna ¢ynxuuje G (z).

Me}yTuM, ako ce y3Me, Ja je Tayka g CHHTyJapHa Tadyka
dyuxumje F (z), onpa 6u ce dyHkuuja F (z) y obaactu te Tauxe
Jana OBaKO W3Pa3UTH:
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° " § Br

F (z) = % An (z-a) + S @’
a y M3pas3uMa, KOju Ce jaB/bajy Ha J|eCHOj CTPaHM NOCJefwe jex-
HayuHe, 60 OM nNpBHU u3pa3 ypehed no MO3UTHBHUM, a JApyrd IO
HEraTMBHMM CTeNeHMMa pasjiuke z-a. Ako 6u caj y u3pasy
020 Bn B, B,
P @-an T G@ea) to@Eayp T @
6poj unaHoBa 6MO KOHAYaH M aKo OM MOCJEJHHU 4IaH TOra u3pasa

Bm . .
61o (z——a_)m’ odga OM Tauka g Owna mon m-Tora peja 3a

dyuxuujy F (z); a ako 6u Opoj unanosa y uspasy (2) 6uo OGe-
CKOHa4aH, oHja 6M Tayka a Guia eceHnuansa tadyka gynxuuje F(z).

[To3nato je, ga je Bajepuirpac npBu UCOMTAO NMPUPOAY €CEH-
uManHe Taukel!) M Aa je OH NPBH OAPEMO M3Pa3e OHUX jefHO-
rpaHnuX aHAJIMTHYKUX (YHKUMja, Koje OM MMaje y HEKOM [ely
paBHM HeorpaHuded O6pOj M0JOBa, a orpanuded Gpoj eceHuuan-
Hux Tayaka?). I. Murar-Jlegaep sacraBuo je mcnutHBama Bajep-
TpacoBad) W oApeAHO je HM3pase M OHHM AHAIMTHYKUM jefHO-
rpaHuM Qynkuujama, xoje OM y HeKOM Jely paBHM uMane M Ge-
CKOHa4YHO MHOro eceHuuanHux Tayaka. CBaKoj CHHryJlapHOj Tauuu
Heke ¢yHKUuje — Ouia OHA MOJ WM eCeHuuanHa Ta4yka Te
¢yHkuuje — oAroBapana OM y aHaJMTUYKOM U3Pa3y Te (yHKuuje
jeiHa HapoyuTa KapaKTepUCTHYHA (yHKUHMja, TO KOjoj GM Cce oamMax
MOrJa OfPEJMTH M NMPUPOAA CaMe CHHYyJapHE TauKe.

Mu kemo HapouyuTO MPOMOTPUTH NPHUPOAY HEKE jefHOrpaHe
dyuxuuje F (z) y oHoM Jleny pasHu, KoOju je oMeheH KOHTYPOM s u
npernocTaBukieMo a y TOM feny pashu Qynkuuja F (z) uma camo
jelHy CHHry;apHy Tauky. Y camoM TOM Aely paBHU onucakieMo oKo
re Tauyke jefaH Maad Kpyr c¢ TaKo, fay NoBpLINHK, uuje Ou Mehe
Gune nuHMja s U Kpyr ¢, GyHkuuja F (z) Hema HujefHe CHHryJapHe
tadxe. Tapa kemo, a priori, uMaTu npej co60M CaMO OBy 4Hibe-
Hugy : und ke ¢Qysxuuja F (z) umaru Kojy Hyay Yy OHOM Aeny
paBHH, Koju Ou 6o omeleH KOHTypama s ¥ ¢, Wi je Heke uMar.
AKo Ta QyHKUMja Y TOM [e]y paBHu Oyie MMana KOjy Hyay # TO
Hyly m — Tora peja, onja he Ta Hyaa Gutd mpoCT moa 3a Jo-

1) v. Picard, Traité d’ Analyse, t. ll. p. 120.

2) Weierstrass, Zur Theorieder eindeutigen analytischen Functionen.
Abhandl. der Berl. Akademie der Wissenschaften, 1876.

3) Mittag-Leffler, Sur la représentation analytique des fonctions
monogenes uniformes d’'une variable indépendante. Acta Mathém, t. 1V. 1884,
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rapuTamMcku u3BOJ dyHkumje F (z),a ocrarak Tora mosna Guo 6u weo
noauTuBan 6poj m.!) Vameby Tux Hysna, ako 61 ux 6uio, yountiemo
caj OHy, Koja je HajOJIW)Ka HAlIOj CUHTYJNAPHO] Tayud a U OMNH-
cakieMo OKO Halle CHHTyJapHe Tadke jouml jegan Kpyr C, Koju 6u
IONMpao RO Te Hyje, Koja joj je Hajonwxa. Y mpcredy, koju Gu
ce Hanasuo usMmeby kpyrosa ¢ u C He he Tajga dysxumuja F (z)
MMaTH HH jeHy HyJy; nNpemMa TOM€ OM y TOM NpCTeHy AaTa CHH-
ryJjapHa Tauka Guna jefMHa CHHIyJapHa TayKa He CaMo 3a (yHK-
uujy F (z), Beh u 8a men norapuramcku u3BoA. Taj sorapatamcku
M3BOJ Morao 6u ce jakje y TOM NpPCTeHy OBAaKO U3Pa3dTH :

fF'_(%);;= Ao + A, ](32-21) + A, ](32-a)‘3 +...
1 2
T z-a T (z-a)? T @

M Yy TOM M3pady 6uo OM Koeduuuesat [B; OoCTaTak ToOr Jorapu-
TaMCKOr M3BOja. AKO je caj a moja m — TOra pefa 3a (QyHKUujy
F (z), onpa he ocraTtak B; JOrapuTaMcKOr W3BOJAa HE3UHOT GUTH
neo 6poj U TO neo HeraTWBaH 6poj: B; = — m. MehyTun, Taj
ocrarak G6uke uHeo 6poj M Taja, kaj je TayKa g eceHUUaJ]HA TayKa
dyukuuje F (z), u To hemo noxasard Ha oBaj npocT HauuH. [TomHo-
skukieMo ca dz ¥ AeCHy M JieBy CTpaHy u3pasa (3) u naspumhemo
UHTErpauujy Herosy. Taua ke ce go6utu oBo:
log F (z) = E A'n (z-a)n -+ 020 B'n
1 (z-a)n
+ B, log (z-2),

a orys je
2 A'n (z-an = B'n
| (z-a)"
F@=c¢ e (z-a) “)
To 6u gaxne 6uo uspas dyHkuuje F (z). Kaxo je Ta dyHnkuuja no
NpPeTnoCTaBUM jefHOrPaHa, TO Ceé BUAM Aa B, Mopa OuTH 1eo 6poj.
Y cBaxkoMm ciy4ajy je fakjie OCTaTaK JIOrapMTaMCKOT M3BOJa HeKe
jegHorpaHe aHaaMTH4Ke (yHKOMje Leo 6poj U Taj Opoj je OHaj
6poj, Koju y CBaKoj TauuM — OMna oHa oGuuHa, Guia oHa moJ,
6una oOHa eceHUWasHa Tauka ¢yHKuuje — oppehyje pex THX

¢yHkuuja.2)

1) v. Lindeldf, Le Calcul des résidus et ses applications a la théorie
des fonctions, p. 20. —

2) B. QGavrilovié, O redovima jednogranih funkcija. Rad Jugoslav.
Akad., knj. 143.
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Mmajyhu y Bupy oGpasay (4) moku hemo caj Ha Bp/O mpoCT
Ha4MH MOKAa3aTH, KAKO Ce Hexka (yHkuHuja, Koja 6GH y KOHTYPH §
¥Maja jejHy CHHIYJapHy TayKy, MOXKe M3Da3UTH MPOM3BOJOM JBejy
¢yHkuuja, of Kojux je jegHa m3pakeHa pPefioM, Koju je ypeheH mo
MO3UTHBHUM, a Jpyra pefoM, Koju je ypeleH mno HEraTUBHUM CTe-
MeHMMa pasJuKke z-a.

Y uspasy (4) jasipajy Ham ce Tpu dpaktopa. [IpBu u Apyru mory
Ce OYeBMHO pa3BuUTH y OecxoHayHe pejoBe. JegaH Off TUX pefoBa
610 OM ypeheH Mo NO3UTMBHUM, A APYTH MO HETATHBHUM CTENEHUMA
pasnuke z-a. Mehytum je B; ueo 6poj. AKo je OH NO3UTHUBAH, OHA

B,
keMo nNpBY O MOMEHYTHX pejoBa NOMHOKUTM (z-a) u Taja hemo
oner NOOUTH jepaH peji, Koju Gu 6o ypehieH nmo mosuTMBHUM CTe-
neHuMa pasnuke z-a. A ako Ou [B; Ono HeratuBaH O6poj, OHAA

hemMo Jpyru ojf MOMEHYTHX DefoBa MOMHOXHTH ca (z-a) B ¥ Taju
Oy Ce TMM MHOXemeM No6UO jegaH pep, koju Gu Guo ypehen mo
HEraTHMBHUM CTeneHMMa pasiuke z-3. Pynxumuja F (z) pobuna 6u
Taja o0JMK:
1
F (2) == G (z-a). H (ﬁ)
a ocraTak [ JJOrapMTaMCKOT U3BOJla Hhe3HWHOr YTULA0 64 Ha 06JIHK
¢ynxuuja G 1 H Ha Taj HauuH, WITO G HAJHIHKM CTeNeH pa3JuKe
z-a y GyHkumju G 6mo B;, Kaj Gu octaTak B, GMO MOUTHBAH
6poj, a HajHWKU CTENeH Te pasJuKe y dynkuuju [ 6o — (B; — 1),
Kajg Ou octatak B; 6o HeraTMBaH 6poj.
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