Teomerpuja 2
KOJIOKBujyMm, 17.1.2015.

. ¥ omrpoyryom tpoyray ABC tauke B’ u C' cy nognoxja sucuna us remena B u C, a tauka Aj je cpeauinre
crpanune BC. Jlokasaru na cy npase A1 B’ u A1C’ tanrente xpyra onucanor oko Tpoyriaa AB'C'.

. Koncrpyucarn AABC' unju cy BUCHHA U TOJYIPEIHAK OMMCAHOT KPYra TOJY/IAPHU JATAM JyKuUMa h, u T, a
pazsmka yriiosa £ ABC' — £ AC B nojgynapHa 1IaToM yrity .

. Heka je CD rermBa maror kpyra k koja je mopmasna Ha npeunuk AB, a M npowsBospbHA TadKa HA KPYTy.
Osnaunmo ca P u P’ npeceune tauke npasux MC u M D ca npasom AB. Jlokasaru na cy P u P’ unsepsue
TadKe y OTHOCY Ha KPyT k.

. Heka cy M, N, P, Q, R, S penom cpeammra crpanuna AB, BC, CA, AD, BD, C'D upou3ro/pHOT TETpaeapa
ABCD. ]Jlokazarn na je KOMIO3HIHja IMeHTpaJHux cuMmerpuja Sg o Sg o Sg o Sp o Sy o Sy Tpancnanmja 3a
BEKTOP 2@.

. ¥V xunepbosmuko] paBuu gare cy napasesane npase p u ¢. Ogpesuru reomerpujcko mecto tadaka A 3a koje
Baxu £ PAQ = R, tne cy P n @Q penom noguoxkja HopMasa u3 A Ha p u ¢, a R npas yrao.

TeomeTpuja 2
KOJIOKBHujyMm, 17.1.2015.

. ¥ omrpoyriom tpoyray ABC tauke B’ u C' cy nognoxja sucuna u3 temena B u C, a tauka A; je cpeauinre
crpanune BC. Jlokasaru na cy upase A1 B’ u A1C’ tanrenre xpyra onucanor oko tTpoyrsaa AB'C'.

. Koncrpyucaru AABC guju cy BUCHHA ¥ HOJIYIIPEYHUK OIMUCAHOI KPYyra HO/YIAPHU JATUM jiyKuma hg 1 T, a
pasymka yriosa £ ABC — £ AC B nogynapHa JaTOM YLy .

. Heka je C'D teruBa maror kpyra k Koja je HOpMaJiHa Ha npedHuk AB, a M mpoums3Bo/bHA TadKa Ha KPYTLY.
Osnauumo ca P u P’ nupeceune tauke upasux MC u M D ca upasom AB. Jlokasaru na cy P u P’ unsepsue
TadyKe y OJHOCY Ha Kpyr K.

. Heka cy M, N, P, Q, R, S penom cpenmmra crpanuna AB, BC, CA, AD, BD, C'D upou3Bo/bHOT TE€Tpaeapa
ABCD. [loka3aTu 1a je KOMIO3HUIZja MEHTPAJHHX cuMeTpHja Sk o Sg o S o Sp o Sy o Sjy TpaHCHangja 3a
BEKTOD Qﬁ.

. ¥V xunepbonmuko] paBHmM mare cy napasesne npage p n ¢. Ogpemurn reomerpumjcko mecto Tadaka A 3a koje
Baxxu L PAQ = R, rne cy P u ) penom nomHoxja HopMmaja u3 A Ha p u ¢, a R mpas yrao.

Teomerpuja 2
KOJIOKBHjyM, 17.1.2015.

. ¥ omrrpoyriiom Tpoyriay ABC tauke B’ u C' cy nopnoxja sucuna u3 temena B u C, a Tauka Ap je cpepuinre
crpanune BC. Jlokasaru na cy npase A1 B’ u A1C’ tanrente xpyra onucanor oko Tpoyriaa AB'C'.

. Koncrpyncatn AABC gnju cy BUCWHA W TMOJYTPEIHUK OTMMCAHOT KPYyTa TOAYIAPHHU JATAM JyRuMa hg w 1, a
pasimka yriaosa £ ABC — £ AC B nogymapHa JaTOM yILy (.

. Heka je C'D teruBa maror xpyra k Koja je HopMaJjHa Ha mnpeunuk AB, a M mpomsBo/bHA TauKka HA KPYLY.
Osnaunmo ca P u P’ npeceune tauke npasux MC u M D ca npasom AB. Jlokasaru na cy P u P’ unsepsne
TadKe y OAHOCY Ha KpyT k.

. Heka cy M, N, P, Q, R, S penom cpenummra crpauuna AB, BC, CA, AD, BD, C'D npou3Bo/5HOT TETPaeapa,
ABCD. [okasaru ja je KOMIO3UNHUja HeHTpaJHuX cuMerpuja Sg o Sg o Sg o Sp o Sy o Sy Tpancianuja 3a
BEKTOD 2@.

. Y xumepbonwdKko] paBHE JaTe Cy mapaJjesne mpase p u ¢. OJapeauTH reOMeTpHjCKO MecTo Tadaka A 3a koje
Baxu L PAQ = R, e cy P n @Q penom noguaoxja nopmasa u3 A ma p u ¢, a R npas yrao.



Teomerpuja 2
jamyap, 02.02.2015.

. Heka cy Ay, Bi, C1 peaom cpepumrra crpanuna BC, AC, AB rtpoyrana ABC. Jlokasaru ja je cumerpaJia
yHyTpanmer yria kox A tpoyraa A BiCh pagmkaana oca criosba ynucanux kpyrosa ky n k. Tpoyraa ABC
macapaMm temena B u C.

. Harm cy xpyrosu ki, ka KOju ce ceKy m mpom3BOJbaH KPYyT k3 KOju HEMa 3ajeTHUIKUX Tadaka ca ki, k. Kom-
cTpyucaTd Kpyr | Koju je HOpMaJaH Ha Kpyrose ki, ko um gomupyje kpyr ks.

. Heka je ABCD reruBum dersopoyrao. OApeIuTH THI U KOMIIOHEHTE H30METPHje Qﬁ o gm o g@ o QB?.
. Heka je ABC'D oprorounasnu terpaesap.

(a) Jlokazarm ;g ce BUCMHE TeTpaejapa CeKy y jeanoj taukm (o3nauumo je ca H).

(6) Jlokazaru ;a ce 3ajeHUIKE HOpMaJIe HACIIPAMHUX WBHUIA TETPaeJpa CeKy y tauku H.

. Heka cy A, B, C, D gerupu Tauke xunepOoJrIKe paBHE Takse jga ¢y nosaynpase AB u DC, ompocno AD n
BC' wmelycobno nmapasenne. Jlokazamn ga je L BCD > £ DAB.

T'eomerpuja 2
janyap, 02.02.2015.

. Heka cy A1, Bi, Ci penom cpemuinra crpanuna BC, AC, AB tpoyrna ABC. Jlokasaru ja je CHMeTpaJa
yHyTpammer yria koja Ap rpoyraa ApBi1Ch pajgukaina oca crosba ynucanux kpyrosa kp u k. tpoyraa ABC
nacupam remena B u C.

. Haru cy kpyrosu ki, ko KOju ce ceKy u MPOM3BOJbAH KPYyT k3 KOJU HEMA 3ajeTHHIKHAX Tadaka ca ki, k. Kom-
cTpyucatu Kpyr | xoju je HopmasiaH Ha Kpyrose ki, ky m nomupyje kpyr ks.

. Heka je ABCD terusnun wersopoyrao. OapeanuTn THIT 1 KOMIIOHEHTE U30METPU)E gA—B> o gm o ggﬁ o gw.
. Heka je ABC D opTorosaJinu TeTpaemap.

(a) Jlokazaru ;ia ce BUCHHE TeTpae/pa CeKy y jeaHoj tauku (o3nadmmo je ca H).

(6) Jlokazarm ;a ce 3ajeJHUYKE HOPMaJIE€ HACIPAMHUX MBHUIA, TETPAE/IPa CeKy y tauku H.

. Heka cy A, B, C, D gerupu Tauke xunepbonmuke paBHM Takse na cy moaynpase AB m DC, ognocao AD n
BC' meljycobno mapanenne. Jlokazaru ga je L BCD > L DAB.

Teomerpuja 2
jamyap, 02.02.2015.

. Heka cy Ay, Bi, C1 penom cpempumra crpanuna BC, AC, AB rtpoyrana ABC. Jlokasartu ja je cumerpaJia
yHyTpammer yria Kox A tpoyraa A, BiCh pamukanana oca crosba ynucaHux Kpyrosa ky m k. Tpoyraa ABC
macrnpam temena B u C.

. Harm cy xpyrosu ki, ka KOju ce ceKy m mpOW3BOJbaH KPYT k3 KOjU HEMa 3ajeTHUIKUX Tadaka ca ki, k. Kom-
cTpyucaTd Kpyr | Koju je HopMaJaH Ha Kpyrose ki, ko um gomupyje kpyr ks.

. Heka je ABCD reruuu dersopoyrao. QOApeIuTH THUI U KOMIIOHEHTE H30METPHje QE o gm o g@ o 937.
. Heka je ABC'D oproronaanu terpaesap.

(a) Jlokazatm ;g ce BUCWHE TeTpaejpa CeKy y jeanoj taukm (o3naquumo je ca H).

(6) Jlokazaru ja ce 3ajeJHUIKE HOpMaJie HACIIPAMHUX WBHUIA TETPAaEJpa CeKy y Tauku H.

. Heka cy A, B, C, D gerupu rauke xunepbosmuke pasau Takse ja cy nosaynpase AB u DC| opnocno AD u
BC wmelycobno nmapasenne. Jlokazamn ga je L BCD > £ DAB.



Teomerpuja 2
debpyap, 13.02.2015.

. Heka je D cpemummre ocuosune BC' jemanakokpakor Tpoyriaa ABC, E nomgnoxje HopmaJtie u3 D Ha Kpak AC, a
M cpenmmre ny>xxum DE. Jlokasarn na cy ayxxu AM u BE melycobrno nopmasme.

. Y eykumuckoj pasuu jgare cy tauke O, S, S,. Koncrpyucarn rpoyrao ABC umju Cy nenTpu OnmcaHor, yrimcaHor
U CIOJba YIHUCAHOI Kpyra HacmpaM TemeHa A pejiom Tpu jare Tadke.

. Ymmcann kpyr tpoyria ABC mommpyje crpanune BC, AC, AB Tpoyraa penom y taukama P, @), R. Heka cy
Q' u R’ tauke nonynpasux PQ u PR Takse na Baxu PQ - PQ' = PR-PR'. Jlokazatu na cy npase BC u Q'R
mehycobno napadsiesine.

. Heka je ABCDA;B,C1D; kouga. Ojpepuru tuit u KoMmionerre uzomerpuje Sap o Spc 0 Sa, ¢y -

. Y IloenkapeoBoM A¥CK MOMAEIy XHUIEpOOJMYKe paBHH AaTu ¢y h—mpasa p u h—radka P Koja joj He mpumasa.
Onucarn KOHCTPYKIMjy h—upasux a u b Koje cajapxke h—rauky P u mapaJiesine cy h—upagoj p.

T'eomerpuja 2
debpyap, 13.02.2015.

. Heka je D cpeaumrre ocnosune BC jeanakokpakor Tpoyria ABC, E noguoxje nopmane n3 D na kpak AC, a
M cpemumre nyxu DE. Jlokasaru na cy ayxu AM u BE melycobno HOpMaJHe.

. Y eykamiackoj pasau gare ¢y taake O, S Sa. Koncrpyncaru tpoyrao ABC anju ¢ CHTPH OIIMCAHOI', YIIMCAHOT
» M )
" CIIOJba YIIMCAHOT KpyTra HaCIIpaM TE€MEHa A pPeaoM TpHU JaTe TadKe.

. Youcanu kpyr Tpoyriaa ABC nomupyje crpanune BC, AC, AB Tpoyria peaoMm y Taukama P, (), R. Heka cy
Q' v R’ tauke nonynpasux PQ u PR rakse na Baxu PQ-PQ = PR-PR'. Jlokazaru na cy npase BC u Q' R’
MehycobHo mapaJiesime.

. Heka je ABCDAB,C1D; konga. Ozpenuru Tl 1 KOMOOHeHTe u3oMeTpuje Sap 0 Spc 0 Sa, 0 -

. Y TloerkapeoBoM JIMCK MOJEJy XUMEpOOJNUKe paBHU JaTu ¢y h—mpaBa p u h—rauka P Koja joj He mpunaja.
OmnucaTu KOHCTPYKIMjy h—upaBux a u b Koje cagpxke h—rauky P u mapasenane cy h—mpaBoj p.

Teomerpuja 2
dbebpyap, 13.02.2015.

. Heka je D cpemumre ocnosune BC' jeqnakokpakor Tpoyriaa ABC, E nomgnoxje HopmaJtie u3 D Ha Kpak AC, a
M cpepumre nyxxu DE. Jlokasarn na cy ayxu AM u BE melycobno nopmasime.

. Y eykumiackoj pasau jgare cy tauke O, S, S,. Koncrpyucaru tpoyrao ABC uuju cy MeHTPH OMUCAHOT, YITHCAHOT
W CII0Jba, YIIMCAHOT KPyTa Hacnpam temena A pemom Tpm nmare Tauke.

. Ymmcann kpyr tpoyria ABC mommpyje crpanune BC, AC, AB Tpoyria penom y raukama P, ), R. Heka cy
Q' u R’ tauke nonynpasux PQ u PR Takse na Baxu PQ - PQ = PR-PR'. Jlokazatu na cy npase BC u Q'R
mehycobuo napadsiesine.

. Heka je ABCDA;B,C)D; konga. Ojpenutn TUI U KOMIOHEHTe u3oMmerpuje Sap © Spc © Sa, ¢, -

. Y IloenkapeoBoM AUMCK MOMIEIy XHIEepOOJMYKe paBHu AaTu ¢y h—mpaBa p u h—radka P Koja joj He mpumasa.
Omucarn KoHCTPYKIWjy h—mpasux a u b Koje cagpxke h—rauxky P u mapasenne cy h—mpasoj .



T'eomeTpuja 2
jyH, 18.06.2015.

. lokazarn na y npoussossHOM Tpoyrimy ABC Baxku jemHAKOCT pppe. = p(p— a), TAe CY pPp, Pe TOTYIPETHATH OATOBapajynux
CII0Jba YIIUCAHUX KPYTOBa, & P MOJyodbUM TPOyTJIa.

. Haru cy kpyrosu k1, ks xoju ce cexy m tauka A. Koncrpyucaru xpyr k koju caapku gary tauky A m HOpMmanaH je Ha
ki1, ko.

. ¥ nmaTw KpyT YOHUCAHa Cy IBa MpaBWIHA TPOyIIa. /loka3aTn ma mecT mpeceTHrX TavdaKa IbUXOBUX CTPAHUTIA MIPEICTaBbajy
TeMeHa JIBa IIPABUJIHA TPOYIJIA.

. OfpenuTn TN M30OMETPHje KOja MPeCTaB/ha KOMIO3UIN]Y TpU paBaHcKe peduekcuje onpehiene GOUHNM MbOCHUMA TTPABE
TPOCTPAHE MPHU3ME.

. Oba napa HACIpAMHUX HBHUIQ KOHBEKCHOI Y€TBOPOYIJIa Xulepbosaudke pasuu cy mehycobno mogayaapue ayxu. Jlokazaru
Ja cy mpase ofpelene HaCMpaMHUM WBHIAMA Y€TBOPOYTJIa XUTIeprapaJesiHe.

Teomerpuja 2

jyH, 18.06.2015.

. Jokazaru ma y npousso/bHOM Tpoyriay ABC Baxu jenHaKoCT ppp. = p(p — a), Tae ¢y pPp, P TOMYIPEUHUNIA OAroBapajyhux
CIOJbA YIHUCAHUX KPYTOBa, a P MOJIYOOUM TPOYTJIA.

. Haru cy xkpyrosu k1, ke koju ce ceky u Tauka A. Koncrpyucaru kpyr k koju caap:ku jgary tadky A w HopMajaH je Ha
kl, k2.

. Y maru Kpyr youcaHa Ccy 1Ba IIPABUJIHA TPOyuia. JloKa3aTu Ja MecT NPeceYHrX TaYaKa hUXOBUX CTPAHUIIA IPEACTABIBA]Y
TeMeHa JIBa TTPABUJIHA, TPOYTJIA.

. OmpeauTn T w30MeETPUje KOja MPENCTaB/ha KOMIIO3UIINA]Y TPU PaBaHCKe peduiekcuje onpeljere O0UYHUM M/BOCHUMA, IPABE
TPOCTpaHEe IpPU3ME.

. O6a napa HaCIpaMHIX WBHUIA KOHBEKCHOT Y€TBOPOYIIa Xunepbonudke pasuu cy mehycobno mogynapue ayxu. Jlokazaru
Ja cy mpaBe ofpehene HACIPAMHUM WBHUIAMA YETBOPOYIJIA XUTIEPIapaIeTHe.

T'eomeTpuja 2
jyu, 18.06.2015.

. Hokasarn na y npoussossaOM Tpoyriry ABC Baxku jemHakocT pppe. = p(p— a), Tae Cy pp, Pe TOTYIPETHAUIM OATOBApajyhmx
CIIOJbA YIHUCAHUX KPYIOBAa, & P HOJyoOUM TPOyIJIa.

. Jdaru cy xkpyrosu ki, ke koju ce ceky u tauka A. Koucrpyucaru kpyr k xoju caap:xku gary taduky A w HopMajaH je Ha
ki, ko.

. ¥ nmaTu KpyT YOHUCaAHa Cy Ba MpaBWIHA TPOyIJa. loka3aTn ma mecT mpeceTHrX TavdaKa, IbUXOBAX CTPAHUIIA MIPEICTABbA]Y
TeMeHa JIBa IIPaBUJIHA TPOYIJIa.

. OppeauTn THI M30METPHje KOja MPeCTaB/ha KOMIO3UIN]Y TpU paBaHcKe peduekcuje onpehene GOUHNM MIBOCHUMA TIPABE
TPOCTPAHE [IPU3ME.

. Oba mapa HACTpaMHUX WBUIQA KOHBEKCHOT YETBOPOYTIJIA XUMEPOOINYKE paBHU cy MelycobHO momxyaapue ayxu. Jlokaszaru
Ja cy upase ojpeljene HaCIpaMHUM MBHUIAMA YeTBOPOYIJIa XUIEplapaJsesiHe.

T'eomeTpuja 2
jyHn, 18.06.2015.

. Jokazaru na y npousso/bHOM Tpoyriay ABC Baxu jeiHAKOCT ppp. = p(p — a), Tae Cy Pp, Pe TONYIPEUHUNIA OAroBapajyhux
CHOJbA YIHUCAHUX KPYroBa, & P [IOJIyOOUM TPOYTJIA.

. Jdaru cy kpyrosu ki, ko Koju ce cexy u tauka A. Koncrpyucaru Kpyr k Koju caipKu JaTy Taduky A m HOpMaJiaH je Ha
k1, ko.

. Y maTu Kpyr youcaHa Ccy IBa IpaBUIHA TpoyIua. Jloka3aTn Ja MIeCT MPeceTHNX TaUaKa HhUXOBUX CTPAHUIIA IPEICTABIBA]Y
TeMeHa, IBA TIPABUIHA TPOYTJIA.

. OmpemauTn T n3oMeTpuje Koja MPeaCcTaB/ba KOMIIO3UIIN]Y TPU paBaHCKe peduiekcuje onpeljene 60UYHUM /BOCHUMA, IPaBE
TPOCTPaHe IPHU3Me.

. O6a napa HaCIpaMHUX HBHUIQ KOHBEKCHOT Y€TBOPOYIIa Xunepboiaudke pasuu cy mehycobno moaynapue ayxu. Jlokaszaru
Jla cy mpase ojpehene HACIPAMHAM HBHUIAMA YETBOPOYIJIA XUIEPIapasIeHe.



T'eomeTpuja 2
centeMbap, 15.09.2015.

. Kpyrosu ki1, ko cexy ce y taukama A u B, a 3ajeqHnvka TaHTeHTa moaupyje ux y Taukama M u N.

(a) Hokaszaru ma upasa AB caapxu cpenuiire pyxku MN.
(6) Hokaszaru sa cy kpyrosu onucanu oko rpoyriosa AMN u BMN unonysaphu.

. Koncrpyucaru tpoyrao ABC' [uju cy MOJyOpedHUIN CHOJba TPUINKUCAHUX KPyroBa HacmpaMm Temena B u C nogynapHu
JATUM JTyKAMa Pp U Pc, & TOJIYIPEIHAK ONUCAHOT KPyTa MOAYIAPaH JATO] AYZKH 7.

. Ompeauru cee tauke X eyKInjcKe paBHH Takse na je R4 o(X) = Rp g(X).
. OppenuTn reoMeTprjCcKO MECTO HEHTapa CBUX c(epa yIMCAHUX y JaTH TPHEIAD.

. Y IloenkapeoBoM IUCK MOAEIY KOHCTPYUCATH h—KPYyT MOIYNPEIHUKA H_l(g) ca IeHTPOM y Jaroj h—radkm S.

Teomerpuja 2
centembap, 15.09.2015.

. Kpyrosu k1, ko cexy ce y taukama A u B, a 3ajeqHnvka TaHTeHTa moaupyje ux y Taukama M un N.

(a) okaszaru ma npasa AB caapxkwu cpeuiire gyxu MN.
(6) Jlokazaru ma cy Kpyrosu onucanu oko tpoyriosa AMN u BM N noxynaphu.

. Koncrpyncarn tpoyrao ABC' uuju cy mosynpedHuny Crosba NPUIUCAHUX KPyroea HacmpaM temena B u C moaynapan
JaTAM JIyKUMA P U P, & TOJYIPEIHNK OMUCAHOT KPYyTa MOAyAAPaH JATO] JIYKHU 7.

. Onpenurn cBe Tavuke X eykimacke pasan Takse 1a je Ra o(X) = Rp g(X).
. OJpennuTH reoMeTpUjCKO MeCTO IeHTapa CBUX cdepa YIHCAHUX Y JATH TpUeIap.

. Y IMoeHkapeoBOM JUCK MOJENTY KOHCTPYHUCATH h—KpPyr MOIyHpEedHUKa H_l(g) ca MeHTpoOM y maroj h—rauku S.

Teomerpuja 2
cenTeMb6ap, 15.09.2015.

. Kpyrosu ki, ko cexy ce y taukama A u B, a 3ajegaudka TaHreHTa goaupyje ux y taukama M u N.

(a) Jokazaru ma npasa AB caapxku cpeuiire jpyxu MN.
(6) Hokaszaru ma cy kpyrosu onucanu oko tpoyriosa AMN u BM N nonynaphu.

. Koucrpyucaru tpoyrao ABC' uuju cy mOMyNpedHUI CO/ba TPUMHCAHNX KPyroBa HacmpaMm Temena B u C momymapHu
JaTAM IyKUMA P U Pc, & TOJYIPEYHUK OMUCAHOT KpyTa MOAYyAApaH JaTOo] AYKHU 7.

. Oppemurn cBe Tauke X eyKIIMICKe PAaBHA Takee Ja je Ra o(X) = Rpg(X).
. OppenuTn reoMeTprjCKO MECTO IMEHTapa CBUX cdepa yIHCAHUX y JaTh TPHEIAD.
R

. Y IloenkapeoBOM IUCK MOJENY KOHCTPYUCATH h—KpyT MOJIYNPEUHUKA Hfl(g) ca MeHTpOM y 1aroj h—radku S.

T'eomeTpuja 2
centeMbap, 15.09.2015.

. Kpyrosu k1, ko cexy ce y Taukama A u B, a 3ajeqHnvKa TaHTeHTa moaupyje ux y Taukama M u N.

(a) Hokaszaru ma upasa AB caapxu cpenuiire pyxu MN.
(6) Hokaszaru sa cy kpyrosu onucanu oko tpoyriosa AMN u BMN nonynapuu.

. Koncrpyncarn tpoyrao ABC' uuju cy mOmynpedHUI COba TPUMHCAHNX KPyroBa HacmpaMm TeMmena B m C momymaphHu
JATAM Iy?KUMa Py U Pc, & TOJYIPEIHNK OMUCAHOT KpyTa MOAyAApaH JaTo] AyKU 7.

. Ompeauru cee Tauke X eyKInjcKe paBHU Takse na je R4 o(X) = Rp g(X).
. OppenuTn reoMeTprjCcKO MECTO HEHTapa CBUX c(epa yIHCAHUX y JaTH TPHEIAP.

. Y IloenkapeoBOM JHUCK MOJENY KOHCTPYHCATH h—KpPYr MOJIyHPEedHNKa H_l(g) ca MEHTPOM y Jaroj h—radku S.
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