
Geometrija 2

kolokvijum, 17.1.2015.

1. U oxtrouglom trouglu ABC taqke B′ i C ′ su podno�ja visina iz temena B i C, a taqka A1 je sredixte

stranice BC. Dokazati da su prave A1B
′ i A1C

′ tangente kruga opisanog oko trougla AB′C ′.

2. Konstruisati △ABC qiji su visina i polupreqnik opisanog kruga podudarni datim du�ima ha i r, a
razlika uglova ]ABC − ]ACB podudarna datom uglu φ.

3. Neka je CD tetiva datog kruga k koja je normalna na preqnik AB, a M proizvo	na taqka na krugu.

Oznaqimo sa P i P ′ preseqne taqke pravih MC i MD sa pravom AB. Dokazati da su P i P ′ inverzne
taqke u odnosu na krug k.

4. Neka su M , N , P , Q, R, S redom sredixta stranica AB, BC, CA, AD, BD, CD proizvo	nog tetraedra

ABCD. Dokazati da je kompozicija centralnih simetrija SR ◦ SS ◦ SQ ◦ SP ◦ SN ◦ SM translacija za

vektor 2
−→
PR.

5. U hiperboliqkoj ravni date su paralelne prave p i q. Odrediti geometrijsko mesto taqaka A za koje

va�i ]PAQ = R, gde su P i Q redom podno�ja normala iz A na p i q, a R prav ugao.
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Geometrija 2

januar, 02.02.2015.

1. Neka su A1, B1, C1 redom sredixta stranica BC, AC, AB trougla ABC. Dokazati da je simetrala

unutrax�eg ugla kod A1 trougla A1B1C1 radikalna osa spo	a upisanih krugova kb i kc trougla ABC
naspram temena B i C.

2. Dati su krugovi k1, k2 koji se seku i proizvo	an krug k3 koji nema zajedniqkih taqaka sa k1, k2. Kon-

struisati krug l koji je normalan na krugove k1, k2 i dodiruje krug k3.

3. Neka je ABCD tetivni qetvorougao. Odrediti tip i komponente izometrije G−→
AB

◦ G−−→
DA

◦ G−−→
CD

◦ G−−→
BC

.

4. Neka je ABCD ortogonalni tetraedar.

(a) Dokazati da se visine tetraedra seku u jednoj taqki (oznaqimo je sa H).

(b) Dokazati da se zajedniqke normale naspramnih ivica tetraedra seku u taqki H.

5. Neka su A, B, C, D qetiri taqke hiperboliqke ravni takve da su poluprave AB i DC, odnosno AD i

BC me�usobno paralelne. Dokazati da je ]BCD > ]DAB.
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Geometrija 2

februar, 13.02.2015.

1. Neka je D sredixte osnovice BC jednakokrakog trougla ABC, E podno�je normale iz D na krak AC, a
M sredixte du�i DE. Dokazati da su du�i AM i BE me�usobno normalne.

2. U euklidskoj ravni date su taqke O, S, Sa. Konstruisati trougao ABC qiji su centri opisanog, upisanog

i spo	a upisanog kruga naspram temena A redom tri date taqke.

3. Upisani krug trougla ABC dodiruje stranice BC, AC, AB trougla redom u taqkama P , Q, R. Neka su
Q′ i R′ taqke polupravih PQ i PR takve da va�i PQ ·PQ′ = PR ·PR′. Dokazati da su prave BC i Q′R′

me�usobno paralelne.

4. Neka je ABCDA1B1C1D1 kocka. Odrediti tip i komponente izometrije SAB ◦ SBC ◦ SA1C1 .

5. U Poenkareovom disk modelu hiperboliqke ravni dati su h−prava p i h−taqka P koja joj ne pripada.

Opisati konstrukciju h−pravih a i b koje sadr�e h−taqku P i paralelne su h−pravoj p.
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Geometrija 2

jun, 18.06.2015.

1. Dokazati da u proizvo	nom trouglu ABC va�i jednakost ρbρc = p(p−a), gde su ρb, ρc polupreqnici odgovaraju�ih
spo	a upisanih krugova, a p poluobim trougla.

2. Dati su krugovi k1, k2 koji se seku i taqka A. Konstruisati krug k koji sadr�i datu taqku A i normalan je na

k1, k2.

3. U dati krug upisana su dva pravilna trougla. Dokazati da xest preseqnih taqaka �ihovih stranica predstav	aju

temena dva pravilna trougla.

4. Odrediti tip izometrije koja predstav	a kompoziciju tri ravanske refleksije odre�ene boqnim p	osnima prave

trostrane prizme.

5. Oba para naspramnih ivica konveksnog qetvorougla hiperboliqke ravni su me�usobno podudarne du�i. Dokazati

da su prave odre�ene naspramnim ivicama qetvorougla hiperparalelne.
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Geometrija 2

septembar, 15.09.2015.

1. Krugovi k1, k2 seku se u taqkama A i B, a zajedniqka tangenta dodiruje ih u taqkama M i N .

(a) Dokazati da prava AB sadr�i sredixte du�i MN .

(b) Dokazati da su krugovi opisani oko trouglova AMN i BMN podudarni.

2. Konstruisati trougao ABC qiji su polupreqnici spo	a pripisanih krugova naspram temena B i C podudarni
datim du�ima ρb i ρc, a polupreqnik opisanog kruga podudaran datoj du�i r.

3. Odrediti sve taqke X euklidske ravni takve da je RA,α(X) = RB,β(X).

4. Odrediti geometrijsko mesto centara svih sfera upisanih u dati triedar.

5. U Poenkareovom disk modelu konstruisati h−krug polupreqnika Π−1(R3 ) sa centrom u datoj h−taqki S.
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