ABajuTUIUYKa reoMeTpuja

-3amanyl 3a IpakTuKyM (OOHaBJBALE)-

Tpuromomerpuja

. Mory au cunyC 1 KOCUHYC JATOT yIJa & OUTU jeTHAKUA PEeaoM
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sin® x + cos®

. Oxpemutu BpemaHOCT M3pa3a , aKO je tgx = 2.

sin® z — cos3 x

. Ompemuru; sina u cosa, ako je 3sina + 4cosa = 5.

. YupoctuTtu u3pas

a) cos(g — z)sin(m — z) — cos(m + x) sin(g —x);
sin(m — z)tg (x —

6) —- 2 :
005(7 + z)ctg (m — x)

33
. IlorazarTu He je THAKOCT Sln2 Z’COS r< — Ka/:[a BaykUM 3HaAK e,Z[HaKOCTI/I?
44

. YupoctuTtu u3pas:
a) 2Sin(£ + ) sin(% — ) + sin® ;
6) cos(x + y) cos(x — y) + sin(x + y) sin(x — y).

. 2T T . 2w
SIn — COS — —+ COS — SIn —

. I3pauynaTtu BpeIHOCT MU3pa3a T 7 77r 7
cos 7 COs ﬂ + sin 7 sin ﬂ
. JlorkasaTtu ugeHTuUuTETE:
sin(x +
a) (7y) =tgxr +tgy;
COS X COS Y
™ i
tg(z + ) *tg(z —x)
0) = 2sinz cos T.
( + ) +tg (* - )
51n( y)  tgx+tgy
cos(x —y) 1+tgatgy’
. . 5 .
9. Uzpauynaru sin 2z, cos 2z, tg 2z, ako je cosT = BT u sinz > 0.

10. Hoxka3aTu maeHTUTETE:

1+sin2x sinz + cosx

a)
0)

cos 2z cosx —sinz’

2 — sindxtg2x
— = tg2uz.
sin 4z
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1
, aKo je tgf = 2.

Nzpauynaru Bpennocr u3paza ——————
paty P P 24 cosx +sinx 2

x
Uszpasuru V1 +sinz + V1 —sinz y ¢yesnuju oq a = Sing, ako je g <z <m.

Iloka3aTu ugeHTuTeTe:

1
a) sin®xcosz = Z(cosx —cos 3z);

1
6) sin®zcosz = §(2 sin 2z — sin4x);

3

. 1
) sin®zcos® r = 3—2(3Sin2x — sin 6z).

sinx — 2sin 2z + sin 3z
Hokra3zaTu nuneHTUTET = tg 2.
cosT — 2cos2x + cos 3z

Pemuru jemunauwnne:

a) 2sinz = V/3;
6) sin®z + 2sinz = 0;

6) 2sinzcosx —sinx = 0.
Pemmry jenmauwnnue

a) sin3x sin 22 = sin 11z sin 10x;

3
6) 2sin’x + cos?x = 3 sin 2z;
5T

8) cos2z — 3cosx = 4 cos 5

W3pauyraTu omrpe yrioBe Tpamesa 4uje cy ocHoBuie a = 15,c¢ =7, a kpauu b =9,d = 6.

Pemuru Tpoyrao 6e3 ynorpebe padyHCKUX IOMaraJa:

™ 2
:2 2 = - = —_—
a) a=2V2, « 0=
6) G/:\/g,bZQ\/§7C:3_\/§;
8) b:\/6,0:3+\/§,04:%.

Wspauynatu omrap yrao mamehy amjaroHasa mpaBoOyraoHWKA, aKO Cy Ay:KuHE cTpanuma 8 m 12.

Ily:xuHe OCHOBUIIA jeTHAKOKPAKOr Tpame3a jemHake cy 10 m 6, a yrao xoju obpa3syjy kpak u Beha
T

OCHOBUIIA jeNHAK je 3 W3pauynatu ny:xuHy Kpaka, BUCUHE U INOBPIIMHY TPAaIe3a.

Ilnaanmerpuja

. Ocuosurne tpaneza ABCD cy AB=8 u CD = 4. Heka je N tauka uma crpauunu BC, takBa na je

noppumuHa Tpoyriaa AABN derupu myTa Mama ol MOBpuivHe Tpames3a. Axo je M Tauka mpeceka
upasux AN u CD, onpenutu nysxuny my:xu CM.

. Iyxune tetuBa AB u AC kpyra k cy jemnake, a tetuBa AD ceue tetuBy BC y Ttauku E. Axko je

AC =12 u AE = 8, onpenutu ny:xuny teruse AD.

Y tpoyrany AABC je AB = AC u yrao kon temena A je sehu on % Heka je D Ttauka Ha crpanunm

BC, rakBa na je yrao {BAD = % u Heka je F rmauka Ha crpanunu AC. rtakBa ma je AE = AD.
N3zpauynatu yrao L{EDC.

Aro je y tpoyriy AABC yrao kox temena A nBa myrta Behm on yria xom Ttemena B m ako cy
nyskune crparuna AC =2 u AB = 3, uzpauynatu ayskuny crpanure BC.
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Kpo3 rauky ymyrpammoctu tpoyraa AABC noBydeHe cy mpaBe MapajeiiHe CTPpaHUIaMa TPOYTJIa.
Ha Taj mauns dpopmMumpana cy Tpy Mama TPOyrJa 4Yuje Cy NOBpIIWHE pernoM jemHaxke 1, 4 m 9.
Wspauyuaru nospmuny Tpoyriaa ANABC.

Ha crpanunu AB mapaixenorpama ABCD nospmuue 1, nata je tauka M takBa na je AB = 3AM.
Axo je N mpecek nmpaBux AC u DM, m3pauynatu nmoBpmuny tpoyriaa NAAMN.

Ha mpoayskenuma crpanuna jenmakoctpanuunor tpoyriaa AABCnare cy tauke K,L u M, Takse
na Baske pacnopemu B(A, B, K), B(B,C,L) u B(C, A, M) n jennakoctu BK = CL = AM. Ilokasartu
na je tpoyrao K LM jemHaxkocTpaHWYaH.

Ilat je mpasoyraouuk ABCD ua uujum ce crpanunama AB, BC,CD un DA namasze pemnom Tauke
M,N,P u Q, takse na cy nyxu AM, BN,CP u D@ mebycobuo jemnare. Ilokazatu ma je ueTBOp-
oyrao M N P() nmapaJsemorpam.

IlokazaTu na OUCEKTPUCE YII0OBa KOHBEKCHOI YETBOPOYTJA 00pa3yjy TETUBHM UYETBOPOYyTrao.

W3pauynaTtu moBpmIMHY jeHAKOKPAKOT Tpale3a, aKo je HmeroBa Cpedma JUHUja jeqHAaKa m, a Iu-
jaromaJsie mehycobHO HOpMAJIHE.

Y KpYT HOJYIPEUYHUKA I YINCAHA CY TPU jeAHAKA KPyTra, TAKO Ha CBAKU O HBUX TAHTMPA OATU KPYT
u ocraja mBa. V3pauyHarw mOBpIIMHY KPUBOJMHUjCKe ciamke oOyxBahene m3meby rauaka moaupa
YIUCAaHUX KPYyroBa.

W3pauyratu mOBpIIMHY Tpame3a ako Cy MY 3a1aTe CBE CTPAHMUIE.

Koopaunare temena uersopoyraa ABCD cy A(0,0),B(1,1),C(—1,2) u D(—4,1). Ompenuru ciury

YeTBOPOYTJIa IPU XOMOTETHU]U YUjU je KoehuiujeHt k = 3 U LeHTap

a) teme A;
6) mpeceuHa Tauka qUjaroHaJia;
6) Taura S(2,2).

Hara je mpaBa p u Tauke M n N. Ilra npeacrasma nzomerpuja Sy oSy 0S,, ako Tauka M npumana
npaBoj p u Basku MN 1L p?

Axo je S, 085 = 8508y, onna Basku Sg(a) = b. Iorazaru.

[Ita mpeacTaBba CKyI TadaKa y PABHM Ydje KOODAWHATE T W Y 3a0BOJbaBajy jemHaumny 2 — 4 +
2y% +4y —4 =107

Axo cy mpase x + 4y — 25 = 0 u 4z + 9y — 75 = 0 Tamrenre emumnce b?z? + a®y? = a2b?
BPEIOHOCT a + b.

, OIpEeoUTU

CrepeomeTrpuja

. IloBpmumHa oMoTaya IpaBe IpaBUIHE TPOCTPAHE MUPAMULE U IOBPIINHA IeHE OCHOBE CY V pa3Mepu

V3 :1. OgpeanTy KOCHHYC yria MO KOjUM je CTpaHa OMOTada HAHYTA IPEMa OCHOBH.

Boune uBuULEe IIpaBUJTHE 3apy6JLeHe TPOCTpaHe IIMpaMKXOe HarnyTe Cy IpeMa paBHU OCHOBE IION

us
YIJIOM OJ 1 OmpenuTu 3anpeMuUHy TUpaMULe ako Cy HeHe OCHOBHe umBuie nyskuue 4 m 3.

Tpames porupa jemaom oko Behe, a 3aTuM OKO Mam-€ OCHOBUIE. 3alpeMuHe NoOUjeHuX OOpTHUX
Tesna ce omHoce Kao 3 : 4. Onpenutu pazMepy OCHOBUIIA Tpales3a.

KOJ’II/IHy IDOBPIIVHY 3€MJbE B AU IIUJIOT Ca BUCHUHE h M3Ha I 3eMine.

Ilata je xonka ABCDA'B'C'D’. Ha 6ounum crpanama ADD'A’ u BCC'B’ onpenuTtu penoMm Tadke
M u N, rakse ma je myskuHa mzaomiene junuje AMNC' muauMasza.

Hara je mupamuna ABCDE ca BpxoM E, uMja je OCHOBa KBaJIpaT UBUIE Iy:KUHE 6 U duje Cy CBe
6oune uBune ny:xuae 8. Onpenutu
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@) BUCUHY MUPAMULE;
6) yrao koju mBuna AB 3aknana ca OCHOBOM IUPaMUIE;

e) yrao usmeby pasuu EAB u ocHoBe nmupamume.

Ocuosa mupavmune ABCDE je nupapoyraouuk BCDFE uuje cy crpanune nysxusa BE =5 u BC = 10.
™ . .
Pasan ABC 3aknana yrao ox 5 C8 PaBHI OCHOBe. Ako je yrao xoxn remena y tpoyriay AABC jennak

g. a yrao ron remena A tpoyria AEAB jemnax %, onpemutu yraose L BAC, K DAC u £{DAE.

IloBpmmHEa mujaroHaJIHOI Ipeceka KOIKe jenHaka je p. VI3padyHaTu IyKUHE OUjaroHaJie OCHOBE,
UBUIlEe U AUjarOHaJie KOUKE, KAO U IOBPUIMHY U 3aIPEMUHY KOIKE.

Onpenutu OMHOC MOBPIIMHA YIMCAHE U ONUCAHE Cepe MPABUIIHOT TETPaeIpa.

Y 3apyOipeHy Kymy ynumcasa je cdepa HoaynpedHumra r. AKO je HOBpIIWHA jenHe OCHOBE KyIie
ABOoCTpykKO Beha onx moBpImnHE APyre OCHOBE, M3PAdYyHATH 3alpeMUHy 3apyOJsbeHe KyIie.



