PEIIELA ITIPBOT" KOJIOKBUJYMA 13 MATEMATUKE 04.12.2021.

I'pyna 1

[e%e) 4n?
. (6 moena) Vcuuraty KOHBEPreHIM]Y pena . (ggﬁ)

n=

. (6 moena) Vspauynatu lirrb(ctgx)z.
z—

. (6 moena) Vcnuratu monoronoct u Hahiu ekcrpemue BpenHocTu ¢pyuruuje y = Sz —In(5z).

x+1

. (6 moena) OnpemuTu acumMuTOTe PyHEIHjE Y = T/ 715,

LU

. (6 moena) Mzpauynaru fxzfﬁ'

PEIIEKHA
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ma pen OUBeprupa Ha OCHOBY KomwujeBor xpurepujyma.
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3. Ilomer ¢yurnuje y = 5z — In(5z) je Dy = (0, +00), a WmeHU IPBU U3BOL je

Kaxko je x > 0 Ha mesoM DOMEHy, TO HA 3HAK IPBOT

bz —1
-—

U3BOJA yTUUYE jemuHo 5T — 1.

(S

5r — 1

/11111

/11111

Sakmyunjemo na ¢yaxmmja onana Ha (0, %), pacre Ha (%,Jroo) U TayKa T = % je Tauka

JIOKQJIHOT' MMHMYMa.

4. IloTpebHo je ma mpBO OApemuMoO AOMeEH nare GyHKUUje. ¥ cjaoBu cy ma je x + 2 # 0, Tj.
> 0. Kama pemumo cucrem oBe nBe HejenHauuwHe, nOoOUjaMo na je HOMeH

_ r+1
T # =2, Kao U ;5

D, = (—00,~2) U[~1, +00).

Bepruramue acumnrore: Kanmunaty 3a BepTUKaJIHy acUMOTOTY ¢y @ = —2 u ¢ = —1. Kako
¢yHEIM]a HUje nedpUHUCAHA HA MHTEPBANY (—2,

—1), TO He mOCTOjU HecHU JUMeC Y —2 U JeBU

y —1, ma caMO TpaKuUMO JIeBU JuMeC y —2 1 gecHu y —1.

. z+1
lim =z = —00,
T——2— x+ 2
. r+1
lim z =0,
z——1+ T+ 2
IIa IpaBa T = —2 jeCTe jenWHa BEPTUKAJIHA aCHUMITOTA HATe (YHKIU]C.
XOopu30oHTAJIHE ACUMIITOTE:
. r+1
lim x = 00,

na (QYyHKOMja HEMa XOPU30HTAJIHUX ACUMIITOTA.

Koce acumnrore:
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Iakne, npaBa y = T — % je rKoca acmMITOTa HaTe (yHKIU]jE.

5.

/ dz 7/ dz
w2 +4rx+6 ) (z+2)2+2




I'pyma 2

2

12n+4-4
12n4-2

(o]
1. (6 moena) Vcnouraty KOHBEpreHIUjy pena . (
n=1

2. (6 moena) VMspauyHatu lin%)(tga:)'"’:.
Tr—r

3. (6 moena) Vcnuratu MOHOTOHOCT U Hahu ekcTpeMHe BpenuocTu QpyHknmje y = 72— In(6x).

4. (6 moena) OnpemmTu acummToTe PyHKIHjE Y = T ;J:?l
d.
5. (6 moena) Vspauynaru | TToaTa

PEITEKHLA

2

2n
1. Ozmauumo a, = (iggig) . Tana je

12n 4+ 4\ >
lim /a, = lim { ( )

n— 00 n—oo 12n + 2
_ 12n + 4\ "
= lim | ——
n—oo \ 12n + 2
o (1224 2\
B T2t 2
9 122+2'123ﬁ'2"
= lim (14+—2—
n—o00 12n + 2

. 4n
= lim eT2n+2
n— 00

B 4n
_ B"hHm T2n+2

1
=e3 > 1,

ma pen OQUBeprupa Ha OCHOBY KomwujeBor xpurepujyma.



lim (tgx)®

x—0

— lim M ((te))
z—0

= lim &® In(tgz)
z—0
In(tgxz)

=lime =

z—0

lim In(tgx)

— 6904»0 %
1

cos2 ztgx
—1

3. Ilomer ¢yurnuje y = 7z — In(6z) je Dy = (0, +00), a WmeHU IPBU U3BOL je

1 ~1
y—r- O g 1 Tl

6x T T

Kako je x > 0 Ha menoMm mOMeHy, TO Ha 3HAK IPBOr M3BOJA yTWde jeauHO 7 — 1.

s}
=

7w —1 111111 - +

Y /11111 - +

. . 1 1 — 1
Bakmyunjemo na dymsnuja omana Ha (0, %), pacte Ha (%,+00) M Tauka r = = je Tadka
JIOKAJHOT MUHUMYMA.

4. Tlorpebuo je ma mpBO OoApenUMO AOMEH nare (yHKuuje. Y caosu cy na je x + 7 # 0, Tj.
T # —7, Kao u i—ﬁ > 0. Raga pemumo cucteMm OBe maBe HejemHaudwmHe, mobujaMo ma je moMeH
Dy = (—00, =7) U[—4, +00).

Bepruranue acumnrore: Kanmunaru 3a BepTurasny acumnrory cy © = —7 u © = —4. Kako
¢yHKUMja HUje meduHMCcaHA HA uHTEpBaJy (—7,—4), TO HE HOCTOJU HECHU JUMeC Yy —7 U JIeBU

y —4, ma caMO TPa)KMMO JIEBU JMMeC y —7 U necHu y —4.

. z+1
lim =z = —00,
T——T— x+ 2
. z+1
lim =z =0,
T——4+ T+ 2
Ila mpaBa T = —7 jeCTe jenrHa BEPTUKAJIHA ACUMITOTA NATE (YHKIU]E.
XOopu3oHTATIHE ACUMIITOTE:
. r+4
lim x = 00,



na QyHKOUja HeMa XOPU30HTAJIHUX ACUMIITOTA.
Koce acumnToTe:

T x+4
7
k= lim V7"
T —00 T
. r+4
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m Ve

—1
2

. T+ 7 —3z2
= lim .
z=oo | x+4 2(x+4T)2

Ilakne, npaBa y = T — % je xKoca acuMITOTa JaTe (QyHKIUje.
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arctgt + ¢

Larct <x+3>+c
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PEHIEIHLA IPYTOI' KOJIOKBUNJYMA N3 MATEMATHUEE 12.01.2022.

I'pyna 1

. (6 moena) VizpauyraTn OBpmMMHY (GUType OrpaHmyueny kpusama y = 9 — 22 u y = 5.

. (6 moena) Halu ommre pememe mudepenmujanse jenmaunse y' + £ =Inz.

. (6 moena) Hahu onmre pememe mudepenunjanue jemmauune y’ — 3y’ + 2y = 10cosx.

. (6 moena) Y nBe kyTuje Hajasze ce nenyibe obeneskeHe GpojeBuMa. Y TPBOj KyTUjU Cy
nenysme ca opojeBuma onx 1 mo 20, a y apyroj ox 6 mo 15. Hacymuuno ce Oupa jenna KyTuja
U U3 Be U3BJIAYU jeqHA Ieayba.

(a) Koja je BepoBarnoha ma je u3ByueHa nenyma ca OpojeM koju je memus ca 37

(6) Ako je m3ByueHa Henyma ca 6pojem koju je nessus ca 3, koja je BepoBarHoha na je u3
npBe Kytuje?

5. (6 moena) Heka je marta cayuajHa BennuuHa X KOja 3aBUCHU O mapaMeTpa

1 2 3 4
X 3a 522 9,
2 2

Onpenntu napamerap a, E(X) u D(X).

W N =

PEITEKA

1. IIpeceune Tauke rpadura dpynrmrja y = 9—z2 u y = 5 cy pemema jemnaumne 9—1r2 = 5, Tj.
22—4 = 0. Pemema oBe jenmaunse cy £ = —2 u x = 2. Tpeba jom BumeT y 1aTOM UHTEPBAJLY
Koju je rpadur "rope”, a Koju ” moie”, mTO BUAMMO Ca CIUKe. 1pakeHa MOBPIINHA je

p— /22(9932 —5)dx = /22(41;2)dx— (496 f)

:4.2_2;_(4-(_2)_(_?3>:?;2

2

-2

L V=9-x7

2. lara jemHauuHa je JuHeapHa audepeHIrjaHa jeqHAUNHA OPBOT pena. Vmamo na je

p) = 1, q(e) =Inz.



Oppenumo, Hajupe,

/p(x)dx :/édm — lnla).

Heka je > 0, 1j. In|z| = Inz, a cayuaj rama je < 0 ce camuno pemasa. Onmre pememne
naTe JMHeapHE jeTHAYUHE je

y=e 02 (c—!—/lrmelnzdx)
1
= (c—l—/xlnxdx)

u=Inx dv=ade
lda: v—éxQ

8 |

Il
—
o
Q

1 1,1

= — <c+ Z2?lnx — /xde)
T 2 =z
1 1

= c—|—2x lnx—4x2)

_ c+1 1

= 23: nxr 4:5

3. Pemmmo npBo xomoreny jennauuny y” — 3y’ + 2y = 0. Hbena KapaKTepuCTUYHA jeTHAUYMHA
je A2 —3X+2 =0 umja cy pemema A\ = 1, A\ = 2 11a je pememe OBe XOMOTeHe jeIHAYIHE

yp = c1€” + c2€®®, ¢1,c0 € R.

Cana mabumo mapTukynapHO pememe nare jennaunue. Ono he 6urm obumuka y, = Acosz +
Bsinz. [IpBu u apyru u3BOI OBOT HAPTUKYJAPHOT pENIekha Cy

y, = —Asinz 4 Bcos,
y, = —Acosz — Bsinz.
Y 6ammMo 0BO y IHOJIA3HY jeIHAUNHY.
— 3y;, + 2y, = 10cosx
—Acosx — Bsinz — 3(—Asinx + Bceosz) + 2(Acosz + Bsinz) = 10cos x
cosz(A—3B) +sinx(3A+ B) = 10cosx

Canma u3jenHaumMo ca JieBe U IeCHe CTpaHe IITa je y3 sinx, a mra y3 cos T U 1006ujaMo cucreMm
jemHauuHa:

A-3B=10
3A+B=0
anje je pememe A =1, B = —3. Ilakie, 1o6unm cMO Ia je yp = COSx — 3sinz, ma je TpaskeHo

OIIIITE PEeIIeHe
— _ x 2x .
Y=Yy +Yp =cre’ +cre” +cosx — 3sinzx, c,c2 € R.

4. Osumaummo ca A morabaj ma je m3Byuena nenysma ca OpojeMm Koju je memuB ca 3. Kako
BepoBaraoha morabaja A 3aBucu oxm Tora M3 Koje ce KyTUje M3BJade HeLysbe, O3HAUNMO Ca
H, n Hy; xunorese na ce memysba M3Byde U3 IPBE OAHOCHO APYyre KyTUje.

(a) Ha ocroBy ¢opmyse Toranue BepoBarHOohie je

P(A) = P(H,)P(A|Hy) + P(H2)P(A|H>).

8



Ocraje jom ma w3pauyHamMo BepoBaTHONe kKoje ce mojaBipyjy y nperxonuoj ¢popmymnu. Karo
Hacymuie 6mpamMo KyTHujy, TO je

P(Hy) = P(Hy) = .

Iame, BepoBaraoha P(A|Hy) je BepoBataoha ma u3Bydyemo nenyiny ca OpojeM HeLUBUM Ca
3 u3 npBe KyTHuje, a y IpBOj KyTuju uMa 6 TakBux nenysma ox yrymao 20 (To cy memyime ca
6pojesuma 3, 6, 9, 12, 15 u 18), na je

6

Cauyuno, y mpyroj kytuju uma ykymnHo 10 mexmysba, a moBosbHO je mux 4 (To cy memympe ca
6pojesuma 6, 9 u 12 u 15), na je

4 2
P(AlHy) = — = -.
(AlHz) = <5 = =
Konauno,
1 3 1 2 7
PA == —+=---=—.
(4) 2 10+2 5 20

(6) OBae Tpaskumo ycaoBHy BepoBatHohy P(Hi|A), a To pauyHamo 1o $popmyiu

P(H)P(AH1) _ 53 _ 3

P(A) I

P(H|A) =

5. Jla Ou ¢yHKmUja pacmonmene 6mna nodpo mepuHUCaHA, cyMa BepoBarHoha Mopa na Oyme
1 1j.

3 5a?
EC U
5> +9a—2=0
Pemema oBe jennauusne cy a1 = é U a3 = —2, aJu KaKko BepoBaTHONE HEe MOTy OUTU HETATUBHE,
onbaiyjeMo MOrynHOCT ag U 3aKBydyjeMoO ma je a = % Hama ¢yurmuja pacnonene usriaena
OBaKO:
1 2 3 4
X (3 12 1>
10 10 5 5
MaremMaTuuko OUeKUBaE je
3 1 2 1 5
EX)=1-—+2- —4+3.-244.—=—
(X) 10 + 10 + 5 + 5 2
Pacmomena on X2 je
1 4 9 16
X (3 12 1)
10 10 5 5
na je
1 15
E(X*)=1 44 —+9- 2416~ = —
(%) 10 + 10 + 5 + 2’

ma KOHAYHO m00u!jamMo



I'pyma 2

. (6 moena) V3pauyHaTy OBPIMMHY (GUTYype OTPaHWUYEHY KpuBaMa y = 12 — 9 u y = —5.

. (6 moena) Halu ommre pememe mudepenmujanse jenmaunsae y' — 4 =Inz.

. (6 moena) Hahwu onmre pememe mudepenunmjanue jemmauunne y” — 3y’ + 2y = 10sinz.

. (6 moena) Y 1nBe kyTuje Hajasze ce nenyibe obeneskeHe GpojeBuMa. Y TPBOj KyTUjU Cy
nenysme ca opojeBuma onx 1 mo 20, a y apyroj ox 6 mo 15. Hacymuuno ce Oupa jenna KyTuja
U U3 Be U3BJIAYU jeqHa Ieayba.

(a) Koja je Bepoarnoha ma je u3ByueHa nenyma ca OpojeM koju je memus ca 47

(6) Ako je m3ByueHa nenyma ca 6pojem koju je nemus ca 4, xkoja je BepoBaTHoha na je u3
opyre Kytuje?

5. (6 moena) Heka je marta cayuajua Bennuuua X KOja 3aBUCH O mapaMeTpa

W N =

1 2 3 4
X
Onmpenutu napamerap a, E(X) u D(X).
PEIIEKHA
1. Ilpeceune Tauke rpa¢uka ¢yHEmMja y = 2> —9 1 y = —5 cy pemema jeaHaumne r2 — 9 =
—5, tj. 2?2 —4 = 0. Pemema oBe jemmaumne cy © = —2 u x = 2. Tpeba jom Bumetu y

[aTOM MHTePBaJy KOju je rpa¢ur "rope”, a Koju ”moje”, mTo BUAUMO ca ciauke. TpaskeHa
MIOBPIIVHA je

P= 2(—5—(ac2—9))dﬂc=/201_352)0“”: (4;5_9;3)

-2 -2 -2
23 —2)3 2
=4.2-2 _ 4-(_2)——( Sy _32
3 3 3
,'I
\F'- ! | | .-‘"".l .
| |
X I 2 I
| I
| y—_ 4 |
) p

=x2-9

2. Jlara jemHavyuHa je JUHeapHa MU(epEHIMjaJ Ha jeqHaunHa OpBOr pena. MMamo ma je

p(r) =~ alx) =Inw.

Onpenumo, Hajupe,



Heka je > 0, tj. In|z| = Inz, a cayuaj rana je z < 0 ce camuno pemasa. Onmre pememne

naTe JUHEApHE jeTHAYUHE je
y= e (c—i— /lnxe_h“dx>
T <c+/mdx>
T
| t=Ihz
T |dt = %dx
(c+/tdt>
1,
—t
x <c+ 5 )

c+ 1(ln x)2)

=z
2

3. Pemwmmo npeo xomoreny jenmaunny y” — 3y’ + 2y = 0. Hbena xapaxrepucTuyna jeqHAYNHA
je A2 —3X+2 =0 umja cy pemema A\ = 1, Ay = 2 11a je pememe OBe XOMOTGHE jeIHAYIHE

yp = c1€” + c2€?®, ¢1,c0 € R.

Cana mabumo mapTukynapHO pememe nare jennaunue. Ono he 6Gutu obiuka y, = Acosz +
Bsinz. [IpBu u apyru u3BOI OBOT HAPTUKYJIAPHOT peUIemha Cy

y, = —Asinz + Bcosz,

y, = —Acosz — Bsinz.
Y 6anuMo OBO y IIOJIA3HY jeIHAYUHY.
Yy, — 3y, + 2y, = 10sinz
—Acosx — Bsinz — 3(—Asinxz + Beosz) + 2(Acosz + Bsinz) = 10sinz
cosz(A—3B)+sinz(3A+ B) = 10sinx

Canma u3jenHaumMo ca JIeBe U IeCHe CTpaHe IITa je y3 sinx, a mra y3 cos T U 1006ujaMo cucreMm
jemHauuHa:

A-3B=0
3A+ B =10
amje je pememwe A =3, B =1. Iakne, nobunu cMo na je y, = 3cosx + sinz, ma je TpaskeHo

OTIMITE pelleHne
Yy=9yn+yp =cie’ + c2e®® +3cosx +sinz, c1,co € R.

4. Osmaummo ca A morabaj ma je m3Byuena mnenysma ca Opojem koju je memus ca 4. Kako
BepoBaTHolia morabaja A 3aBucu onm TOra M3 KOje Ce KyTHUje U3BJIaue IEeAyJbe, O3HAUUMO Ca
Hy u H,; xumoTe3e na ce 1menay/hba M3ByYe M3 MPBE OMHOCHO APYTre KyTHje.

(a) Ha ocroBy ¢opmyne ToTasHe BepoBaTHOTNE je

P(A) = P(H,)P(A|Hy) + P(H2)P(A|H>).

11



Ocraje jom ma w3pauyHamMo BepoBaTHONe kKoje ce mojaBipyjy y nperxonuoj ¢popmymnu. Karo
Hacymuie 6mpamMo KyTHujy, TO je

P(Hy) = P(Hy) = .

Iame, BepoBaraoha P(A|Hy) je BepoBataoha ma u3Bydyemo nenyiny ca OpojeM HeLUBUM Ca
4 u3 npBe KyTHje, a y IPBOj KyTUjU MMa 5 TaKBUX Helysha ox ykymHo 20 (To cy memyise ca
6pojesuma 4, 8, 12, 16 u 20), na je
5 1
P(AH)=—="-.
Cauyno, y mpyroj kytuju uma yrymnHo 10 mexysba, a HOBOMHO je mux 2 (TO Cy uenympe ca
6pojesuma 8 u 12), ma je

2 1

Konauno,
9

1 11
42 5 40

(6) OBae Tpaskumo ycaoBHy BepoBatHohy P(Hz|A), a To pauyHamo 1o $popmyiu

P(A) =~ +

N —

P(Hy)P(A|Hy) -1 4

5. Ila ou ¢yHrIUMja pacnozmeine buna mobpo mnepmHKCcaHa, cyMa BepoBaTHONha Mopa mga Oyme

1 T1j.
a®  3a

9 a
4+ 42
a+2—|—2—|—4

6a’+5a—4=0

Pemema oBe jennaumne cy a; = % uag = —%, aJi1 KAKO BepoBaTHONE He MOr'y OUTU HEraTUBHE,

onbaiyjeMo MOrynNHOCT g U 3aKBydyjeMoO Oa je a = % Hama ¢yurmuja pacmnonene usriaena

OBAaKO:
X: (}
1

= DN

MaremMaTuuko OUeKUBaILE je

BX)=1-7+2 3 +8 c+4 2=
Pacnozena ox X2 je
()
1 1 8 8
ma je -
E(X?)=1-7 447492 +16- 0=,

ma KOHAYHO mo0u|jamMo
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PEHIEIHLA JAHYAPCKOI' POKA 13 MATEMATUERE 26.01.2022.

I'pyna 1
. —r— 2_9qm,
1. (8 m) Mspauynatu rgrfoo% V;-i-l?)l
N S B
2. (8 m) Ucnuraru monoronoct u nahu eKCTpSMHe BpemHOCTM QyHEIUje y = In 7.
3. (8 ) M3pauynaTy BpegHoCT MHTErPAIa fee xl‘iﬁx.
4

. (8 m) Hahw ommre pememe mapepernujanne jemmauune y' + 2xy = 22593,
. (8 m) TIpermocTasma ce na 5% mymrapana u 2% skena Gosyje on maaronmsma. ['pyma je
dopmupana ox 20 :xkeHa m 5 mymkapana. V3 rpyme ce caydajuo 6upa jemna ocoba. Komnuka
je BepoBarHoha ma je m3 rpymne m3abpana ocoba JKEHCKOT IOJia, aKO ce 3Ha ma 0oiyje on
IaJaTOHU3MA?
6. a) (5 o) Hdatu neduuunmjy acuMnrore pyHKIUje U KAKO Ce U3padyHaBa.

6) (5 m) Hahu cBe acuvnrore dpynrnmje y = Ltle”,
7. a) (3 m) Hepunucatu GuHOMHY pacmomesy BeposaTHoNe.

0) (3 u) llepuancaru MATEMATUYKO OUEKMBAKE CIydajHe MPOMEHLUBE X .

B) (4 m) V3pauyHatn MaTeMATHYKO OUEKUBaMbE CIydajHe IPOMeHbuBe X KOja MMa Ou-
HOMHY PACIOAEy.

<)

PEIIEILA
1.
i 3
. —x =22 =32 oo Tl=y1=2 1
lim ————— = lim T = =1
T—00 —2r+1 .z T—00 -2+ P -2
2. la 6u ¢pyuruuja 6uaa medurmcana mopa ma Baxku 1 —x # 0, Kao u % > 0. Opasne ce

nobuja ma je momen mare ¢yurnuje je D = (—1,1). IIpsu usBon nare ¢pyHruuje je
, ( 1+ x)/
y =(In
1—=x

1 142\
:%iﬁ. 1—z

l—-2z 1—-z+1+4+2

l+z (1—=z)?
2

1-2z)(1+=x)

Kaxko je mpBu n3B0oJ HO3UTUBAH Ha LIEJIOM IOMEHY, TO je QyHKIMja pacTyha Ha 1eJI0M TOMEHY
U HEMa eKCTpeMyMa.

3.

21 1 3

t=Inx
2

¢ da dt = dz o Pat 1
e xlngxi $:€—>t:1 B 1 t37—2t2

r=e—t=2

, -8 -2 8

4. Ilara jemmaunna je Bepmyimjesa mudepennujanna jenmaunmua. Oma ce cmenom z = y!=3

CBOOM HA JIMHEADHY AUPEPEHIUjaTHY jeAHAUUHY. Y BEAUMO CMEHY.



na gaTa jelIHAUYnHa IOCTaje

-1 1 X
. 2y — — 243
ez T AT (

2 —drz = —4dx

)3 / (~22v/2)

R

3

Osmaumvo p(z) = —4x, g(x) = —423. Uspauyrajmo

/ p)dz = —4 / rdz = 922

Pememe oBe nuneapre nudepennujasse jenHaduse nodbmjamo nmomohy ¢opmyie

z=e J p(z)d (C + /q(x)efp(x)dfdl,)

— 2’ ( 4/x3e_2$2dx)

2
_ e2x

o
I

W3pauynajmo mocebuo 1.

~
Il

Il I
= 0l = Y~ ——— —
|
L I
8
[\v]
)
[\v]
8
M)
8
(oW
)

o,

| — 0ol 0o

Bpartumo ce cam y pauymame z.

1
2 =2 (c—4I) = 2 <c —4. 3 ((72:32)6*2762 - €2$2>) =ce® 2% +

W xkomauno mobujamMo ma je TpasKeHO OIIITE PeIleHe
1 1

yziz .
vz 662m2+l‘2+%

5. Osmaummo ca A morabaj ma je u3 rpyme omabpana ocoba kKoja Goiyje On HaJTOHU3MA, a
ca Hy, nma je omabpana sxena nu Hs ma je omabpan mymrapar. Mmamo na je

20 4 5 1 2 1 5 1

P(Hl):%:g, P(HQ):?ng P(A|H1):m=%7 P(A\H2):m:%-



Opasre je

41,11 18
5

P(A) = P(H\)P(A|Hy) + P(H2) P(A|Ho) = = - =5 + % =

Tpaxkena BepoBaTaoha je

P(H)P(AH1) _ 55 _ 8
500

6. a) Bunmeru y yubenuxy.
6) Howmen nate ¢pynrnumje je Dy = (—00,0) U (0, +00).
Bepruragase acuMnrore: JeIuHM KaHIUAAT 38 BEPTUKAIHY acUMOTOTY je x = 0.

lim f(x) = —o0,
r—0—

na npaBa ¢ = 0 jecTe BepTUKAJIHA ACUMITOTA.
XOopu30oHTATIHE ACUMIITOTE:

. ox+1
lim e® = +oo,
r——+o0 X
1
lim T e =,

r——00 I

na (QyHKIUja MMa XOPU30HTAJHY acuMnoToTry ¥y = 0 y —00, a y 400 HeMa XOPM3OHTAJJIHUX
ACUMIITOTA.

Koce acummnroTe:

TpaxkumMo KOCy acUMIOTOTY CaMoO y +00.

z+1 x x
= 1
k= lim —f(x) = lim & — ¢ = lim 7(96—1— )e L.P.

S x0T T—+00 x2 2 z—+o0 2x

ma HEeMa KOCUX ACUMITOTA.
7. Bunetu y yubenuky.
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I'pyma 2

. (8 m) I/I3paquaTI/I lim (z — Va2 -3z +4).

(8 o) Ucnuratr monoronoct u nahu exkcrpemue BpeqHocTy pyHKOUjE y = arctgHI.

1
2.
3. (8 m) M3pauynaTy BpegHOCT UHTETPAJIA fe de
4.

(8 m) Hahwu ommre pememe mapepenmujanme jemnaumne xy’ +y = y* In .
(8 m) IIpernocrasma ce na 5% mymrapana u 2% sxena Gomxyje on manToHmsma. ['pyna je
dopmupana ox 30 sxera u 10 mymkapana. V3 rpyne ce ciaydajuo Gupa jemsHa ocoba. Komuka
je BepoBaTHOoha ma je m3 rpyme m3abpana ocoba MyIIKOD IOJa, akO ce 3Ha na 0oiayje on
IAaJaTOHU3MA?
6. a) (5 o) Hdatu neduuunmjy acuMnrore pyHKIUje U KAKO Ce U3padyHaBa.

6) (5 m) Hahu cBe acuvnrore dpynrnmje y = Ltle”,
7. a) (3 m) Hepunucatu GUHOMHY pacmomesry BeposaTHONe.

0) (3 u) lepurncary MATEMATUYKO OUEKUBAKE CIydajHe MPOMEHLUBE X .

B) (4 m) V3pauynaru MaTeMaTUYKO OUYEKUBAE CiydajHe npomensmuBe X Koja uma Ou-
HOMHY PACIOAEy.

oy

PEIIEKHA

Va2 -3 4
lim (x—\/m2—3x+4>zlim (m—\/x2—3x+4)~x+ ac vt
T—00 T—00 I+\/I2731‘+4

. xQ—(\/x2—3a:+4)2
= lim
z=oo g4 +/x? —3x +4

22 — (22 — 3z +4)

= lim

=00 g4 /x?2 —3x +4
3xr—4

= lim

z—=oo g+ /1?2 — 3z +4
_ 4

= lim L

3-0

1+v/1-04+0

_3

2
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2. Iomen mate ¢pyuruuje je D = R\{1}. IIpsu usson mare dpyHrmje je
1 /
! <arctg +x>
1—=x
B 1 (1 +x>’
1+ (”")2 1-z

<
I

1—x

_ 1 l—z+1+=2
LhERR e

_ 1 2

T z2—a+142242x+1 ’ _ 2
sontlestetl (1-2)

(z—1)? 2

222 +1) (x—1)2

1

T ox241

Kaxko je mpBu n3B0oJ MO3UTUBAH HA LIEJIOM IOMEHY, TO je QyHKIHMja pacTyha Ha IeJI0M HOMEHY
“ HEMAa €KCTPeMyMa.

3.
t=Inx
¢ si i :d—x
/ sm(nx)dxz dt = <
- r=1-—1=0

r=e—t=1

1
/ sin tdt
0

1

—cost

0
= —cos1+ cos0

1—cosl

4. Ilara jemsaunna je BepmyiujeBa mudepennujaana jenmaunmua. Oma ce cMenoMm z = y!=2

CBOOM Ha JIUHEAPHY AUPEPEHNUjANHY jeTHAYNHY. Y BEAUMO CMEHY.

1 / -1 /
= —, = — -2 5
y z y 22
ma naTa jegHaunHa IOCTaje
1 = 1 1 ! —22
T — -—=—Inxy / - —
2 z 22 T
, 1 Inx
2 ——z=——
T T
Osnaunvo p(z) = —1, g(z) = lnTI Wzpauynajmo

/p(:c)d:c =- / %dx = —In|z|

IIpernocrasumo na je x > 0, 7j. Injz| = lnz, a cayyaj © < 0 ce canuno pemasa. Pememe

17



OBe JMHeapHe Au(epeHnujalHe jeqHauyrHe nqobujamo nomohy ¢dopmyiie

2= Jp@dz (c + /q(w)efp(z)dzdx>

. 1 .
:elna, (c_/n‘re—lnmdx)
T

W3pauynajmo mocebuo I.

B Inz 1
N x T
B Inx+1
N T

BpaTI/IMO Cce Cad y payyHame 2.

Inz+1
T

zz:zc(c—[)zw(c—&— ):cac—&-lnac—&—l

W xomauno mobujamMo ma je TpasKeHO OIIITE PeIleHe

1 1

y=z- ct+Inx+1°

5. Osmaummo ca A morabaj ma je u3 rpyme omabpana ocoba kKoja Goiyje On HaJTOHU3MA, a
ca Hy na je omabpana skena n Hs ma je omabpan mymrapar. Mmamo ma je

30 3 10 1 2 1 5 1
P(Hl)*zofi, P(Hz)*E*Za P(A|H1)fm—%, P(A\HQ)fmfﬁ,
Opasre je
P(A) = P(Hy)P(A|Hy) + P(Ho)P(A|Hy) — o = 4 L. L _ 1L
o ! 2 273750 74720 200

Tpaskena BepoBaTHOha je

P(Hy)P(A|H. 1.1l 5
P(H,|A) = (?;|”ﬂﬁu.
400

6. a) Bunmern y yubGeHuxy.
6) Iomen nate ¢pyrruuje je D, = (—00,0) U (0, +00).
Bepruranue acumnrore: JenmuHu KaHAMAAT 3a BEPTUKAJIHY acuMuoTory je x = (.

lim f(z) = —o0,

z—0—

na npaBa ¢ = 0 jecTe BEPTUKAIHA ACUMIITOTA.
XOopu30oHTAJIHE ACUMIITOTE:

1
T+ ¢ = +00,

lim
Tr—r+00 X

18



. z+1
lim

e’ =0,
r——00 I

oa (YHKIUja UMa XOPU3OHTAJHYy acuMnrory y = 0 y —oo, a y +00 HeMa XOPM3OHTAJIHUX
aCUMIITOTA.

Koce acumnrore:
TpamkumMo KOCy aCUMITOTY CaMoO y +00.

x+1 x T
== 1
k= lim —f(x) = lim & — ¢ = lim 7(x+ e LD

r—+oo I T—00 x T—+00 2

P )

= +OO
T—+00 2z ’

=
=
ma HeMa KOCUX aCHUMITOTA.

7. Bunetu y yubenuxky.
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PEINTEIHLA PEGPYAPCKOI' POKA N3 MATEMATUEKE 18.02.2022.
I'pyna 1

o0
. (8 m) Ucnuraru kKoHBepreHmmjy pena ». (n"—;n
n=0\2
1
2 —3x+2"

. (8 m) Vcnuratu monoronoct u Hahu jokasHe ekcTpeMyMe QyHKUUje y =
. (8 m) UspauynaTu fln(iir;l)dx
. (8 m) Hahu maprurynapuo pememe jemmaumne y” 4+ 3y’ + 2y = e*, y(0) =0, 3/(0) = 0.
. (8 m) Hosuwuh ce Gana 4 myra. Axko je X ciyuajHa BeInunHa KOja MPEICTABILA IPOU3BO
6poja rmasa u 6poja nucama, oupemutn E(2X —3) u D(2X — 3)
6. a) (5 o) Jaru neduHUNU]y KOHBEKCHOCTU U KOHKABHOCTY ()yHKIVjeE.
6) (5 m) Ucmuratu xomBekcHOCT U Hahm mpeBojue Tauke (yHEMMje y = re® L.
7. (10 n) a) (2 n) Kana raxxkemo ma cy norabaju mucjymsrau? Kana norabaju umme pasou-
jame CKylla CBUX ejleMeHTapHux norabaja?
0) (4 m) Popmynucaru 1 NOKa3aTu GOPMYIy HMOTIyHe BepoBaTHONie.
B) (4 m)Popmynucaru u nokazaru BajecoBy Teopemy.

Uk W N =

PEIIIEHA
1. Osmauumo a, = (f; Tana je
B
(n+1)!
RS
An+41 . (=

n1~>oo a - nh—{r;o n!

n N

(%)
(n+1) !
(nt1)n+1

= lim —24

(n+ 1)2n+1nn
n—o00 (TL+ 1)n+12n

= lim . i
n—oo (n 4+ 1)" - (nA417 - 27
o 2
= 5% arr
o
= lim 2
L
2
— <

ma pen KOHBeprupa Ha ocHoBy JlamaMmbepoBor kpurepujyma.

2. Ompemumo Hajmpe moMmeH mare ¢ymrmuje. Ilorpebmo je ma je 2 — 3z + 2 # 0. Pemema
kBagpaTHe jemHaumHe 22 — 3z + 2 = 0 cy 21 = 1 u 25 = 2, ma je DOMeH maTe (yHKIUje
D = (—00,1)U(1,2) U (2,+00). IIpsu ussoxn mare pyHKI®jE je

fa) =
(2 =3z +2)

IIpBu u3Box je jemnak myau 3a 3 — 2z =0, Tj. = = %, Ia je TO NMOTEHIUjaJHU €KCTPEMYM.

Kako je (x2 — 3z + 2)2 > (0 Ha meJOM JOMEHY, TO 3HAK IPBOTI M3BOJA 3aBUCU CaMO On 3 — 2x.
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—
[S][eY
]

3 —2x + + - -

f'(x) + + - -

Haxne, f'(z) <0 na (2,2)U(2,+00) u f/(z) >0 na (—oo0,1)U(1,2), na ¢pyrrumja f onana

Ha (2,2) U (2,+00), pacte Ha (—00,1) U (1,3) u 2 = 2 je Tauxa nokanHOr MaKCHMyMa.
3.
In(z—1), [u=lkh(z—-1) dv=19
e T
1 -1 1-—
_ n(z —1) +/ x +xdx
x z(x —1)

I
|
=)
5
S
—
N~—
+
7 N
8
| | =
—_
|
S
~__
o
3

In(z -1
:—M—i—lrﬂx—l\—hﬂx\—i—c
x

4. IlpBo Tpaskumo ommTe pememe, ma hemo Ha Kpajy ybamuTum mouerHe yciuose. Hajope
mabumo pememe xomorene jemmauumne y’ + 3y’ + 2y = 0. Hyuse rapakrepuctuune jennaunne
A 4+303+2=0cy A\ =—1, Ao =—2, ma je y, = cie”® + coe 2%,

IMaprurynapHo pememe je obnuka y, = Ae”. M3pauyHajMO IpPBU M IPYTH M3BOJ MAPTUKY-
JIAPHOT pelnema U ybanuMo ra y mojgas3Hy jeqHaunHY.

y;) = Ae”, yg = Ae”
na je
Yy + 3y, + 2y, = €”
Ae® + 3Ae” + 2Ae" = e”
64 =1,

onakie je A = %. Iobujamo ma je mapTUKYyJIapHO pememe je

1

Yp = 66”.

Komaumo, ommTe pememe gaTe jeJHAUUHE je
—x —2z 1 x
Y=Yn+Yp =cie + coe +6€ , €1,c9 € R.

Jom ocraje ma ybammmo moueTHe ycaoBe, Tj. naa HahemMo KOHCTaHTe ¢ U c3. M3 ycioBa
y(0) = 0 nmamo

1
0= cleo + 0260 + *60,

6
Tj. €1+ ¢z = —¢. Ja GMCMO MCKOPMCTHIM APYTH yCJIOB, TpeGa HaM IPBU M3BOJ OIIITET
pemema, a To je
1
Y = —cre”" — 2coe” " + gem,
na u3 ycuaosa y'(0) = 0 mobujamo
0 0o, Lo
0= —cie’ — 2coe” + 66 ,
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Tj. €1 + 2¢co = %. arme, nobunu cMO CUCTEM nABE jeqHAUNHE

cl1+c=—=

6
1
c1+2c = 5
yuje je peleme ¢ = f%, Cco = %, a je TpasKeHO MapPTUKYJIAPHO PEIIeHhe
1, 1 1
=——e T4+ e T+ =e.
Y= 3 6

5. Kako moBumh 6amamo 4 myta, umamo 5 moryhuoctu: na nanue 0 riaBa u 4 mucama, na
nanae 1 ryaBa u 3 nmcama, na HagHy 2 riaaBe U 2 nmmcMa, a HaaHy 3 ryiasBe m 1 mmeMo m na
nanny 4 ruase u 0 nucama. Kako X mpencrasisa mpomsBoa Opoja riasa v MUCaMa UMaMO A4
jeX={0-4,1-3,2-2,3-1,4-0} ={0,3,4,3,0}, tj. X €{0,3,4}. Kaxo je

o= (5) s ()
~—— ~——

najgo 4 nucMma 1maJjie 4 riase

o= () () 0) ()0 ()

1 rmaBa u 3 mucMa 3 raase U 1 IUCMO

r--()- ) () -

2 rjaaBe u 2 MMUCMa

To X mMa pacmomnery

0 3 4
X (1 1 3) :
8 2 8
2X — 3 nma pacmomeny
2X 3 (73 ; ?)
8 2 8

a (2X — 3)? uma pacromery

9 9 4
(2X-3)2 (1 l 3)7
8 2 8
na je
1 1 3 15
EQX— = (— P— . — 2_7:7
(2X =3)=(-3) g+3- 5 +2 5=
1 1 3 57
FE((2X — =9. - - 4. - = —
(( 3)%) 98+9 2+ 5 3
57 (15\% 231
D(2X - 3) = E((2X - 3) )E(2X3)28(8> TR

6. (a) Bunmern y yubenuxy.
(6) Ilomen mate ¢pyurmuje je D = R. Habumo men npyru nsBox.

f/(.’E) — (xewfl)/ — 6171 —|—£C€w71, f//(x) _ eazfl _’_ewfl —|—£L’€w71 _ (2 +£C)€$71.

Kakxo je e ! > 0, To Ha 3HaK OPYror M3BOJA YTHUYE CaMO 2 + ¢, Ia 3aKbydyjeMo ma je
¢yHEIM]a KOHBEKCHA Ha (—2,+00), KOHKaBHA Ha (—00,—2) U £ = —2 je IPEBOjHA TAUKA.
7. Buneru y yubenuky.
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I'pyma 2

o0
1

1. (8 m) Vcnuratu xoHBEpreHumjy pena . (YT
n=0\3

2. (8 m) Ucnurarn MmoHOTOHOCT M Halin JOKAaJHE eKCTpeMyMe QYHKIUje y =
3. (8 m) Uspauynarn fln(zijl)dx
4. (8 m) Hahu naprukynapuo pememe jemnauune y” — 3y’ + 2y = —e*, y(0) =0, 3/(0) = 0.
5. (8 m) Hosuuh ce 6ana 4 myra. Aro je X ciayyajHa BeaWYuHA KOja IPEICTABIHA IPOU3BOL
6poja ruasa u 6poja mucama, onpemutu F(3X +2) u D(3X + 2)
6. a) (5 o) Jaru neuHUIM]y KOHBEKCHOCTU U KOHKABHOCTH ()yHKIHjE.

6) (5 m) Ucnuratu xomBekcHOoCT 1 Hahu mpesojue Tauke (ynrmmje y = re® L.
7. (10 o) a) (2 u) Kazna ra:xkemo na cy norabaju mucjyaxkrau? Kana norabaju umsae pasou-
jame CKyma CBUX ejieMeHTapHux norabaja?

6) (4 m) PopmynucaTu 1 TOKa3aTu GOPMYJIy MOTIyHE BepOBATHONE.

B) (4 m)Popmynucatu u nokaszaru BajecoBy Teopemy.

1
z243z+2 "

PEIIEILA
1. Oszmauumo a, = # Tana je
3
(n+1)!
nt1)n+l
lim Gnt1 _ lim ( 3n!)
3
(n+1) 7t
(nrnyn+1
T 3nt1
e

I
37

(n+1)3n+inn

G g
(T3
n—o00 (n + 1)" M}/{

= lim ————
n—oo (MEL™

I
g

nn

ma pen ouBeprupa Ha ocHOBY [lamaMGepoBOr KpuTepujyMa.

2. Oapemumo Hajupe nomer mare ¢yurnumje. IloTpe6uo je ma je 2 4 3z +2 # 0. Pemema
KBagpaTHe jemHaumbe 12 +3x +2 =0 cy r; = —1 n 29 = —2, ma je mZOMeH maTe (yHKIUje
D = (—00,-2)U(-2,-1)U(—1,+00). IIpBu ussox mare PpyHruuje je

fla) = e
(x2 + 3z +2)

IIpBu u3Bon je jemmak mymu 3a —2x —3 =0, Tj. * = f%, IIa je TO MOTEHIVjaJIHU €KCTPEMYM.

Kaxko je (22 + 3z +2)? > 0 Ha mesoM IOMeHy, TO 3HAK IPBOT U3BOJA 3aBUCH CAMO O —2 — 3.
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—2z -3 + + - -

f'(x) + + - -

Haxne, f'(z) <0ma (=3, -1)U(-1,+00) u f'(z) > 0 ma (—oo0, —2)U (-2, —32), na dpynknuja

f omana ma (—3,—1)U(—1,+00), pacte Ha (—00,—2)U(=2,—2) m 2 = —2 je Tauka nokamsor
MaKCUMyMa.
3.
/ln(x—l) u=In(x+1) dv=%
doe = dz “
@’ du=z7 v=-3
1 1 1 —
n(z+1) +/ +x L 1
x z(x +1)

Il
|
5
D
8
+
—
S~—
+
/N
SH
|
8
+ | =
—_
N———
oL
8

1 1
:—M+ln|x|—ln|x+l\+c
x

4. IIpBo Tpa:kKMMO OmINTE peleme, ma NeMo Ha Kpajy ybamuTu moueTHe ycioBe. Hajmpe
Habumo pememe xomorene jemnaumue iy’ — 3y’ + 2y = 0. Hyse kapakTepucTuyHe jenHAUMHE
A2 —304+2=0cy M1 =1, Ao =2, ma je yp, = 1% + coe?*.

ITaprurynapHo pemene je obnuxa y, = Are”. VM3payyHajMo IPBU U APYTHU U3BOI NaPTUKY-
JIApHOT pelremha 1 ydarnuMo ra y mojaas3Hy jeTHadnHy.

yp = A(l +x)e”, y, = A2+ z)e”
na je
Yp = 3yp + 2yp = —€”
A2+ z)e” —3A(1 + z)e” + 2Aze” = —e”
—A=-1,
omarie je A =1. Ilobujamo ma je HApTUKYJIAPHO PEHIEHE je

yp = ze®.

Komauno, ommre pememe maTe jegEauuHe je
2
Yy=yYn+typ= c1e” + coe”® + xe®, c1,c0 € R.

Jom ocraje ma ybammMmo moueTHe yciaoBe, Tj. Oa HaheMo KOHCTaHTe ¢ U cp. V3 yciaoBa
y(0) = 0 nmamo
0=cre + e’ + Oeo7

Tj. ¢1 +c2 = 0. Ila OuCMO MCKOPUCTUIM APYTU YCJIOB, Tpeba HAM NIPBU WU3BOI OIIITEr
pemema, a TO je
y' = c1e® 4 2¢2% + €* + ze”,

na u3 ycaosa y'(0) = 0 mobujamo
0= 6160 + 26260 +e + Oeo,
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Tj. ¢1 + 2co = —1. arme, nobunu CMO CUCTEM OBE jeTHAYUNHE

c1+co=0
c1+ 202 =-1
yuje je pememe ¢ = 1, co = —1, ma je TpaKkeHO NaPTUKYJIAPHO PEIIeHe

y=e" —e* + ze”.

5. Kako mosumh Gamamo 4 myta, mmamo 5 moryhuoctu: ma nanae 0 riasa u 4 mucama, maa
nanue 1 ryaBa u 3 nmucama, na magHy 2 rjaaBe U 2 nmmcMma, a NaaHy 3 riaBe u 1 muceMo u 1a
namay 4 rnase n 0 mucama. Kaxko X mpencraBiba mpom3BoI Opoja riiaBa U MUcamMa UMaMO Oa
jeX={0-4,1-3,2-2,3-1,4-0} ={0,3,4,3,0}, 1j. X €{0,3,4}. Kako je

e @) 0 () -
—— ——

naJso 4 nucma maJje 4 riaase

ror=a-(0-¢) () - ()-C) () -

1 rmaBa u 3 mucMa 3 raase u 1 nmcMo

r--()-¢) () -

2 riase U 2 nucMa

To X MMa pacromery

0 3 4
Xﬁ(l 1 3),
8 2 8
3X + 2 nma pacnoneny
2 11 14
3X+2<1 1 3),
8 2 8
a (3X +2)? uma pacnogery
4 121 196
(3X+2)2:<1 1 3>,
8 2 8
na je
EBX+2)=2--+11--+14- - =11,
1 1 3 269
E((BX +2))=4--+121- = +196- - = —=
(3X +2)7) g T 2+968 5
2 2
D(3X +2) = E((3X +2)?) — E(3X +2)? = ? — 112 = ?7

6. (a) Bumeru y yubenuky.
(6) Homen mare pyurimje je D = R. Habumo men npyru usson.

f/(x) _ (xew—l)/ _ 61—1 +{E€w_1, f”(!E) _ em—l 4 ez—l +!I?€w_1 _ (2 +.’E)€w_1.

Kako je e ! > 0, To Ha 3HaK APYror M3BOJA yTHUYE CaMO 2 + ¢, Ia 3aKbydyjeMo ma je
¢yHEIM]a KOHBEKCHA Ha (—2,+00), KOHKaBHA Ha (—00,—2) U £ = —2 je IPEBOjHA TAUKA.
7. Buneru y yubenuky.
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PEITEHA JYHCROI' POKA 3 MATEMATUKE 22.06.2022.

SAIDAIIN

o0
1. (8 m) VcimTaTn KOHBepreHNMjy pefa ». .
n=2

2. (8 m) VlcuraTté MOHOTOHOCT W OJPENATH JOKAJHEe eKcTpeMyMe $yHrmuje y = arctg(z® —
322 — 9x).

3. (8 m) Uspauynatn [ o 2t —dr.

4. (8 m) Hahu ommre pememe mudpepennujanue jequauune y”’ — 2y' — 3y = xe®.

5. (8 m) ¥ kyruju ce masase 3 upue u 2 Gene kyriune. V3Biauu ce jenHa mO jenHa KyTJIMLA
CBe IOK ce He u3Byue Oesa. Aro je X ciayuyajHa BeJIMUMHA KOja IPENCTaBba YKyIaH OpPoj
u3BIavewna, oapeautn pacnonery on X, E(X) u D(X).

6. (a) (5 m) Kako raacu KommjeB kpurepujyMm 3a KOHBEPTEHIN]y DPENOBa CA MO3UTUBHUAM

YJIaHOBUMA?
oo

(6) (5 m) Kopucrehin Kommujes kpurepujyM ucnuTaTi KOHBEPTEHIN]y pena » . a', y 3aB-
n=0
MCHOCTU OJ PEaJHOr mapamerpa a > 0.

7. (a) (2 m) PopmynncaTy TeopeMy O Ly:KUHU JIyKa KPUBE IPA(UKA HEIPEKUAHO Iu(epeH-
mujabunne GpyHKIUje HA CEIMEHTY |a, b].

(6) (5 m) Horazatu TeopeMmy.

(6) (3 m) OapemuTu mysxwHy mena mapaboie y? = 4r y TPBOM KBAAPAHTY, 3a T U3 CKyTa
[0, 4].

PEIIEHA

1. Ossaunmo ca a, = . Kako je 2" >> Inn, To je
n
lim a, = lim — = +o0,

n—00 n—oo Inn

IIa OaTu pen JuBeprupa Jep HI/Ije YCIIYILEH HEOIIXOOaH YCJIOB I{OHBepFeHHI/Ije.

2. Jlomen mare ¢pymrnuje je Dy = R. Ilpsu usBon mare ¢pyHENUTjE je

1 3(x% — 22— 3 3(z+1)(x—3
Y = 3 2 2'(33”276%79): (3 2 ) 2 = (3 )(2 )2'
1+ (23 — 322 — 9x) 1+ (a3 — 322 — 9x) 1+ (a3 — 322 — 9x)
Kako je ¥ =0 3a 2 = —1 u £ = 3 TO Cy NOTEHIUjAJTHN EKCTPEMyMU. 3HAMO Aa je QyHKIUja

1+ (23 — 322 — 97)? yBer moswTMBHA, TA 3HAK TPBOT M3BoAa 3aBucU camo of (z + 1)(x —3) u
TO je

y' >0, 3az€(—o00,—1)U(3,+0),

y' <0, 3az€(-1,3),

a 3aKby4dyjeMo Oa

y pacre Ha(—00, —1) U (3, +00),
y omama Ha (—1,3),
r = —1 je JOKAJHU MaKCUMYM,

T = 3 je JOKaJHV MUHUMYM,
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sinz sin
/cos%c—sin%c—l—ldx/COSQx—(l—COSQm)—i—ldx
:/ sin x du
2cos? x
_[ t=cosz }
dt = —sinzdx

1
=— [ —adt
/2t2

2cosx

4. OapenumMo IpBO pememe xomorene jemauune y” — 2y’ — 3y = 0. Hbena maprurymnapaa
jemHAYMHA, je

N —2)\—-3=0,
a pelrema OBe jeqHauwHe ¢y A} = —1, Ay = 3, ma je pememe XOMOIeHE jeqHAYNHE
yp = cre” % + coe”.
Capma TpaskuMoO jeqHO MAPTUKYJIapHO pememe nojasue jenunauuue. Ouo he 6urtu obiuka
yp = €“(cos 0(Az + B) +sin0(Cz + D)) = (Az + B)e".
IIpBu m Apyru M3Boa MAPTUKYJIAPHOD PEIIEHA CY:
y, = Ae® + (Az + B)e® = (Az + A+ B)e®,
y, = Ae® + (Az + A+ B)e® = (Az + 2A + B)e”.
Y 6ammMo 0BO y TOJIA3HY jeTHAUNHY:
Y, — 2y, — 3yp = xe”
(Az +2A+ B)e* — 2(Ax + A+ B)e® — 3(Ax + B)e® = ze”
(Az +2A + B — 2Axz — 2A — 2B — 3Ax — 3B)e” = x¢”
—4Ax — 4B =z,

Kana usjennaunmo roedunujenre y3 1 u y3 z nobujamo na je —4B=0u —4A =1, 1j. B=0
uAd= f%, ma je
1 x
Yyp = — 7w’

Konauno, ommre pememe nare jeaHaduHe je

1
Yy=yYn+yp=cie "+ coe®® — Z:cem.

5. Ilpumernmo ma X € {1,2,3,4} (aop. ako ommax m3By4yeMmo Geny, oHma je X = 1, ako
M3BYyYEMO IPBO jelHy LPHY I1a 0eily OHIA je TO ABa U3Bjavema u X = 2, UTH.)



3 2 3
PX=2)=2.2=2
( ) 5 4 10’
3 2 1
P(X=3)==.2.23="_
( ) 1 5
3 2 2 1
P(X=4)=2.2.13.2 ==
( ) 5 4 3 2 10’
ma je TpaxkeHa pacuomuesa
1 2 3 4
X (2 3 1 1>
5 10 5 10
OpnmaBne nmako mobujamo
2 3 1 1
EX)=1-2+2-= 44— =2
(X) 5+ 10+3 5+ 10
2 3 1 1
E(X*)=1-244-=—+4+9--416-— =5
(X7 5+ 10+ 5+ 10

D(X)=E(X*) - (E(X))?=5-2*=1

6. (a) Bumeru y yubenuky.
(6) O3raunrMmo ommTy YiIaH pexa ca a, = a”. Kako je

lim a, = lim Va™ = a,

n—oo n—oo

TO Ha OCHOBY KomwujeBor kpurepujyma pen kouBeprupa 3a 0 < a < 1, nuBeprupa 3a a > 1, a
3a a = 1 mam Komujes kpurepujym me naje oarosop. Ako je 6am a = 1, onga je Ham pen y

i a = i 1 = +o0,
n=0 n=0

Ia KOHAYHO pen auBeprupa 3a a > 1.
7. (a) u (6) Buneru y yubenuxky.
(B) Jemmauumna mena KpuBe y HPBOM KBAAPAHTY je y = 24/x, Ha je TpaskeHa Ny:KUHA JYKA

KpUBE jenHaKa
4 4 2 4
2 1+
l:/ V1+(y de:/ 1/1+<> dm:/ \| ——dx
0 W) 0 2\ 0 T
$2 = 1tz

cTBapU

__f
r=0—=1=+400 2
1:4%15:%
_2 [t P SR &
4y \t-1 0 (t-1)2 t4+1 (t+1)?
1/ t—1 1 1o\
=—(In - —
2\l t-1 t+1) ]
1, 5 - 1 1
a2 (™M G N
S4+1 -1 B4
1
:5(11&(9—4\/5)4—4\/5)



PEITEA JYJICKOI POKA U3 MATEMATUEKE 13.07.2022.

SAIDAIIN
& n(n—1)
1. (8 m) Vicnuratu koHBEpreHIUjy pena nzz:l (%) .
2. (8 m) Ucnuraru komBekcHoCT 1 Hahu mpesojue Tauke gymrmuje y = /(22 — 9)3.
3. (8 m) Mspauynaru [ TEgl0ntibqy,

4. (8 m) Hahwu ommre pememe mapepenmujanme jemnaumne (1 + tgy)y = x2 + 1.
5. (8 m) Y ¢ppwrmmepy ca caamoienmMa Halasu ce jenHak Opoj caanonena Ha mranully u
KODHET CJAI0JENa, a MYIUIO BUIIE MOPOIUYHUX Caanosena. Y TOKy je HArpaHa UTPa U 3HA
ce nma oxm xKopHer caamnoraena 2% cy ” nobutan”’, kao m 4% nopommunnx u 3% cramonena Ha
mranuhy. Ciydajoo y3mMmamo 1 cranonen m3 ¢ppwrmznepa. Koja je BepoBarHoha ma cmo
OCBOjUJIM HEKy Harpamy’
6. (5 m) a) Jatu neduHUNU]y JTOKAJIHUX €KCTpeMyMa (yYHKIUjeé DEAJHEe NPOMEHJLUBE.

(5 m) 6) Hahu cBe nokanne excrpemyMe dpyHkmmje y = (z + 1)el=%".
7. (5 m) a) Ussectu popmyny 3a onpebusame ommrer pemema JuHeapHe AUPEDPEHIN]aTHe
jemmaumue npsor pena y' + P(x)y = Q(x).

(5 m) 6) Ussectu popmyay 3a ogpebusame ommrer pemema Gepuynujese mupepeHnnjanne

jemmaumne y' + P(z)y = y"Q(x), n #0,1.
PEIIEHA

(n—1)
1. Osmaummo a, = ("—*1) . Kako je

ntl —2
n—1 n—1 1 =2 wpr(nD) lim =2(=1)
lim /a, = lim ( ) = lim (1 + n+1> — enhe nFT 72 o 1,

n— oo n—oo n—oo )

TO maTu peln KOHBeprupa mo KommjeBoM KpUTepujyMy.

2. Ilomen ¢yurmmje je D = (—oo, —3] U [3,+00). M3pauyHajMo IpBU M APYTUW WU3BOA LATE
¢yHKIMI]je

3(z%—9)2 .22 F1(a) = 2(z% — 9)(22% - 9)
2/@—op LT T e

Nmamo ma je f’(x) =0 3a x = i%, Ay Te Tauke HUCY y JoMeHy. Kaxo je £2 —9 > 0 ma

f'z) =

IeJIOM JOMEHY, TO Ha 3HAK APYTOT M3BOJa yTude camo 2z —9, anu BumuMo xa je u 222 —9 > 0
Ha 1eJioM noMeHy (jep je oBa ()yHKUM]a HErATUBHA HA MHTEDPBAJLY (—%, %) aay TO HUjE ¥
MOMEHY ), TIa je KOHAYHO APYTW U3BOJ YBEK MO3UTUBAH U QYHKIN]a jé KOHBEKCHA.
3. Kana monenumo z2 + 22 — 162 + 16 ca 22 — 4z + 3 mo6ujeMo KOJIMYHUK T + 5 U OCTATaK
z+1, ma je
23 + 2% — 162 + 16 z+1

= 5 _
2 —4x +3 T +:v2—4a:+3

Kaxo je 22 — 4z + 3 = (z — 1)(z — 3), mmamo

z+1 A n B
22 —4z+3 x—-1 z-3
omakje pauyHoMm mobujamo A = —1, B = 2. Iakie,
23 4+ 22 — 162 + 16 1 2
= 5— 77
2 —4x+3 v a:—1+1:—3
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na je maTy WHTErPAaJ

23+ 2% — 162 + 16 1 2 x?
/ 2 dr i3 dx:/<x+5—x_1+x_3>dx=2+5x—ln|x—1|—|—2ln|x—3|—|—c.

4. [lara jemHaumHa je DUdepeHNUjaIHa jeAHAUYNHA KOja pa3nBaja IPOMEHJLUBE.

(1+tgy)y' =2 +1
i d
<1+Slny>y:$2+1
cosy ) dx

(1+ Slny> dy = ($2+ 1)da

cosy

/<1+ Smy)dy_/(xQJrl)dx
cosy

23
y—ln|cosy|:§+x+c.

Kopucrumu cvo na je [ %dy = —In|cosy| (oBo ce pemaBa cmeHOM t = COSY).

5. Osmaummo ca A morabaj ma je ocBojema marpanma, a ca Hy, Hy m Hs xumorese na je
M3BYUYEH KOPHET, MOPOAUYHN ONHOCHO cianosen Ha mranuhy. Mmamo

1 1
P(H,) = P(H3) = 7 P(H3) = 2
PAIH) = —, P(A|H) = —, P(A|H;) = —

Y100 7100 371007

Tpaskena BepoBaTHOhA je

1 2 1 4 1 3 3
P(A)= P(H,)P(AlH P(H,)P(A|H. P(H3)P(A|H3) == —+ - —+4+ - — = .
(A) = P(H\)P(A|H) + P(H;)P(A|Hy) + P(H;) P(AIH) = § - o5+ 1 o0+ 5100 = =0
6. (a) Bumeru y yubenuky.
(6) Homen mare pyurimje je D = R. Habumo npsu usson pyurumje.
Y = 4 (x4 1)(=22)e " = (=227 — 2z + 1)
Nmamo na je y' = 0 3a x = f% - § uxr = f% + \ég na cy TO HOTEHIUjAJHNU E€KCTPEMYMU.

. I .
®ymrnmja el % je yBek MO3UTUWBHA Na He yTUUE HA 3HAK MPBOT M3BoJa, Beh mvamo ma je y' > 0

3a T € (—oo,—%— ?) U (—%—F@,—i—oo) ny <03ax€ (—%— @,—%—&—@), Tj. QyHRIUjA

pacTte Ha (—oo, —1- §> U (—% + ?,-I—oo), omana Ha (—% -3 1y @), r=-1_¥3 je

2 2 2
V3

TadyKa JIOKAJIHOI MaKCUMyMa U T = —% + 5

7. Bunetn y ynOeHUKy.

je Tayka JOKaJHOI MUHUMYMA.
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PEHIEIHLA ABI'YCTOBCKOI' POKA M3 MATEMATUERE 31.08.2022.

SAIODAIIN
. S on+2
1. (8 m) VicnuraTy KOHBEpreHIUjy pena X_: 2 —
2. (8 o) Ogpenury acuMmurore GyHKUUjE Yy = %

3. (8 m) Mspauynaru [ zsin(2z)dz.

4. (8 m) Hahu maprurynapHo pememe midepernujanae jeagaunne i +ry — o2 = 0 ca moder-
HuM ycinoBoM y(0) = 0.

5. (8 m) Hosuuh ce Gama 4 myra. Arko je X cayuajHa BeaUumMHA KOja TPEINCTABILA OPOJ
namux mucama, oapeautu E(X3) u E(2X + 1).

6. (a) (5 m) Hdaru meurHUNU]Y KOHBEKCHOCTU U KOHKABHOCTY ()yHKIHjE.

(6) (5 m) Ucnuraru kouBekcHocT u Halin mpeBojue Tauke (QyHENUje y = 2211

3z—1°
7. (a) (5 m) Axo je v xpuBa y mpoctopy R3 mapamerpusosama momohy z(t),y(t),z(t) 3a
t €la,b] m f:v — R Hempernana QyHKIMja, NeUHUCATA KPUBOJIWHU]CKA UHTETPAJ (yHKIMje
f mo xpuBoj 7.

(6) (5 m) Heka je kpusa v neo 3aBojHune 3anara ca: z(t) = acost, y(t) = asint, z(t) = bt,

t € [0,2n]. VspauymaTy KpuBOoMUHM]CKU wHTErpaa Gynkmmje f(x,vy,2) = x2+y% + 2% mo kpuBoj
.

PEIIEHA
1. Oszmaummo ca a, = e:ﬁ;“. Kako je

n n 2" . 22
lim /= lim L‘:2>1,
n— o0 n— 00 ?M1+_2

TO MATU peXa OUBEPrupa Ha OCHOBY KommujeBOor KpurepujyMa KPUTEPU)yMa.

Hpyru mauus: lim a, = oo jep 2”72 >> n+2, ma pen muBeprupa jep Huje UCIYHEH HeOIXO-
- n—oo

JaH yCJOB KOHBEPIEHIINjE.

2. Iomen mare dynrmuje je D, = (—00,5) U (5,400).
Bepruranue acumnrore: VI3 nomena BuauMmo na je jeauHa MOTEHIIN]AJTHA BEPTUKAIHA ACUMII-
ToTa mpaBa r = 5. Kako je

Jim f(z) = +oo,

TO IpaBa & = b jecTe BEPTUKAJIHA ACUMITOTA.
XOpU30HTATIHE ACUMITOTE:

lim f(z) =0

xr—r o0
jep je e*(x —5) >> 2 (a Moram cMO M KOpUCTUTH JIOMATANOBO MPABUIIO 338 PAUyHAHE OBOT
aumeca), na je npasa y = 0 XOPU30HTAJIHA ACUMITOTA AaTe (yHKIHU]je.
Bepruraane acuvnrore: Kako QyHKIMja mMa XOPU3OHTAJHY, HE MOKE MMATH KOCY aCHMII-
TOTY.

3.

/ v sin(2z)de = [ u=z dv= sin(mdﬂ

du=dz v=—1cos(2z)

_wcos(2x) 1
= + 3 /cos(2x)d33
x cos(2x)

1
5 + 1 sin(2x) + c.
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4. Jlara jemHauymHa je JuHeapHa IU(EPEHNUjalHa jeqHAUYNHA IPBOI pena U HEHO OIIITe
pememe je naTto GOpMyJIIOM

y = e~ I P@de <c+ /efp(z)dl"Q(x)dx) .

Y marom mpmmepy je p(x) = z, q(z) = 2*, ma je [p(z)dz = 2?. Onmmre pememe mare

jemHauuHe je
y = e 2 (c—l— /eé’“'zx‘gdm)
p— 1,2
{dt = xdm]
= e 37 <c+ Z/tetdt>
— 1,2 t
=e 2% (c+2e'(t—1))
=37 (c + (2 — 2)€%$2>
=ce 3" 2% -2
Vckopuctmmm cmo [ te!dt = ef(t — 1) mro ce nobuja NpuUMEHOM NapUUjajHe MHTETPaLuje
(pabeno ma Be:xbama).
Ocraje jom ma ybamumo nodetau ycios y(0) = 0 ma 6u oApeanIv KOHCTAHTY C.
0=ce 29 41022,
ma je ¢ = 2 M KOHAYHO TPAKEHO MapTUKYJIAPHO pEIIeHe je
Y= 2e72% 442 — 2.

5. IIpBo ce muramo kKoje cBe BpemHocTu X MOKEe na y3Me. 3akpydyjemo na je X €
{0,1,2,3,4}. IName, morpebuo je ma oapemumo BepoBaTHOhe ma X ys3uma Gam Te BPEIHOCTH.

rx-a=() 44

N 11
Pix = 1}—(1)'24—4
A 1 3
P{X =2} = =2
( (5) 73
AN 11
PX= (3)244
N 101
Iakne, X uma pacuomeny
0 1 2 3 5
Xi(l 103 1 1>
16 4 8 4 16

Canma MOsKeMO J1a M3pauyHaAMO TPaKeHa OUEKUBAMA.
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1 1.3, .1 1
E(X)=0-—+1--+2-°>+3- 2 +4-

=2
16 4 8 4 16
EQ2X+1)=2E(X)+1=2-24+1=5,
1 1 3 1 1
E(X*)=0-—+41-= D427 464 — = 14.
(X3 =0 T 1 +8 gt 7 1+ %

6. (a) Bumeru y yubenuky.

(6) Homen mare dynrmuje je Dy = R\ {%} Hoernu npsu u apyru usBomm cy

r_ 5 nw_ 30
Yo B2 YV T Ba o1
3mak mpyror mssoma 3asucu on (3z — 1)3, ma 3axmydyjemMo ma je (GyHKIMja KOHBEKCHA HA
(%, —|—oo), KOHKaBHA Ha (—oo, 5) 1 HEMa NMPEBOjJHUX Tadaka jep OPYTY U3BOI HUKAL HUjE HYJA.
7. (a) Bugern y yuGenury.
(6) KpuBonmHujCcKr MHTErpas padyHaMo m0 GOPMyIn

2m
/f(x,y,Z)ds =, Fla(t),y(t), () (2 () + (y' (1) + (2'(t))2dt

Nmamo ma je z'(t) = —asint, y'(t) = acost, 2/(t) = b, na je

2
/(J:2 + 1y +2H)ds = / (a® cos? t + a®sin® t + b2t2)\/a2 sin®t 4 a2 cos2 t 4 b2dt
¥y 0

27
= / (a*(sin®t + cos? t) + b2t2)\/a2 (sin®t + cos? t) 4 b2dt
0
2
= / (a® + b*t?)V/ a2 + b2dt
0
b2 27
= Va? +b? <a2t + t3>
3 0
2
= /a2 + b2 <2a27r + 8637T>
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PEHIEIHLA CEIITEMBGAPCKOI' POKA 113 MATEMATUWEE 21.09.2022.
SAIDAIIN

o0 n
. (8 m) Ucnurartu kKoHBEpreHnujy pena Zlﬁ
e

. (8 m) VMcnuraTt MOHOTOHOCT M OAPEAUTU €KCTPeMyMe (GYHKIUje Yy =

1

2

3. (8 m) Uspauynarn fo% Az,
4

5

z

e
r+1"

. (8 m) Hahu ommre pememe mudpepennmjanue jemmaumue y”’ — 11y’ + 30y = sinz.

. (8 m) ¥Y npsoj xytuju ce Hamasm 10 aucruha mymepucanmx Gpojesmma oxm 6 mo 15, a
y mpyroj kytuju ce Hasa3u 10 nucrmha mymepucanmx OpojeBuma on 26 mo 35. Hacymwurne
OMpaMO KyTHjy U M3BJIAUYUMO jeIaH JUCTUN U3 He.

(4 o) (a) Konura je sepoBatnohia na je ussyuen jauctuh ca 6pojeM KOju caap:iu mudpy
27
(4 m) (6) Ako je msByuen Opoj Koju canp:xu mudpy OBa, KONMKa je BepoBaTHoha na je
auctull U3ByJYEH U3 ApyTe KyTuje?
6. (a) (5 m) Idaru me¢uHULA]Y ACUMITOTE.
(6) (5 m) Hahwu cBe acumnToTe dyHEIUjE y = Qxi‘,_fﬁ;”
7. (a) (4 m) llepunucarn MATEMATUYKO OYEKUBAKE M NUCIEP3Ujy CIydajHe IPOMEHLUBE X .
(6) (6 m) NMspauynaru MmaremaTuuko ouekuBame F(X) ako X mMa OMHOMHY pacmomesy.

PEIHIEKA

1. Ozmaunmo ca a, = ﬁ Kaxko je

3n+l
. OGpgq . (n+3)!
lim L = lim (n3")
(n+2)!

n—00 QA n—00

3.3”
lim (n+3) (n42)T
n—00 3
(n+27T

= lim
n—oo N + 3

=0<1,

TO JaTU pel KOHBeprupa Ha OCHOBY /[lamamOepoBOr Kpurepujyma.

2. Ilomen mate ¢pyurumje je Dy = (—oo0,—1) U (—1,+00). IIpsn usBoxn dynrmmje je

;€ /7em(a:+1)fez7 xe®
Y=\e+1) T T @r)? T @rn?

Kako je €* > 0 u (z + 1)2 > 0 Ha mesoMm moMeHy, Ha 3HAK MPBOT M3BOJA yTUYE CAMO T, Ta
3akmpyuayjemo ma je y' > 03a x € (—oo,—1)U (=1,0), v/ <03a z € (0,400) my =0 3a =0,
Tj. nara ¢pysrnuja omana Ha (—oo,—1) U (—1,0), pacre ma (0,400) u Tauka x = 0 je Tauka
JIOKAJTHOT MUHUMYMA.
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2 2
_/f dt
, 1-—¢
_ /“f I S
o (A—=t)(1+1)
2

e )a
2 )y \1—t 1+t

(—In|l —¢|+1In1l+¢|)

N

1
2
1/, 1+t
= (ln——
2\ "1-t) |,

1{ 1+%
2<1n1_\/§1nl

0
V2
2

4. Ilara jemHauyuHa je HEXOMOI€HA JMHeapHa NU(epeHIrjaHa jeqHAUYNHA APYTOrl pena ca
KOHCTaHTHUM Koepunujentuma. Habumo vajupe pememe xomorene jennauune y’' —11y +30y =
0. Ibena xapakTepuctuyna jemaaunsa je A2 — 11\ 4 30\ = 0, uuja cy pemema A\ = 5, Ay = 6.
Pememe oBe xomorene jemnauwune je

yn = 1% + 2%, ¢1,c0 € R.

Cama Tpa:xuMO HApPTUKyapHO pelleme mojasHe jenHaumue. OHo je obnura y, = Asinz +
Bcosz. Oapenumo npBr u APYTU U3BOX OJ Yp U yOaIlMMO I'a y MOJIA3HY jeIHAUMHY Aa OHCMO
Ham KoHcTante A u B.

y, = Acosz — Bsinz, y, = —Asinz — Bcosu.

Cazna nmamo
y, — 11y, + 30y, = sinx
—Asinz — Beosxz — 11(Acosz — Bsinxz) + 30(Asinz + Bcosz) = sinx
sinz(—A+ 11B + 30A) + cosz(—B — 11A+ 30B) = sinz
sinz(29A + 11B) + cosx(29B — 11A) =sinx

Kana usjennaunmo koedunujerTe y3 sina 1 y3 COST ca JeBe U NAeCHe CTpaHe 3HAKA je THAKOCTU
nodbujamMo CHCTEM jeTHAYWHA Ca OBE HEIO3HATE:

294+ 11B = 1,
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298 — 114 = 0,

umuje je pememe A = % u B = %. Tpaxeno mapTuKyJIapHO PeIene je Y, = %sinx +
11

962 COSx, ITa J€ OININTE Pelleihe€ IMOJA3HE JeaHaAYNHE

B s 6x . 29 . 11 R
Y=Yn +Yp =cre" +c2e +@smx+@cosz, c1,C2 € R.
5.(a) Osmaummo ca A norabaj ma je usByuen auctuh ca Gpojem kKoju camp:xku mudpy 2.
Beposarnoha osor morabaja 3aBucum on Tora m3 KOje ce KyTHUje M3BJIAYM JUCTUN, TA O3-
Hauumo ca H; xumore3dy ma je omabpana mpBa KyTuja, a ca Hy ma je omabpana apyra KyTuja.
Jacuo je ma Bamu P(Hy) = P(H,) = 3. Ilopen Tora, muamo

1 ) 1
P(AlHy) = —, P(AlHy)=—=-
na je
P(A) = P(Hy)P(A|Hy) + P(H2)P(A|Hs) = L1 + L1_3
o ! ? Y7210 2 2 10
(6) IMorpebuo je ompenuru P(Hs|A).
P(AH,) P(H;)P(A|Hy) %3 5
P(H|A) = ( Az): (H>) fl |Ha) _ 2.3 5
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6. (a) Bumeru y yubGenuxy.
(6) omen nmare ¢pyurmmje je Dy = (—oo0, —3) U (=3, +00).
Bepruranue acumnrore: Jenunu KaHIuIAT 38 BEPTUKAJHY aCUMITOTY je mpaBa ¢ = —3. Rako
je
. 222 —sinx
Iim — = +o0,
r—-3+ x+3
TO T = —3 jecTe BEPTUKAJIHA ACUMIITOTA.
XOpU30HTAIHE ACUMIITOTE:
. 22?2 —sinz’™” . 2p—SRT o6
lim — = lim 37— = = 00,
a HEMa XOPU3OHTAJHUX ACUMITOTA.
Koce acummnrore:
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222 —sinzx’ . Q—Smi_Q—O_

k= lim 2o SR T gy 2wt =2,
r—00 1’2+3x .2 T—00 1+; 1+0
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Ia je mpaBa y = 2z — 6 Koca acMMITOTa JaTe (QYyHKIUje.

7. Bunetu y ynubenuxky.
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