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ZADACI ZA VE�BU

§ Osnovne osobine funkcija, linearne funkcije
1. Op2012.1B.4. 2. Op2014.1B.1. 3. Op2013.1B.3. 4. Ok2018.1B.5.
5. Neka je f : R → R linearna funkcija takva da je f(0) = −5 i f(f(0)) = −15. Odrediti sve

vrednosti m ∈ R za koje je skup rexeǌa nejednaqine f(x) · f(m− x) > 0 interval du�ine 2.
6. Neka su a, b, c ∈ R. Mogu li grafici funkcija

y = ax+ b, y = ax+ c, y = bx+ c, y = bx+ a, y = cx+ a, y = cx+ b,

da sadr�e qetiri stranice i obe dijagonale nekog qetvorougla?
7. Ok2016.1B.4. 8. Dr2013.1B.1. 9. Op2014.1A.1. 10. Dr2019.1B.4.

§ Kvadratne jednaqine i funkcije
11. Op2016.2B.2. 12. Op2017.2B.4. 13. Op2012.2B.3. 14. Ok2019.2B.1.
15. Ok2017.2B.4. 16. Ok2012.2B.2. 17. Op2015.2B.2. 18. Op2019.4B.2.
19. Op2015.2A.1. 20. Dr2017.2B.4. 21. Dr2015.2B.4. 22. Ok2015.3A.2.
23. Odrediti skup svih realnih parametara a za koje nejednaqina x2−a(a+1)x+a3 6 0 ima taqno

5 celobrojnih rexeǌa.
24. Date su kvadratne jednaqine x2+ 8

a ·x−2a = 0 i x2+ 6
a ·x−a = 0. Odrediti sve vrednosti realnog

parametra a za koje su sva qetiri rexeǌa ovih dveju jednaqina realna i me�usobno razliqita i pri
tome se taqno jedno rexeǌe prve jednaqine nalazi izme�u rexeǌa druge.

25. Odrediti sve a ∈ R takve da za svako x ∈ [0, 1] va�i nejednakost |x2 − 2ax− a2 − 3
4 | 6 1.

26. Odrediti sve a ∈ R takve da za svako x ∈ [−1, 1] va�i nejednakost |ax2 − 3x− 4| 6 5− 3x.
27. Neka su a, b > 0 takvi da svaka od jednaqina (a+ b− x)2 = a− b i (ab+ 1− x)2 = ab− 1 ima dva

razliqita realna rexeǌa. Dokazati da ako su ve�a rexeǌa ovih jednaqina jednaka, onda su i maǌa
rexeǌa tako�e jednaka.

28. Date su kvadratne funkcije f(x), g(x) i h(x). Mo�e li skup rexeǌa jednaqine f(g(h(x))) = 0
biti {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8}?

§ Iracionalne jednaqine
29. Ok2012.2B.1. 30. Op2015.2A.1. 31. Op2015.4B.1. 32. Ok2019.2B.4.
33. Dr2017.2B.1. 34. Ok2019.3B.3. 35. Ok2018.2B.4. 36. Ok2018.2A.1.
37. Dr2019.2B.3. 38. Dr2018.2B.3. 39. Dr2013.4A.1. 40. Dr2015.2A.1.

§ Eksponencijalne i logaritamske funkcije
41. Op2018.3B.2. 42. Op2019.3B.5. 43. Dr2018.3B.1. 44. Dr2016.2B.1.

45. Odrediti sve x > 0 takve da va�i x1−
1
3 log10 x2

=
1

3
√
100

.

46. Op2014.3A.1. 47. Dr2013.2B.2. 48. Dr2012.3B.2. 49. Dr2012.2B.2.

50. Odrediti sve vrednosti a ∈ R takve da nejednakost loga2+a+1

3x2 + 4

x2 + 1
> 1 va�i za sve x ∈ R.

51. Odrediti sve vrednosti realnog parametra a takvih da jednaqina 9t − 4a3t + 4 − a2 = 0 ima
taqno jedno rexeǌe u intervalu (0, 1).

52. Odrediti sve prirodne brojeve n takve da je logn+1(n
2 + 3n) + log3n(n

2 − 6) = log2(n−1)(n
3 + 9).

53. Dokazati da za z > y > x > 1 va�i nejednakost logx(logx y) + logy(logy z) + logz(logz x) > 0.
54. Dr2018.4A.1. 55. Op2012.3A.2.



§ Trigonometrijske i inverzne trigonometrijske funkcija

56. Op2016.3B.3. 57. Ok2012.3B.2. 58. Ok2019.3B.1. 59. Ok2016.3B.1.

60. Op2016.4B.4. 61. Ok2013.2A.1. 62. Dr2018.3B.2. 63. Op2019.3B.1.

64. Op2018.2A.1. 65. Op2012.3B.3. 66. Dr2013.3B.2. 67. Ok2019.3A.1.

68. Op2014.2A.1. 69. Ok2018.4A.2. 70. Dr2012.4B.2. 71. Ok2015.3B.2.

72. Dokazati da za n ∈ N va�i: arctg
1

2
+ arctg

1

2 · 22
+ · · ·+ arctg

1

2n2
= arctg

1

n+ 1
.

73. Odrediti sve vrednosti parametra a ∈ R za koje sistem jednaqina: sinx + cos y = 4a + 6,
cosx+ sin y = 3a+ 2, ima rexeǌe.

74. Dokazati da je broj
16arcsin

√
2−
√

2−
√
2

2

π
prirodan.

75. Dokazati da za x, y ∈ R va�i

arctg x+ arctg y =


ϕ, xy < 1

ϕ+ π, xy > 1 i x > 0
ϕ− π, xy > 1 i x < 0
π/2, xy = 1 i x > 0
−π/2, xy = 1 i x < 0

,

gde je ϕ = arctg
x+ y

1− xy
.

76. Neka su a, b, A,B ∈ R takvi da va�i a cosx+ b sinx+A cos 2x+B sin 2x 6 1 za sve x ∈ R. Dokazati
da je

√
a2 + b2 +

√
A2 +B2 6 2.

77. Neka je fk(x) =
1

k

(
sink x+ cosk x

)
. Odrediti sve vrednosti prirodnih brojeva m i n, m 6= n, za

koje je fm(x)− fn(x) konstantna funkcija.

78. Dr2015.3B.3. 79. Dr2018.4B.4. 80. Op2012.4B.3.

§ Razni zadaci iz funkcija

81. Op2019.3A.1. 82. Ok2019.4A.1. 83. Op2018.2B.5. 84. Ok2019.4B.2.

85. Odrediti sve a ∈ R takve da nejednakost x4 + ax3 + (a+ 3)x2 + ax+ 1 > 0 va�i za sve x ∈ R.

86. Dokazati da nejednakost x
(
2 · 3x − 4x2 + x+ 2

x2 + x+ 1

)
> 0 va�i za sve realne brojeve x.

§ Kompleksni brojevi

87. Ok2013.2B.1. 88. Op2014.2B.1. 89. Op2014.4B.1. 90. Op2013.4B.2.

91. Op2013.3A.1. 92. Dr2013.4B.1. 93. Op2019.2A.4. 94. Dr2014.2B.1.

95. Ok2012.2A.2. 96. Dr2019.4B.1. 97. Dr2018.2B.4. 98. Op2013.2A.2.

99. Dr2012.3B.1. 100. Op2016.3A.5.

§ Polinomi

101. Odrediti sve realne brojeve a, b, p, q takve da je polinom (2x−1)20−(ax+b)20 jednak polinomu
(x2 + px+ q)10.

102. Dr2012.4B.1.

103. Odrediti ostatak pri deǉeǌu:

a) polinoma x2023 + x2022 + 1 sa x2 − x− 2; b) polinoma x2023 + x2022 + 1 sa x2 − 2x+ 1.

104. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma x2023 + x2022 + 1 sa x3 + 1.

105. Odrediti sve A i B takve da je polinom p(x) = Axn+1 +Bxn + 1 deǉiv polinomom (x− 1)2.

106. Ok2016.4A.1. 107. Dr2015.4A.1.

108. Dokazati da je 1 nula vixestrukosti 3 polinoma x2n+1 − (2n+ 1)xn+1 + (2n+ 1)xn − 1.



109. Dokazati da polinom
xn

n!
+

xn−1

(n− 1)!
+ · · ·+ x

1
+ 1 nema vixestruke nule.

110. Pri deǉeǌu polinoma P (x) polinomom Q(x) = 2x2021 − x2 − 3x + 2 dobija se ostatak R(x) =
23x2 + 5x+ 2021. Odrediti zbir svih koeficijenata polinoma P (x).

111. Neka su k, a1, . . . , ak ∈ N. Dokazati da je polinom f(x) = xka1 + xka2+1 + · · · + xkak+k−1 deǉiv
polinomom g(x) = xk−1 + xk−2 + · · ·+ x+ 1.

112. Neka je n ∈ N i f(x) ∈ R[X]. Ako je polinom f(xn) deǉiv polinomom x − 1, dokazati da je i
polinom f(x) deǉiv polinomom x− 1.

113. Neka su f1, f2, f3 ∈ C[X] takvi da je

f1(x
4) + xf2(x

4) + x2f3(x
4) = (1 + x+ x2 + x3)g(x) za sve x ∈ C.

Dokazati da je svaki od polinoma f1(x), f2(x), f3(x) deǉiv sa x− 1.

114. Dr2011.3A.1.

115. Ako su x1, x2, x3 nule polinoma 4x3 + 7x2 − 5x− 1, odrediti barem jedan polinom qije su sve
nule: a) x1 + 1, x2 + 1, x3 + 1; b) x21, x

2
2, x

2
3.

116. Nule polinoma x3 + λx2 + µx− λ− µ su x1, x2, x3. Odrediti sve vrednosti za λ, µ, ν tako da su
x1 + x2, x2 + x3, x3 + x1 nule polinoma x3 + νx2 + (µ− ν)x− ν.

117. Dr2016.4B.1. 118. Ok2017.3A.2. 119. Dr2011.4B.5.

120. U zavisnosti od a1 i a2 odrediti nule polinoma p(x) = xn + a1x
n−1 + a2x

n−2 + · · ·+ an ako je
poznato da one obrazuju aritmetiqku progresiju.

121. Neka je n ∈ N. Za svako i ∈ {1, 2, . . . , n−1} je sa Si oznaqen zbir svih proizvoda po i elemenata

iz skupa
{
1

2
,
1

3
, . . . ,

1

n

}
. Dokazati da je S1 + S2 + · · ·+ Sn−1 =

n− 1

2
.

122. Ok2016.4B.5.

123. Odrediti sve a ∈ R takve da je modul svake nule polinoma P (x) = x4 + ax2 + a2x− 1 jednak 1.

124. Odrediti sve polinome f(x) ∈ R[X] takve da za svako x ∈ R va�i

xf(x)f(1− x) + x3 + 100 > 0.

125. Neka su f(x), g(x) i h(x) polinomi tre�eg stepena takvi da je f(x) 6 g(x) 6 h(x) za sve x ∈ R.
Ako je f(x0) = h(x0) za neko x0 ∈ R, dokazati da postoji k ∈ [0, 1] tako da je

g(x) = kf(x) + (1− k)h(x) za svako x ∈ R.

126. Odrediti sve a ∈ R takve da za svako x ∈ R va�i

(x+ 1)(x3 + ax2 + x+ (a− 2)2) > 0.

127. Neka su f(x) = xn + a1x
n−1 + · · · + an i g(x) = xn + b1x

n−1 + · · · + bn polinomi sa kompleksnim
koeficijentima, takvi da su x1, . . . , xn ∈ C nule polinoma f(x), a x21, . . . , x

2
n nule polinoma g(x). Ako

su brojevi a1 + a3 + · · · i a2 + a4 + · · · realni, dokazati da je i b1 + b2 + · · ·+ bn realan broj.

128. Neka je f(x) ∈ Z[X] takav da su brojevi f(0) i f(1) neparni. Dokazati da nule polinoma f(x)
nisu celi brojevi.

129. Neka je f(x) ∈ Z[X] takav da su brojevi f(2) i f(3) deǉivi sa 6. Dokazati da je i broj f(5)
deǉiv sa 6.

130. Neka je f(x) ∈ Z[X] takav da za qetiti razliqita cela broja a, b, c, d va�i f(a) = f(b) = f(c) =
f(d) = 1. Dokazati da ne postoji ceo broj e takav da je f(e) = −1.

131. Dr2019.1A.1. 132. Dr2012.1A.3.

133. Neka je f(x) ∈ Z[X] takav da pri deǉeǌu sa x2− 12x+11 daje ostatak 990x− 889. Dokazati da
nule polinoma f(x) nisu celi brojevi.

134. Neka su a1, a2, . . . , an razliqiti celi brojevi. Dokazati da je f(x) = (x−a1)(x−a2) · · · (x−an)−1
nerastavǉiv u Z[X].

135. Neka su a1, a2, . . . , an−1 ∈ Z i p prost broj takvi da je p > 1 + |a1|+ |a2|+ · · ·+ |an−1|. Dokazati
da je polinom f(x) = xn + a1x

n−1 + · · ·+ an−1x+ p nerastavǉiv u Z[X].



136. Neka je p prost broj i n,m, a ∈ N tako da je p < a − 1. Dokazati da je polinom f(x) =
xn(x− a)m + p nerastavǉiv u Z[X].

137. Neka je n ∈ N, n > 7, a1, a2, . . . , an razliqiti celi brojevi i a, b ∈ Z, a 6= 0. Ako je ax2 + bx+ 1
nerastavǉiv u Z[X], dokazati da je tada i polinom af(x)2 + bf(x) + 1 nerastavǉiv u Z[X], gde je
f(x) = (x− a1)(x− a2) · · · (x− an).

138. Neka a1, a2, . . . , an razliqiti celi brojevi takvi da je polinom f(x) = (x−a1)(x−a2) · · · (x−an)+1
rastavǉiv u Z[X]. Dokazati da je n 6 4.

139. Dokazati da ne postoji polinom f(x) sa celim koeficijentima takav da je

f(1) = f(5) = −1, f(2) = f(4) = 2 i f(3) = 2021.

§ Nejednakosti

140. Dokazati da za x > 0 va�i x2 +
2

x
> 3.

141. Neka su a, b, c > 0. Dokazati da je
a2 + b2 + 3c2 + 1

2c
> a+ b+ 1.

142. Neka su x, y, z > 0 takvi da je x+ y + z = 6. Dokazati da je
√
4x+ 1 +

√
4y + 1 +

√
4z + 1 6 9.

143. Ok2014.3A.1.

144. Dokazati da za x > y > 0 va�i x+
4

(x− y)(y + 1)2
> 3.

145. U skupu realnih brojeva rexiti jednaqinu (7 +
√
48)x + 17(2−

√
3)x = 12.

146. Dokazati da za a, b, c > 0 va�i 3
√
ab+ 3

√
bc+ 3

√
ca− 1 6

2

3
(a+ b+ c).

147. Neka su a, b, c > 0 takvi da je a+ b+ c = 1. Dokazati da je
(
1 +

1

a

)(
1 +

1

b

)(
1 +

1

c

)
> 64.

148. Neka su a, b, c, d > 0 takvi da je a+ b+ c+ d = 1. Dokazati da je(
1

a
− 1

)(
1

b
− 1

)(
1

c
− 1

)(
1

d
− 1

)
> 81.

149. Neka su a, b > 0. Dokazati da va�i a(1 + b2) + b(1 + a2) 6 (1 + a2)(1 + b2).

150. Dokazati da za x, y, z > 0 va�i x3y2 + y3z2 + z3x2 > x2y2z + x2yz2 + xy2z2.

151. Dokazati da za x, y, z > 0 va�i
x

y
+
y

z
+
z

x
>
x+ y + z

3
√
xyz

.

152. Dokazati da za x, y, z > 0 va�i
x2

y2
+
y2

z2
+
z2

x2
>
x

y
+
y

z
+
z

x
.

153. Neka je a, b, c > 0. Dokazati da va�i
a

b
+

√
b

c
+ 3

√
c

a
> 2.

154. Neka je x0 > x1 > . . . > xn > 0. Dokazati da va�i

x0 +
1

x0 − x1
+

1

x1 − x2
+ · · ·+ 1

xn−1 − xn
> xn + 2n.

155. Odrediti sve c > b > a > 0 takve da je (a+ 3b)(b+ 4c)(c+ 2a) = 60abc.

156. Odrediti sve a, b > 0 takve da je (1 + a)(8 + b)(a+ b) = 27ab.

157. Dokazati da za sve a, b, c > 0 va�i
a

b+ c
+

b

c+ a
+

c

a+ b
>

3

2
.

158. Dokazati da za sve a, b, c > 0 va�i
a

2c+ b
+

b

2a+ c
+

c

2b+ a
> 1.

159. Neka su x, y, z > 0 takvi da je
1

x
+

1

y
+

1

z
= 1. Dokazati da je (x− 1)(y − 1)(z − 1) > 8.

160. Neka su x, y, z > 0 takvi da je x+ y + z >
1

x
+

1

y
+

1

z
. Dokazati da je x+ y + z >

3

xyz
.


