
Pismeni ispit iz Diskretne matematike, Januar 1 19. januar 2024.

1. Ispitati da li su slede�i grafovi Ojlerovi, odnosno Hamiltonovi. Ukoliko jesu,
na�i Ojlerovu xet�u, odnosno Hamiltonov ciklus:

a) b)

2. Ispitati planarnost slede�ih grafova:
a) b)

3. Odrediti hromatski broj i indeks slede�eg grafa:

4. Dokazati da je graf G = (V,E) 2-povezan ako i samo ako za svaka tri razliqita qvora
x, y, z ∈ V postoji x− y put u G koji sadr�i z.

5. Za matricu iz Mn(R) ka�emo da je duplo-stohastiqka ako su svi �eni elementi nene-
gativni, a zbir elemenata svake �ene vrste, kao i svake kolone je 1. Za matricu iz Mn(R)
ka�emo da je permutaciona ako je svaki �en element jednak 0 ili 1, a u svakoj �enoj vrsti
i u svakoj koloni se nalazi taqno jedan element jednak 1.

(a) Dokazati da za duplo-stohastiqku matricu A = (ai,j)16i,j6n postoji permutacija π ∈ Sn
takva da je ai,π(i) 6= 0 za sve 1 6 i 6 n.

(b) Dokazati da za svaku duplo-stohastiqku matricu A ∈Mn(R) postoji prirodan broj m,
permutacione matrice A1, A2, . . . , Am ∈Mn(R) i pozitivni realni brojevi c1, c2, . . . , cm
tako da je c1 + c2 + · · ·+ cm = 1 i

A = c1A1 + c2A2 + · · ·+ cmAm.


