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4.19 OapemuTu ocTtaTak OIpu gemeny opoja 172012 ca 7.
4.20 Pemutny jemnaumny 15x =33 18.

4.21 Pemutu cucrteM KOHrpyeHIuja: © =; 1 x =94 x =53.
4.22 PemuTu cuUCTEM KOHTDYEHIMja: T =g H I =g 3.

4.23 OppemuTtu mocienme ase madgpe 6Gpoja 20114043,

4.24 JlokazaTu ga je 6poj 33337777 4+ 77773333 nemus ca 10.

5
4.25 OnpenuTy OCTATaK IpH Aesbelmy 6poja 57 ca 17.
4.26 Ongpemutn ocTaTak mpu Aememy 1943192 ca 5, 7 u 35.

912

4.27 OppemuTu ocTaTak npu memery o6poja (12!)% + 22197 ca 143.
4.28 OmpenuTu ocrarak npu nesremy Opoja 9!- 27! ca 333.

4.29 Axo je p > 11 nmpoct 6poj, nokazatu ma 504 | p® — 1.

4.30 Hexka je p > 2 npoct 6poj. Axko cy ckynosu A = {aj,ag,...,a,} u B = {by,bo, ...
Pa3IMYUTA NOTILYHA CUCTEMU OCTATAKA MO MOAYILY P, IOKA3aTHU Ha CKYT {a1by, asbs, . ..

HUje MOTIYH CHUCTEM OCTaTaKa IO MOIYIY P.

by}
 apby }
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C o63upom Ha TO ma je 12-11-10! = 12! =13 12 u nzd(12,13) = 1, va ocuoBy TBpbhema
4.57 3akmyuyjemo ma je 11-10! =13 1. Hame je 11-10! =13 1 =13 66 = 11 - 6. Kaxro je
nzd(11,13) = 1, jom jemsom mpumenom tBpbhema 4.57 mobujamo ma je 10! =13 6. dakie,

a =13 12-6 =13 7.

Tpaskenu ocrarak je 7.

4.19 Tlpumetumo na je 17 =; 3, ma je TpasKeHU ocTaTak jemHak ocTaTKy 6poja 32012 mpu
nemeny ca 7. Ha ocmoBy Mase ®epmaose Teopeme Baxku ma je 35 =; 1. IIpema Towme,

172012 = 32012 = 3335'6+2 = (36)335 A 32 = 1335 . 9 = 1 . 2 = 2’

ma je TpasKeHW OCTaTak 2.

4.20 Kaxo je nzd(15,33) = 3 u 3 | 18 jemmaumnma uma pememe. Pememe jennmaumne
5r =11 6 je x =11 10, ma cy pemema mosa3He jeqHaumbe T =33 10, r =33 21 u x =33 32.

4.21 Ha ocuHoBy Hamomese 4.65 3akpydyjeMo Oa CUCTEM MMa pemiewme. V3 mpse jenHa-
umHe ciaenu na je x =7y + 1, 3a y € Z. 3aMeHOM y OpYTY jenHaumHy moOmjaMo

JenHo pememe oBe jemHaumHe je 3, ma je ommrTe pememe Yy = 3+ 92, 3a 2z € Z. Tana
jex=Ty+1="73+92)+1=22+632. 3amenom oBe jemnarkoctu y Tpehy jemnauuny
nobujamo 22 + 63z =5 3. Kako je 22 =5 2 u 63 =5 3, jenHauuHa je €KBUBAJEHTHA Ca
243z =5 3, TO jectT

3z =5 1.

Ommre pememe oBe jemuaumue je 2 + 5t, 3a t € Z. llobuau cmo na je

x =22+ 63z = 22 + 63(2 + 5¢) = 148 + 315¢,

oITo je peaeme IIoJa3Hor CuCTeMa.

4.22 Kaxo nzd(6,8) | (5—3), upema Knuneckoj TeopeMu 0 ocranumMa CUCTEM MMa PEIICHE.
Ha ocuoBy mnpBe jemnauwmne ciaemn xr = 5 + 6y, 3a HEKO y € Z. 3aMEHOM IPETXOIHE
jemHakocTm y ApYyTry jemHauuwHy mobujamo ma je 6y =g 6 (mpumerumo ga TO HUjEe €K-
BUBaJIEHTHO y =g 1 jep je nzd(6,8) # 1). Pemasame jemmauumne 6y =g 6 cBomu ce Ha
pemaBame jennauune 3y =4 3. Kako je nzd(3,4) = 1, nocienma jeqHaynHa eKBUBAJIEHTHA
je jemHauYmHU!
Yy=4l,
yyje je ommTe pememe y = 1 + 4z, 3a 2z € Z. [arne, onmre pememe MOJa3HOT CUCTEMA
je
xr=5+4+6y=5+6(14+42)=11+24z, rxe je z € Z.

[Ipumerumo ma je nzs(6,8) = 24, na je qobujeHu pesynaTaT y carjacHOCTH ca KuHeckom
TEOPEMOM O OCTalUMa.
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4.23 Ilocnenme nBe mudpe naror 6poja 3HaMO ako HabheMo HeroB ocraTak Ipu IejLemny
ca 100. Kaxro je 2011 =0 11, To je 2011443 =, 114943, Bpojesu 11 u 100 cy y3ajamuO
npoctu u ©(100) = p(22-5%) = p(22)p(5%) = 2(2—1)-5(5— 1) = 40, na je npema Ojaeposoj
teopemu (Teopema 4.73) cremn ma je

1140 =100 1.

Ilame Tpeba ompenuTu octaTak npu nebewmy Opoja 4043 ca 40. To je 3, ma je 4043 =
40k + 3, 3a Herko k € Z. Konauno je

2011913 =) 119013 = 1190643 — (1190% . 113 =g 1- 121 - 11 =09 21 - 11 =4 31,

IIa cy OBe nocienme mudpe maror oOpoja 3 m 1.
4.24 Tpeba mokaszaTu ma je ocTaTak IpU Oebemy maror Opoja ca 10 jemHak HYyJH.
OxpemuMo mpBO ocTaTak mpy gemerny 33337777 ca 10. Kako je 3333 =9 3, Baxkm

333377 =, 377", Ha ocmoBy Ojaepose Teopeme, uz nzd(3,10) = 1 u ¢(10) = 4 caenu na
je 3t = 1. Taxkobe je 7777 =4 1, na je 7777 = 4k + 1, 3a Hero k € Z. Ilame je

33337777 =10 37777 34k‘+1 (34) 31 =10 3

Cnuual je mocTymak u 3a Apyru cabupak: 77775333 =15 73333, U3 nzd(7,10) = 1 caemu na
je ™ =1y 1. Kako je u 3333 =, 1, Baskn

77773333 — 73333 — 74l+1 (74) 71 =10 7.
Cana MOKeMO 3aKbYUUTH Oa je

33337777 4 77773338 =1, 34+ 7 =4 0.

4.25 Kaxko je nzd(5,17) =1 u ¢(17) = 16, va ocroBy Ojmepose Teopeme Bazku 50 =7 1.
Tpeba oNpemIuTH OCTATAK IpHU Aememy 5° ca 16. Baxu ma je nzd(5,16) u ¢(16) =
0(21) = 23(2 — 1) = 8, ma jom jemmom mpumenom Qjrepose Teopeme mobujaMo ma je
5% =15 1. Jlame je TOTPEBHO OMpEMUTH OCTATaK IPU Jebery 5° ca 8. Dpojesu 5 u 8 cy
y3ajamuo mpoctu u ¢(8) = p(2%) = 4, ma je 5 =g 1. U3 mocaenmer uzpasa 3akbydyjemMo
na je

5 =5'5=¢1-5=¢5.

Iame je

5 =580 = (58 .55 =16 159 =1625-25-5=169-9-5=1681-5=151-5=y5.
Bpatumo ce Ha moueTax:
55 — 56t _ (5') .5 =1;1-5°=1,25-25-5=178-8-5=1764-5 =17 13-5 =17 65 =7 14.

Ilakne, ocrarak je 6poj 14.





