
ANALIZA 1

Doma²i zadatak 6: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna

1. Na²i diferencijal funkcije (u i v su diferencijabilne funkcije):

(a) y = ln |x +
√

x2 + 1|; (b) y =
1√

u2 + v2
; (v) y = arctg

u

v
.

2. Dokazati da je:

(a) arcsin x = arctg
x√

1− x2
za sve x ∈ (−1, 1);

(b)
1
2

arcsin
2x

1 + x2
= − arctg x + C(x), za |x| > 1, gde je C(x) =

{ −π/2, x < −1,

π/2, x > 1.

3. Dokazati nejednakosti:

(a) sin x > x− x3

6
za x > 0; (b) ex > 1 + x +

x2

2
za x > 0;

(v)
a− b

a
< ln

a

b
<

a− b

b
za 0 < b < a.

4. Ako je funkcija f neprekidna na [a, b], diferencijabilna na (a, b), ab > 0, dokazati da postoji c ∈ (a, b)

tako da je
1

a− b

∣∣∣∣
a b

f(a) f(b)

∣∣∣∣ = f(c)− cf ′(c).

5. Na²i, ako je mogu²e, slede²e limese primenom Lopitalovog pravila:

(a) lim
x→0

x2 sin(1/x)
sin x

; lim
x→1

sin x

x
; lim

x→+∞
e−x

xn
, n ∈ N;

(b) lim
x→0

(
ctg x− 1

x

)
; lim

x→0

[
1

ln(x +
√

1 + x2)
− 1

ln(1 + x)

]
; lim

x→0

ax − asin x

x3
;

(v) lim
x→+0

xx; lim
x→1

xx − x

ln x− x + 1
; lim

x→+∞

(
2
π

arctg x

)x

; lim
x→1

(2− x)tg
πx
2 .


