
ANALIZA 1

Doma²i zadatak 12. Monotoni nizovi. Broj e. Uslovi konvergencije

1. Dokazati da konvergiraju i na²i graniqne vrednosti nizova datih sa:

(a) a1 =
√

2, an+1 =
√

2 + an, n ∈ N;

(b) a1 = x > 0, an+1 =
1
2

(
an +

x

an

)
, n ∈ N;

(v) u0 = 0, un = cos un−1, n ∈ N;

(g) x1 = 0, an+1 =
1

a + xn
, n ∈ N, (a > 0).

2. Dokazati nejednakosti:

(a)
1

n + 1
< ln

(
1 +

1
n

)
<

1
n

; (b) 0 < e−
(
1 +

1
n

)n

<
3
n

, n ∈ N.

3. Na²i graniqne vrednosti:

(a) lim
n→∞

(
1− 1

n

)n

; (b) lim
n→∞

(n + 1
n− 1

)n

;

(v) lim
n→∞

(2n + 3
2n + 1

)n+2

.

4. Dokazati da je:

(a) lim
n→∞

nn

(n!)2
= 0; (b) lim

n→∞
n(e1/n − 1) = 1.

5. Koriste²i Koxijev princip dokazati da:

(a) niz an =
cos 1!
1 · 2 +

cos 2!
2 · 3 + · · ·+ cosn!

n(n + 1)
konvergira;

(b) niz an =
1

ln 2
+

1
ln 3

+ · · ·+ 1
ln n

divergira.


